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SROBABILITES ET STATISTIQUES, par R, DE LONTESSUS DE
BALLOEE,Docteur és Sciences, Lauréat de l'Institut, Préface de
M, ALLIAUME, professeur a 1tuniversité de Louvain ; -- Un vol,
in-8vo de VIII+21l pages -- Paris ,Hermann, 1931 -- 60 fr fr,

i, de liontessus de Ballore expose dans cet ouvrage, sous une
forme didactique , les recherches qu'il poursuit depuis sept
ans sur les lois de la statistique, Elles ont été publides
dens diverses Revues et, de préférence, dans les Annales de la
Société scientifique de Bruxelles .

Dans l%orientation donnée & ses recherches, li, de Montessus
n*a pas eu de devancier, C'est assez dire combien ses idées
sont originales et personnelleg, par conséquent intéressantes.
Pentt-etre est-il encore trop tot pour porter sur elles un
Jugement définitif, o

En gros, voici mmnmmmk en quoi consiste le probleme de la
statistique, tel 1l'auteur le pose,

A la suite d‘expériences répétées, on a fait correspondre
& une sucdession de NOmbres X] ,X2 ,X3 ,...,Xn 1€8 mesures
correspondantes y1 ,¥2 seee¥n o On constate que y passe par
un maximum pour une certaine valeur de x, mais décroit de
part et d'autre de celle-ci jusqu'd atteindre zéro pour les
valeurs extremes., D'une maniére plus précise,si 1'on fait
le graphique de cette correspondance,en portant les valeurs de
X en abscisses et celles de y en ordonnées, et en joignant
les points obtenus par uwn trait continu, on traee une ligne de
fo gonnue sous le nom de courbe en cloche , Le probleme est
de ?288ver une formule analytique géndrale convensnt & cette
courbe et capable de s*adapter aux divers cas particuliers que
1%on rencontre en pratique,

8i 1%on pouvait introduire dans la formule sutant de para-
métres indéterminés que lton veut,ce probleme serait celui de
l'intargolation et il pourrait etre résolu exactement.liais
cs n'est pas la question, Il s'agit de définir une courbe
dépendant du plus petit nombre possible de parsmétres et sus-
ceptible de se rapprocher avec une exactitude suffisante des
courbes fournies par l*gxpérienca. La formule qui représente cette
famille de courbes peut etre alors regardée comme l'expression
d*fune loi/

M, de liontessus propose la formule guivante :

y= ¥ - b md f— pRP=X-h  mgixth
mp - x - h)! (mgq + x + h&.

La valeur maximum de y correspond & X=0, car h est
supposé ixis petit, et les autres valeurs de y correspondent
gux valeurs +1,+2343,s0.~1,-2,-3, ... d¢ x etc.Cette formule
dépend done de cing paramétres N,m,p,q, (ou plutot de quatre
paramétres, car on prend /P et ¢ tels gque p+q =1). Ce sont
eux qu'il convient de déterminer de & manidre & adapter la
formule sux résultats de l*observation,

Cette formule s'inspire d%une formule classique du calecul
des probabilités concernant les épreuves répétées, mais nous
n'ape;cevone aucun lien réel entre cette question et le
probleme quei nous occupe , dussi bien le choix de cette
formule paralt purement empirique et ne se justifie que par

les confirmetions que l'expérience lui donne, Avrai dire, la




2
formule ne convient pgs toujours, mais elle convient souvent et 1l'au-~
teur dit alors (peut-etre un peu arbitraiement) gue la statistiqyu
obéit & une loi de probabilité simg%%). L'auteur nous fait cennagzrc
dans son livre une trentaine de statistiques empruntées aux domaines
les plus divers de l'epérience et qui obéissent & une telle loi de
probabilité simple , Quelques-une d'entre elles constituent , pour la
méthode de i, de liontessus, des réussites vraiment impressionnantes,

Cependant nous éprouvons parfois une certaine défiance, La formule
ci-dessus n%a d¥vantage que s8i le nombre m n'est gas trés grand, En
effet, p+q doit etre trés voisin de 1, sinon égal & 1, et 8i le quotient

2 ad X
est trés petit, l'appreximagion desqfactorielles permet de réduire la
formule de i, de Montessgs a la formazoxponentielle

. x X

N € 2mpq

VZupq o
sauf une erreur relative négligeable tant que y n'est pas lui-meme
trés petit, Dans ce cas, la courbe en cloche est densiblement
symétrique et nous pensons que la forme exponentielle , qui ne dépend
que du seul paramétre mpq , Serait pratiquement tout aussi bonne
que la premidre,Cette remarque s'appliquerait sans doute gux statis-
tiques E et G des pages 137 et 140 du livredans lesquelles m sur-
passe respectivement 242 et 392, et slors la détermination séparéde de
m,p,q paralt tenir & un concouts bien fortuit, Mais généralement m
est inférieur & 30 et la formule de L, de liontessus est sompatible
avec une dissymétrie que la loi exponentielle exclut, Remarquons encore
que, dans l® cas de dissymétrie mmmmmiwim surtout, le nombre des
données d'observation auxquelless on applique la méthode xEmmmix est
toujours petit et il reste doteux que la méthode réussirait encore
aussi bien ayec des données nombreuses,

Le probleme de déterminer les paramétres m,p,q de manidre &
obtenir le meilleur accord est assurément @n probleme difficile, Pour
surmonter ces difficultés, i, de liontessus a imaginé &es méthodes de
calcul trés élégantes, et il a introduit des principes nouveau=m ,
analogues & ceux de la théorie é&es erreurs, grace auxquels on peut
estimer le degré de confisnce que méritent les résultats obtenus, ON
y reconnaitra volontiers l'oeuvre d'un véritabkde mathématicien,

Il y a dans les conclusions de I, de liontessug quelque chose dtun
peu troublant, Les valeurs de m,p,q , pour une meme statistique,
dépendent du choix des unités et du groupement des observations, Cela
parait enlever toute valeur objective & la détermination des nombres
p et ¢q et couper toute liaison avesc le calcul des probabilités,mais
nous sommes trop incompétent dans la makiére pour en tirer argument
contre la thégrie .

Lt'oceuvre de li, de liontessus est le fruit de longues méditations et
d'une grande somme de travail; l'expérience lui a apporté de nombreuses
confirmations; c'est assez pour que tous ceux qui s'occupent de
statistiques aient le devoir de la connaltre, :

Ce DE LA VALLEE POUSSIN
(liembre de 1'Académie Roysle de Belgique,
Correspondant de 1l'Académie des Sciences de Paris )

y:

(Extrait de la REVUE DES QUESTIONS SCIENTIFIQUES ’ LOUVAINﬂPﬁRIS,
20 Jeanvier 193I).
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