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E Traité de Geometvie eft divisé en dix Cha-
: pitres.

Le I contient les Définitions.

Le IL. érablit des principes que j appelle Notions , ¢f
gwifont des veritex évidemment connnés par elles-
mémes , on pardes démonftrations inconteftables.

Le IIL. donne la pratigue des Lignes ¢ des Angles
& fait décrire les figures des Plans.

Le 1V. enfeigne & transfignrer ces miémes Plans,
s N i BN
ceft a dire, a lenr donner de nonvelles figures,
Jans en diminner on angmenter le contenn.

Le V. apprend i les divifer.

Le VI. montre comment il les fant affembler, ¢
comment on pewt les angmenter ou diminner de gran-
denr , [elon quelgne quantisé propofie.

Le V1L enfeigne & les mefurer.

Le VIII. contient la Trigonometrie ou la doltrine des
Triangles par le calenl.

Le IX. traite des Solides , & particulierement de
lenr Toisé.

Le X. enfin, donne la pratigne pour le Terrain, o}
Lon voit comme on leve les Plans , comme on les
trace 5 (& comme on mefure les dimentions inac-

ceffibles.
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EXTRAIT DU PRIVILEGE DU ROTY.

) Ar Grace & Privilege du Roy, donné a Verfail-
lesle 26, Juiller 1688. & figné par le Roy en fon
Confeil, L Pet1T 5 Il eft permis au Sieur Sc-
baftien le Clerc, Défignateur & Graveur ordinaire
duRoy, de faire imprimer, vendre , & diftribuer
par tel Imprimeur ou Libraire qu'il voudra choifir,
un Livre par luy compofé, intitulé Traité de Geo-
metrie , pendant le temps & efpace de fix années
cntieres & confecutives , a compter du jour que
ledit Livre fera achevé d’imprimer pour la premiere
fois; Avec deffences 4 toutes perfonnes , de quel-
que qualité & condition quelles foient , de con-
trefaire ou faire contrefaire ledit Livre, 4 peine de
deux mille livres d’amende, confifcation des exem-
laires contrefaits, & de tous dépens, dommages &
interefts , ainfi quil eft plus au long contenu audic
Privilege.

Regiftré fur le Livre de la Communauté des Ini-
primenys & Libraires de Paris , le 19. Féurier r68o.
4 lacharge que le débit dudit Livre fera fait par ue
Imprimenr on Libraire, fuivant I'Edit, Statuts , &

chlemcm. o
J.B. COIGNARD, Sindic.

Etledit Sieur le Clerc a cedé fon droit du prefent
Privilege 4 Jean Jombert, Marchand Librairc 4 Pas
tis, pour en joiiir {uivant I'accord fait entr’cux.

Achevé dimprimer ponr lapremiere fois le
20. Avril 1690.
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CHAPITRE PREMIER.

DEFINITIONS

I. De la Geometrie.

Vawxecwafl| A Geometrie eft une partic des Ma-
j’g&} thematiques qui a pour objet l
Y ::7\7\%% B quantité quon nomme continud, &

LEDEM qui eft étendué ou en longueur feu-
AEXTEEEX] lcment, ou en longueur & largeur,
ou en longueur, largeur & profondeur ; ces trois
efpeces de quantité ayant pour termes, des points,
des lignes & des furfaces.

2. Du Point.
Le Point eft ce qui n’2 aucune partic.
3. De la Ligne.

La Ligne eft une longueur fans Jargeur.
A
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2 TRAITE DE GEOMETRIE.
4. De la Ligne droite.

La Ligne droite eft celle qui eft également com-
prife entre fes extremitez , o bien, Ceft la plus
> . b .
courte quon puiffe mener d’un point 4 un autre.

5. De la Ligne courbe.
La Ligne courbe eft inégalement comprife entre

{es extremitez,

6. Des Lignes paralleles.
Deux Lignes font paralleles , lorfquelles s'ac-
compagnent en €gale diftance.
e ———t—

—
7. De I Angle lineal.

L’Angle lincal eft 'ouverture de deux lignes qui
fe joignent 4 un point en s’inclinant 'une vers I'au-
tre, & (en ce cas) les lignes font appellées jambes.

Ainfi, les lignes A B. C B. font les jambes del' Angle ABC,

8. De I Angle rettiligne , courbeligne o mixtiligne.

L'Angle eft nommé retiligne fi les lignes qui le
font font droites , courbeligne, fi elles font courbes,
& mixtiligne, fi une des lignes eft droite & lautre

courbe.

IS VANZANAYN
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CHAPITRE L 8
9. De ' Angle Droit, -Aign & Obtus,

Si unc ligne droite rencontrant une autre ligne
droite, fait des angles égaux de part & daurre ,
ces angles fone droits, mais fi elleles faic inégaux ,

le plus ouvert eft obtus, & le moins ouvert eft aigu,

A. Angle droir,
: B. Angle obrus,
Y C. Angle aigu,,

11 fant obferver que égalité des angles ne sentend pas de
$'égal 1é des lignes mais de leurs onvertures , % que le plus
grand angle eft celuy qui eft le plu. ouvert ¢ an contrasre R
G que duux angles [ont éganx s"ils font ouverss également quoy
gue leurs jambes [oient inégales.

Yo. De la Perpendicnlaire.

La Perpendiculaire cft une ligne dro‘te qui roma
be ou qui s’éleve fur une autre ligne droite faifant
des angles droits.

1. DelAngle alterne , opposé , & de méme pars,

Une ligne droite comme BE coupant les paral-
leles: BF, EG, l'angle A eft alterne au regard de
Pangle C, auregard de Vangle B, il eft oppofé au
fommet, mais il eft de méme part que langle E,
& les angles A, D, B font de fuite.

B F
Al
—C
E \ G
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4 TRAITE DE GEOMETRIE
12. De la Surface.

La Surface ou Superficie eft une quantité éren-
du€ en dongueur & largeur fans épaiffeur ou pro-
fondecut.

13. De la Surface plane.

La Surface plane ou plate & qu'on appelle Plan,
eft celle qui eft également étendué entre fes extre-
mitez, & fur laquclle une ligne droite peur cftre
tirée en tous fens,

14. De la Surface conrbe.

La Surface courbe eft appellée convexe fi clle eft
relevée , 8 concave fi elle eft creufe & enfoncée.

A. Surface convexe.
B. Surface concave,

15. De laffiette des Plans.

Un Plan eft horifontal & de niveau s’il eft cou-
ché comme le deflus d'une eau calme, vertical &
a plomb sl eft dreflé comme un mur élevé bien
droit , finon il eft incliné, penché & en talu.

16. Du#n Terme.
Le Terme eft extremité d'une quantité.

Le Point eft un terme de la ligne, & laligne eff un terme
de la furface comme la furface eft wun terme du corps. La
ligne commence & un point, finit & un awtre ;5 Et la [urface
et terminée on d'une feule ligns ou de plufienrs , de méme que
le corps eft teyminé ou d’une feule [urface on de plufienrs.
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CHAPITRE I [
18. De la Fignre.

La figure d’un Plan, eft Ia modification dc fes
tcrmes ou extremitez.

19. De la Figure reitiligne.

La ﬁrvmc re&iligne eft compofcc de lignes droi-
tes qu ‘o nomme corez.

20. Des Po/igme:.

Toutes figures Planes & relignes font nom-
mées d'un nom general, Polmonc, mais chacune
cn particulicr a un nom propre tiré du nombre de
{cs termes. Ox appelle

Triangle on Trigone, la figure de 3. cotez.
Quadrilatere oun Tetragonc celle de 4.
Pentagone celle de 5.

Exagone celle 6.

Eptaoonc celle de 7. ///\
O&orronc celle de 8. { 7
Encagonc celle de 9. ;
Deccagone celle de 10. \ !
Ondccaoonc celle d're.

Doducaocnc celle de 12,

Va Inmgle fe diftingue dun autre pur la diffirezce de
fes angles ou de [es coiex.,

2t. D Triangle rectangle.

Lc Triangle rectangle eft ccluy qui a un angle
droit,

22, Dn Triangle ambligone.

Le Triangle ambligone ou obtus-angle cft celuy
qui a un mole obtus.
A iij

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



6 TRAITE DE GEOMETRIE

23. Du Triangle oxigone.

Le Triangle oxigone a les tiois angIcs aigus.

| e ¥ G

{

24. D# Triangle équilateral.
Le Triangle équilateral a fes trois cotez égaux.
25. Dn Triangle ifocele.
Lc Triangle ifoccle a feulement deux cotez égaux.
26. Du Triangle ftalene.
Le Triangle fcalene a fes trois cotez inégaux.

TATATN

Les Figuves de quatre ctex vegoivent auffi des denomina-
tions particulieres de la qualité de lewrs angles ¢ du rapport
de leurs corex.

27. Du Quarré.

Le Quarré eft une figure de quatre cdtez égaux
& de quatre angles droits.

28. Du Rettangle.

Le Re@angle ou quarré long a fes angles droits
& feulement fes cotez oppofez égaux.

o P 0. Quarté.
P. Rectangle.
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CHAPITRE L 7
29. Du Rarallelogramme.
Le Parallelogramme a fes cdtez oppofez paralleles.
30. Du Rhombe.

Le Rhombe ou Lozange eft un parallelogramme
qui a fes quatre cotez égaux , mais {eulement les
angles oppofez égaux , deux ¢rant obtus & les deux
autres aigus.

31. De la Diagonale.

La ligne AC. menée dun angle 4 fon oppofé
cft appelléc Diagonale.

T c +
L[~
a B 2
32. Du Trapeze regulier.

Le Trapeze regulier a deux cdtez égaux & les
deux autres inégaux mais paralleles. L'irregulier a
fes quatre cdrez inégaux.

33. De la Bafe.

La Bafe cft particulicrement le cdté fur lequel Ix
figure fe repole, comme le cité B C.

6 /\p
5 $ Ol
) 30 \c // \3\

9.
P

34. Du#n Cercle.

Le Cercle eft an Plan terminé d’une feule ligne
appellée Circonference, laquelle eft par tout égale-
A iiij
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8 TRAITE DE GEOMETRIE
ment éloignée d’un point qui en fait le milieu, &
qw'on nomme Centre.

Par Cercle on entend auffi quelquefois la fenle Circonfe-
rence (wivaust Pufage du vulgaire.

35. D# Diametre ¢ du Rayon.

Toutes lignes droites qui paflent par le centre
du Cercle & qui fc terminent 4 la Circonference,
font nommeées Diametres & leurs moitiées Rayons
ou Dcmidiametres.

B
H I K. Circonference.
D. Centre,
H D K H K. Diamectre.
DI. Rayon.
U

36. Des Degrez , Minntes, fecondes , e.

La Circonference du Cercle fe divife ordinaire-
ment en 360 parties égales ou degrez, & par con-
fegnent la demicirconference en 180 , & le quart
en 9o. Chaque degré fe foldivife en 6o minutes,
chaque minute en 6o {eccondes , & chaque feconde
en Go tierces, &c.

37. De I' Arc.

L’Arc eft une partic de la Circonference d’un
Cercle.

38. De la Corde.

La Corde eft unc ligne droite qui joint un Arc
par fcs extremitez.

T. Arc.
- V. Corde.
4
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CHAPITRE L 5
39. De la mefure de I Arc & de U Angle.

Les degrez & leurs parties font la mefure de
PArc, & I'Arc eft la mefure de IAngle.

Par exemple , [upposé que
le point B foit le Centre du
Cercle ACD. on jugera de
la grandeur de I’Arc .4 C.
par le nombre des Aegrez ¢
des minutes qu'il contient »
comme on jugera de lou-
verture de ' Angle A BC.
par la grandewr de Udre
AC.

40. De la ligne Tangente.

La ligne Tangente eft celle qui touche un Cer-

cle fans le couper, & fans le pouvoir couper ou
traverfer méme eftant continuée.
41. De la Secante.

La Ligne Secante, croife, coupe & traverfe le

CCIC[C»
7D

C
% ¥

42. Du Demy cercle.

Le Demy cercle eft terminé par le diametre & fa

demicirconference.
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is TRAITE DE GEOMETRIIE
43. De la Portion de Cercle.
Si on coupe un Cercle en deux inégalement par

une ligne droite, les parties font appellées Portions
ou Segments.

44. D& Seltenr.

14 . 7
Que fi un Cercle eft coupe en deux inégalement
par deux rayons, les parties {ont dites Secteurs.

A. Grande portion,

B. Pctite portion.
D C. Grand Sc&eur,

D. Perit Selteur.

45. De I'Owvale.

L’'Ovale eft un Plan borné d'une feule ligne
courbe quife décric de plufieurs centres & que tous.
les diametres divifent en deux également.

46. De Elipfe.

L’Elipfc eft aufli un plan terminé d’une ligne
courbe, mais en figure d’euf, & qu'un feul dia-
metre divife en deux parties égales.

H. O=ale,
L. Ebyple.

47. De la figure reguliere.

La figure Reguliere a fes parties oppofées fem-
blables & égales.
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CHAPITRE I n
«8. De I'Irregnliere,

La figure irreguliere eft compofée d’angles & de
cbtez inégaux.

49. De la figure Equiangle.
La figure Equiangle a tous fes angles ¢gaux , &
deux figures font équiangles, fi les angles de I'une

( quoy qu'inégaux entr'eux) font égaux aux angles
de l'autre,

1a figure C eft &qui.
D angle 4 la figure D,

so. De la fignre Equilaterale.
La figure Equilaterale a tous fes cbtez égaux.
st. Des figures Concentrigues.

Les figures Cencentriques font celles qui ontun
[
méme centre,

$2. Des Excentrignes.

Les Excentriques dépendent de plufieuss cen-
tres,
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ta TRAITE PE GEOMETRIE

53. Des Suplements.

Quand un parallelogramme eft divifé en quatre
autres parun point de fa diagonale, les deux C, &
D,quela diagonale ne coupe pas, font appellez Su-
plements ou Complements.

C

§4. D#n Gromon.

Gnomon eft la difference de deux Redangles-,,
o# bien, celt I'excez d’un Rectangle par deflus un
autre Rectangle , les deux Rc&anglcs ayant un anglc
commun & une méme diagonale.

E F. Gnomony
ou Equicere.

§s. Des parties commaunes.

. Une partic eft commune lors quelle apparticar
a pluficurs quantitez.
D L r Par exsmple , on dt

A H que {'angle ABC qui
/\ appartient an rectangle
B— ] W .4 DE, comme an reit-n-
- c E G I gle AC, eft commun :
¢ quele triangle G H I eft commun aux deux triancles G 1L,
GIF, parce qu'il fait partie de Lun comme il fait partie de
Pantre. Ce triangle GH 1 pent auffi eftre appellé commun
de ce au’il eft joint an triangle GH L, de mémne qu'an trian-
gle HIF,

$6. De la grandeur d'unc quantité.

Une quantité eft dite grande ou petite par la
comparaifon qu'on en fait avec unc autrc dc méme
cfpece.
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CHAPITRE L ]
s7. De la Raifin de denx gnantitex.

Quand on compare deux quantitez entr’elles, ce
que L'une oft 4 I'égard de l'autre eft appellé Raifon.

Par exemple , comparant une ligne de deux pieds & une de
3. on dit que la raifon de Pune & Uawtre eft de 2 3 3. On
que la premiere eft & la deuxiéme en vaifon de 34 4. fi la pre=
wiere eff de rrois picds @& la denxiéme de quatre.

§8. Des Termes de la raifon.

Les Termes de laRaifon font les quantitez com-
parécs.

59. Des Termes antecedents & confequents.

Comparant la ligne A i la ligne B, la ligne A
cft le terme antecedent & laligne B le terme con-
fequent.

A ———t——t
B

6o. Des Raifons femblables ¢ égales.

Deux Raifons font femblables & égales, lors que
les termes de la premiere font entr'eux comme les
termes de la feconde.

La raifon &4 & B aft femblable b égale & celle de C & D,
parce que comme 1 eft moitic dz 4 5 3 eff moirié de 6.

A, B. C, D.
2, 4. 3, 6.
61. Des Termes proportionnels.

Si deux raifons font femblables , leurs termes
font proportionnels.

Par exemple, 4 eftant deux ticrs de 6, comme 1 [ont deux
tiers de 3, nous difons que lss quaive termes on quAntitez 1,
3. 4,6, font proportionnels.
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Y4 TRAITE DE GEOMETRIE
62. De la Proportion.
La Proportion eft un rapport de Raifons,
63. Des Termes de la Proportion.

La Proportion ne peut avoir moins de trois
termes.

Lor[que la Proportion n'a que trois termes , celuy du miliew
eft pris pour denx s comme fi on dit qu' 4 eff &4 B, comme B
eC.2 4 4, comme 4 & 8.

A, B’ C.
2, 4, 8.

64 Des Termes moyens & extremess

Dans la Proportion de trois termes , ecluy du
milicu eft appellé moyen & les deux autres extremes.

65. Des Termes en proportion continnée,

Les Termes font continucllement proportionnels,
lors que ceux du milieu font pris pour antecedents
& pour confequents.

Comme fi on dit qw' A et 2 B, comme BAC,¢ BacC,

comme C & D,
A, B, C, D.
1, 45 8, 16.

56. De la Raifon donblée & triplZe.

Lors que quatre termes font continuellement pro-
Portionncls le premier eft en raifon doublée avecle
troifiéme, & en raifon triplée avec le quatriéme.

C'eft & dire qne la vaifon &4 & C, et deubée de celle
&4 & B, ¢ que celle @' 4 & D eft rviplée Ae la méme raifon

€4 2 B,
A, B,C, D.
I, 3» 9, 27.
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CHAPITRE L 133
67. De la Raifon converfe.

LaRaifon converfe, eft une comparaifon du con-
fequent 4 l'antecedent.
Comme fi la raifon d'd & B, eftantla méme que de C ¥
D, on infere gue B eft & A, comme D & C.
A,B; C,D.
2,45 4> 3
68. De la Raifon alterne.
La raifon alterne ou par échange eft celle o la
comparaifon fe fait du confequent au confequent de
meme que de Pantecedent 4 'antecedent.

Comme fi A effiant

&C,comme BaD ;

Alz C_~4' on conclud q%'4 eft
4 8 a B,comme C 4 D,

B D
69. De la proportion d'égalité.
LaProportion d’égalité eft un rapport des termes
cxtremes d'une {uite de raifons, oz bien, ceft un
rap(Port de raifons qui refulte de quelque cercle de
raifons femblables.

Comme [i aprés avoir comparé G & H, comme I & K ; &
1aKcomme L aM;dp Li M commeNaO;on conclud ,
donc N eff a Oy comme G a H,

GH.1K. LM. NO. G2, Ha4.
2 4. 3 6. 48 510, I3, Ksé. Ny, O 10,
L4, MS8.

Ou bien fi y ayant méme raifon & A5 B, quede C 3D ; o
de B A E,quede D& F ; on tire cstie confequence s donc 4

¢ A E, comme CaF,
6\’!7‘
c
4
\ z/:\‘*g

p )

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



26 TRAITE DE GEOMETRIE
70. De la Proportion de compofition

La proportion de compofition eft celle ot nous
comparons plufieurs termes pris enfemble A pluficurs
autres aufli pris enfemble de méme qu'un feul 3 un
feul , o# bien, celle ou la comparaifon fe fait de
plufieurs termes 4 un feul comme de plufieurs au-
tres 4 un feul.

Comme [i A eftant & C de méme que B3 D, ¢ By D
comme E & F ; nous tirons cette confequence que les trois ey~
mes Ay B, E, pris enfemble , [ont asx trois termes C,D | F,
anffi pris enfemble, comme le fiul E au [enl F.

Ou que les trois teymes A, B, E pris enfemble , [ont au
Jeul E , comme lessrois termes C, D ,F, pris auffi enfemble fons
an fenl F,

A, 6. C s 4
B, 9. D, s.
'E > 3. F, 2:

18. 12,
71. De la Proportion de divifion.

La Proportion de divifion eft quand dans une
raifon ainfi que dans une autre, P'excez de 'antece-
dent par deflus le confequent, cft comparé au me-
me confequent.

Comme i AB efftant 3 B E en méme raifon que C D 2
DF¥, on conclud que AE et & B E, comme CF 4 DF.

A X B [ F )>)
a1 31 =

—y id

72. Des fignres femblables.

Deux figures font femblables quand clles ont les
angles ¢gaux & les cdrez proportionnels.

C'eft & dire que deux figures [ont [emblables ( quoy
quwinégales ) f§ les angles de Lune eftant éganx aux anglesde
awtre, lewrs ciscx font en mémes raifons.

73+
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CHAPITRE L »

73 Des termes Homologues,

Dans les figures femblables, les cdtez femblables
font dits homologues. Comme les citez 3 & 4.

NS

74. Des termes reciprogues.

Deux figures ont leurs cotez reciproques, fileurs
cotez {ont proportionnels dans un ordre alternarif,
Cefta dive, files comparant alternativement I'un 3
I'autre, 'antecedent de la premiere raifon, &lecon-
fequent de la feconde, fe trouvent dans une mémg
figure.

B 3

Agg-‘-kcb ;s F

 Dar exewple, i A B oft 4 DF , comme D EJ 4 Cy
oufi ABefts D E , comme DF 3 AC : cos dewx reitanm
gles BC, EF, font dits avoir ls cdtex veciproques.,

75- Des plans éganx.

Les Plans égaux contiennent également & peu-
vent eftre femblables & diffemblables.

76. De la convenance des plans.

On dit que deux plans conviennent , lors qu'é-
tans pofez I'un fur lautre , ils ne fe furpaflent en
aucun endroit, les extremitez de l'un, fe trouvant
précifement fur les extremitez de lautre. )

B
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1# TRAITE DE GEOMETRIE,

77. De la bantenr des Plans.

La hauteur d’un plan, eft la perpendiculaire abaif-
{ée du fommet 4 la bafe.

A
BAC B

D

Ainfi la perpendiculaive
AD et la hautenr dn
triangle ABC,

.

78. Des figures infirites & circonfirites an cercle.

Une figure reiligne eft inferite dans un cercle,
fi elle le touche de tous fes angles; mais elle eft
circonfcrite , lors que tous fes cotez joignent & tou-
chent Ie cercle autour duquel clle eft décrite,

XN 2

\ ( O. Figure inferite.
' P\ Figure circonfrite.
\ / N
79. De I dire d'une fignre.

L'zire d'une figure eft toute I'érendué comprife
gntre {gs termes.

8o. De lEchelle.
L'Echelle eft une ligne droite . divifée en plufieurs

petites parties égales, qu’on fait valoir certaines me-
fures , comme des pieds ; des toifes 5 des perches; &,

T2 3‘0 I
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CHAPITRE SECOND.
NOTION S

1.

] Es Rayons d'un Cercle font égaux , de méme
que des lignes droites font égales, lors qu'on
les a coupées d’une méme ouverture de compas.

2.

Les Plans qui convienneat entr’eux , {ont égaux
& femblables.

Par exemple, on concluva maturellement que les plans 0,8,
font égaux & [emilables 5’5 s comviennent ener eux ; c'eft & s ive,
i eftans pofex Lun fur Pautre | ils (etrowuent avor une méme
érndue, par égalusé de tosses lesys parties,

, Les Quantitez qui font égales i une méme, fonz
¢gales entr’elles.

, Les quantirex 4 & C qui font égales 3 In quantité B, [ouk
égales entrelles,
A. B. C.

g 3. 8,
B ij
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4.

Si onajotite des quantitez égales, a d’autres quan-
titez égales; celles qui en feront compofées feront
aufli égales,

Les yuantitex. égales A, jointes aux égales B, produifent 1
égales C.

A 4 4 4

B. 3 3 3

C. 7. 7. 7
S.

Si de pluficurs quantitez égales , on bte des
quantitez égales, celles qui refteront feront aufli
égales.

Oftant les quantitex. égales B, des égales A, reflent les
,f“a{&” C.

A. 6, 6, 6.
B. 2, 2, 2.
C. 45 4, 4.

6'

Les quantitez qui font moitides, double ou tri-
ples d’une méme, ou de plufieurs é%ales , font
égales: on bien, Des quantitez font égales, fi elles
font en méme raifon avec une méme, ou avec plu-
fieurs égales : Et une méme ou plufieurs égafes,
font en raifon pareille avec des quantitez égales.

Par exemple , les nombres By C, qui font chacun double
A nombre A, fo-t éganx , 4 eftant égal & 4 : De plus le
nombre A eft au nombre B comme an nombre C pquu‘jl eﬂ'

Jonfdouble de Lun 5 comme il eft foufdouble de autre,
A, A, B,C
* F] 2 ? 4. ? 4..
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7
Des quantitez font égales , lorfqu’elles en font d'é~
gaICS avee une m%mc.

Le nambre A vaut dix avec le nombre B d: méme qu avec le
J . ;
mombre C, parce gue l:s nombres B ¢ C , funt égans.

B A C
3 2. 8.
8.

La Propartion converfe.

Si quatre quantitezfont proportionnelles, la pre-
miere érant a la {econde, comme la troifiéme 4 la
quatriéme;; il y aura méme raifon delafeconde dla
premicre, que de la quatriémed la troifiéme.

Lapremieve quanité A eft moitié de la fecord: B comme la-
troifiéme C , ift moitié de la quat-iéme D : auffi| lafeconde eft
doubledeln premicre , comme la quatriéme eft double dela trois

Féme,
A, B. C, D.
2, 4. 3, 6.

9.
La Proportion alterne.

Si quatre quantitez de méme efpece font pro-
portionnelles, elles le feront encore eftant prifes al-
ternativement.

Ceft & dize, s'il y & méme raifon de la premiere quantité ,
& la dewx éme, que de la troifiéme & la quatriéme; il y aura
auffi mé.ne rasfon de I premiere & la troi/?e’me s ane de la deu-
xiéme & la quatriéme 5-ce qui eft évident, car A, eftant dns
Yiers de B, ¢ C deux tiers de D 5 A eft denble de C , comimi-
B eft double de D.

A, B; C, D
8, I2j 4 > 6.

cva

1]
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10,
La Proportion d’c’galite’.

Six quantitez eftant proportionnelles, tellement
que la premiere foira la deuxiéme, comme la troi-
fime a la quarriéme ; & la woifiéme i la qua-
triéme comme la cinquiéme 4 la fixiéme : la pre-
micre fera a ladeuxiém:, comme lacinquiéme A la
fixiéme. ox bien. Si trois quantitez font entr’clles
ainfi que trois autres , la premiere fera A la troufié=
me, comme la quatriéme 2 la fixiéme.

i. Comme AXB.C & D3¢ CA Ocomme EAF:auffi
Wil 2B,243 4, commeE X F, 5 410,

2. Les quarttez G, H, I [esr entrelles comme les quan-
vitex K, L; M ; ocomme GAl, 143;KaM,2 3 6-
puis que 1 eft letiersde 3, comme 2 eft le teers de 6.

A,B;C,D;E,F. GHI KLM
2,453 65 §,10. ¥@ 23 246

I,
L& Proportion de compofition.

Si pluficurs quantitez ou termes {ont proportion-
nels, un antecedent fera 4 {on confequent ; comme
tous les antecedents pris enfemble, 4 tous les con-
{equents aufli pris enfemble. Et un antecedent fera
\

3 tous les antecedens pris erfemble, comme fon
confequent,d tous les confequents aufhi pris enfemble.

Y. Les termes 3, 951, 6 5 15 35 font preportionnels, anff
comme Lancecedens A off aw c.nfequent B, 3 & 9 ; les trois
antecedents A C E pris enfemble, font aux trois confequents
B D F, auffi pris enfemble ; 6 efiant le ticrs de 18, comme 3
eff le tiers de 9.

s. L'aniccedens E et awx yrois aniscedeints 4 CE,1 4 6;
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comme le confequent F 5 aux trois confequents BDF ;3418 ;
gn eftant fix fois en fix , comme 3 eft fix fois en 18,

A, s B, 9
C, 2 D, ¢
E, 1 F, 3

6 18

Lz Proportion de Divifion.

Les quantitez qui font proportionnelles eftane
compofées, le font encore eftant divifées.
Laraifonde AB% BE, 1046, ¢ pareilekcelledeCD &

DF,20a12; Auffi ya-t'ilmémeraifma’ AE 4BE,4 46,
que deCFa DF, 8 4 12,

i L L O | a3 AR RN
N EREERRRN
AI 4-:[ B¢ ']15 cl 5 F A2 jD

13

Les Arcs qui mefurent un méme angle, ou des an-
gles égaux , font en méme raifon avec leurs cercless
& contiennent méme nombre de degrez.

Suppofé les angleségaux AEB, CED,
pofex. Lun fur Lautre, comme n'en foi-
fant qwun[eul: lescercles ABI,CDF
eftant décvits du point E | il eft évidens
que i parexemple Larc A B eff de 60
degrex , ixiéme pavtie de 360, g que ls
vefbe du cercle foit divifé de 60 en co de-
grex, par des lignes mienées an centye E;
. lepetit cercle fera divifé comme le grand
e fix partieségales : o que comme 1'arc A B qus mefure 'angla
AEB, feraln fixiéme partie defon cercle 4B 1 ,l'arcC D qui
mefure angle CE D Jera anlli de 6o degrez [fiziéme partie d2
{on cergle CDF.

B iijj
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14.

Dans les angles ¢gaux, les arcs décrits d’unc me-
me ouverture de compas, font égaux: & fi les arcs
font égaux, les angles le font aufli.

Si par exemple , les angles BAC, CAD
D fontéganx , ils font mefurez pwrdesarcs BC ,
C D, quiont mémeraifon aveclear cercle; de
A fertequefi ’arcB C ¢ft de 40 degrez; CD eft
auffi de 40 degrex ( (wivantla precedente ) ¢o
® ces degrez eftant les parties égales d'un méme
cercle BDE |, larc BC eftégalalarc CD,
Deplus il s’enfuit avec évidence , que ces arcs eftant éganx les
anglis BAC, C.AD qui en [ont mefurez font aunfli égaux,

1.

Lors que deux lignes droites & paralleles fe ter-
minent fur une autre ligne droite, les angles qu’el-
les font de méme parc font égaux.

On cennoift naturellement que les lignes

AB,CD, eftant paralleles , elles font in-

clinées Pune omme Uantve [ur la ligne G H;

e A S & que les angles qu elies font de méme part ,

parexempleles angles A6 C, [ont égaux ;

& que fi ces angles eftoient inégaux |, les lignes AB, CD fex

roient inclinées diverfement ¢ ne feroient pas paralleles. 11s’en-
fuic que

z

‘B

16.

Les lignes qui tombent fur une autre faifant lcs
angles de méme part égaux, fons paralleles.

7.

Deux coftez d'un triangle pris enfemble, fong
toﬁjours plus grands que le troifiéme.

e Leplus court paffage d'un point & un -
tre, eft la ligne droite ; ainfi les corez
-~ B 4 C, CB qui font un angle, font plus

grands pris enfemble, que I fenle bafe A B,
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18.

Une ligne qui tombe f{ur une autre fair avec elle

deux angles , lefquels pris enfemble , valent deux

droits, c'¢ft & dire, 180 degrez.
€ _A 1, 8ilaligne AB eft perpendiculaire [ur
C D, les dewx angles CBA, ABD, font
Aroits (pariaio du1.)
2. Suppsfé la ligne BE, les deux angles
c B D CBE, EBD, quiont un demi cercle pour
mefure , C'eft & dire 180 degrez ([uivantla36 du,) font égaunx
prisenfemble aux deux angles droits CBA, ABD, qui [ont
mefurez. par les mémes 1830 Aegrez.,

I9.

Quand deux lignes droites fe coupent, les angles
oppofez au {fommet font égaux.

Les lignes DE, FG [e coupent, je fais

=B doncvoir queles angles A B, oppofex. an
Jfommet [tnt éganx.

‘e L’angle G want dewx angles droits avec

Pangle A comme avecl angle 3 ( fuivant la

precedente ) dong les angles A, ¢ B fon éganx ( [wivantla 7.)

20.

Une ligne droite qui coupe deux paralleles, fair
les angles alternes égaux.

B/ La ligne A B coupant les paralleles HE,
€y DF, nous difons queles angles alternesD,
H fontégaux.
2 ¥ L'angle Ceftégal Alangle D ( parla15.)
A #left anffi égal 2 langle H fon oppofé an fom-

, met ( par la precedente ) Donc ( paria 3}
Vangle D eft égal dlangle H [on alterne.
De cette notion fe conclud Ia fuivante.

aI1.
Deux lignes droites fone parallgles, i une troi-
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26 TRAITE DE GEOMETRIE.
fiéme venant 4 les traverfer faic les angles @lterncs
égaux.

22.

S’il fe trouve dans un triangle, unangle & deux
cdtez égaux dun angle & deux otz pris en meéme
ordre dans un autre triangle, les deux triangles font
4 > \ N A
égaux & femblables 5 ceft 4 dire que les cdrez &
Ies angles de I'un , font egaux aux corez & aux
angles de l'autre.

Premierement , gse les citex AL, A C distriangls A B C foient
égaux aux cotex, DE, DF dutrigngle DEF | ¢ que langle
C 4B [erranffiégal & Cangle D, je dis que les dessx triangles
[fons éganx ¢y femblables,

A "~ Si Lanole D effoit pofé
y fur Vangls C AR qui luy
eft égal, les jambes DE,

7 § D F tombersient [ur lewrs

égales AB, AC , & Ia

WA B bafe EF [etronveroit fur ls
T R E E pafe B C, aink les denx

tiiangles ABC, DEF,
ccnviendroient entreux, Donc ils font éganx. ¢ [emblables ,
(fuivantiaz. )

1. Suppefé lescotex AB, AC éganx anx ctez DE, DF,
¢ Vangle B égalalangle E | je dis encore , que les deux trian-
gles [ontéganx ¢ femblables, Qne arc G H foit décrit du
point A & del’intervale A C,ou D F fon égal.

SilangleT eftoitpoféfur 'angle 5, bes lignes AB, DE eftant
égales, le point D s fevoit fur le pasnt A, & la ligne D F tombe-
veit précifement [y fon égale A C , car plus baut comme in A G.
elle ne joindroizpas la bafe BC , cuen fercii conpée fi elle [e tou.
woit plas bas comme en AH : ainfi les trois ponts D ,E, F [e
trouveroient [ur les trois points A B C. Donc les dewx trianglss
Jent égan &5 [eisblables.

23

Deux triangles qui ont les cotez égaux, font é-
quiangles, femblables & égaux.

Qe les citex du trinngle ABC fsient éganx aux ciiex ds
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sriangle DEF  fe dis premievement que les dewx triangles ons
aufli les angles égaux |, cCeft & dire que les angles de Lun fons
éganx anx angles delautre , & jele démontre,
53 on (uppofe fen-
A D lement les cotex A
B, AC éganx aux
¢tex. DE, DF;
mais lLangle 4 é-
gal & langle D 5 il
senfuivra par la pres
cedente que la bafs B
C fers égale & la bafe EF : Orlesbafes BC, EF, [ontétablies
égales; Donc les angles A ¢ D font égaux. Et la méme déman-
frationfefe-a des auntres angles.

2. Ces triangles ayant lewrs cotez. € lewrs angles éganx | ils
conviendront en toutes lewrs parties fi o les pofe 'un [ur | antre;
Dong ils font équiangles, égunx ¢ femblables.

De cette notion on tirela fuivante,

C B F E

24.

Dans les triangles égaux & femblables, les angles
¢égaux font oppofcz aux cdrez égaux.,

29.

Dans Ie triangle ifocele, Ies angles oppofez auzx
cdtez égaux, fout égaux.

Letviangle A B C eft ifocele s ' ay donc & faire voir que les an-
Slis A ¢ B, oppofex anx (btrz égaux AC , B C, fout dganx.
< Que la bafe AB [oit divifée en deux égale-
ment par la ligne D C les desx trianglesE | F,
[eront équiangles (parla 23 ) car les cotez de
il L Cun feront égaux aunx cdtex de Pautre. Donc ( pas
A B B s precedente ) los angles A G B oppofex s (ité
cemmunD C, font éganx,
Diou il s'enfuit que

26.

Si deux lignes AC, BC, s'inclinent l'une vets
Pautre par des angles égaux fur une troifiéme, elles
font un triangle ifocele.
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27

Le c6té prolon%é d’un triangle, fait unangle ex-
tericur qui cft égal aux deux interieurs oppofez.

e
wl

Que labafe AB du triang'e A BC foit prolongée vers G, je
disquelancle C BG gu'on appelle extersenr , eft égal anx denx
interiesrs oppofex. A o C. .
aytiré E F parallele & A C , ain-
+F ff vangle E eft égal a Langle 4,
4 (pariars )& ( parlazo ) langle
P D, left & fon altsrne C. Donc le feul
‘E__1G  CBG ftgal anx nteriewrs oppofex.

A ¢ C. tlsenfuir que

28.

L'angle exterieur dun triangle, eft totjours plus
grand que 'unou l'autre des 1nterieurs oppofez,

29.
Les trois angles d’un triangle valent deux angles
droits ou 180 degrez.

Les angles A (& C priv enlemble font é-
ganx dlangle exteriear D, (parlazy |}
les angies B, D , valent dewx angl.s droits
ow18o0. degrez ( par 1218 : ) Doncles an-
glesB, A ,C, valent auffi deux angles droits o 180 degrez,

11 s’enfuit que

30.

I. Lestroisangles d’un triangle valent autant Fris‘;

enfemble, que les trois angles d'un autre triang

3!.
2. Si deux triangles ont deux angles égaux , ils
font équiangles.
C’eft & dire par exemple, que [
¢ les angles A ¢y B du triang'e ARC
font éganx aux anglec D G E du
(A B\ /b £\ triangle DEF, langleC eft auffi
égal a Langle F.
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32.

3. Si un triangle a un angle droit ou obtus, leg
deux aatres fonc aigus.

33-

Le plus grand angle d'un triangle, eft oppofé au
plus grand cocé.

Le c6:é AB du triangle ABC » eftant plus grand que le citd
BC, jefais voir quel' angle A C B, eft plus crand que angle 4.
*ay conpé B D écale au c6té B Gy

ainfi le rriangle BC D, eft ifocele,
& les ang 1 C, D, font éganx { par
A B lars.) O langle D qui eft exte=

rieut es égagd an triangle AD C,
eftplus grand que fon oppof¢ interieur A, ( parla 28) o> Uangle
& qus eft égal al'angle D, ne fart quepartie de angle 4 C B,
Donc angls AC B ¢ft plus grand que Pangle A.

34.

Un triangle qui 2 un c6té & deux angles égank
4 ceux d'un autre, luy eft égal en toutes fes parties.

Premievement , [uppofé qu’on trouve dans le triangle 4, les
angles B . C ¢g :ux asix angles E ,F, du triangle D; on conclad
{1pariazn ) queles dewx triangles font équiangles,

v Stlun des cbtex 5

7\ D par exemple la bafe B
C,eft égale & Iz bafs
c = FN EF, il eff évident gue

les deux trianjles cone
wiendront enfemble eftant pofés Uan fur Lautre ; car fppofé la
bafe BC fur la bufe EF, lescot-z AB, AC, [e trowverons
auffi furles citex DE , D F; antrement tes triangles ne (vro.ens
pas équiangles. Donc le treangle A oft en toutes fes parties | égal
a4 triangle D ( fuivant la 2.)

35
Dans une figure de quatre cbrez, les quatre ap~
gles pris enfemble, font égauxa quatre droits.
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Suppofé I diagonzle B D, les angles du

A D quadrilnure AC, fonr compofez. de ceux
Aes tyiangles E | F , lefquels pris enfemble
B F G walens guatre avoits (par la2g. }

36.

Les lignes qui en conjoignent deux autres égales

& paralleles , font égales & paralleles, faifanc en-
femble un parallelogramme.

Par exenple, gque les lignes AB, C D.faient,égﬂlg, & parals

leles , je trowve qw.A C , BD quiles comjosgnent, font auffi égas

) Leles.
es & paralle 1. Suppofé laligne AD les an-

A A C gles alternes E, F s font e’gafm ( par
la 20.) & les jambes de Langle E
eftant égalesdelle delangle F ) les

B END tyiangles ACD, ABD [ont éganx

¢ femblables  par lasz. ) Les li-
gres AC, BD font donc égales, par la 24.

2, Puifque les triangles ACD , ABD , fent femblables 5 ils
ont ( [wivantla 24 ) lesangles G, H » égaux s lefquels eftant
alsernes, A C , B D font paralieies  par la 21) Grleplan 4B
C D «ft un parallelograme ( (wivantla 29.du1.)

1l s’eniuir que

37

Un parallelogramme eft coupé en deux également

par fa diagonale.
38.

Un parallelogramme a fes angles & fes cdtez oppo-
fez ¢gaux.
7e dis queles anglesorvofes 4, D ; B,

"F/C‘ D/ C: duparailelogramme £ D lont éranx:
i comme - [fi fes (dtez opp:jex 4B, CD ;

MZ&.. A4C,6D t.uel2cbdté C D, {oit pro-
longé vers Fo & A BrersE

Y. Leslignes AB,CD AC, t D sftnt paralleles langle

E oft égul iﬁn alirie D (parlasc )l ef aufi éral s Vang.e 4

qui cii demém. part (parlais | Donc, ( periay) les angles 4,

D, font eguinx. D pliis, Pargie D eft egal 4 Unngle de méme
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part ¥ ; comme & Langle E [or alterne; ainfi les angles B, F |
font égaux : les angles C , F walent dewx angles dvoits | de méme
guie les deux angles B,E, (pav 1418 ;) Donc (parla 5) les angles
oppofez , B, C » font auffi éganx.

2., 8ilaligne A C couloir d’une méme exveytuve dangles entys
fesparalleles CD, A B; 1l eft évident quele point £, warrive.
oit pas plufboft furle point B, que route la ligne 4 C, fe trouve.
roit [ur faparaliele B D ; ¢ que le point C, anveit fast Autant
de chemin dansla ligne C D, que le point Ay en auvoit fait dans
1a ligne AB. Doncleslignes A B, C D [ont égales, & ( par lg
36 ) AC,BD,lefont auffi. lisenluic que

39-
Un plan de ?uatrc angles eft parallelogramme f

fes cotez oppofez font égaux.

40.
Les Parallelogrammes qui {ont fur une méme bafe,
& entre les mémes paralleles, font égaux.

Les pavallelogrammes BC, AF, font fur une méme bafe A B,
e entre les mémes paralleles AB, CF; jay donc i faire voir
qu'ils font éganc.

Dans les parallelogrammes , les coftex oppefex fontéganx ( fui-
vantla 38 ) ainfiles lignes AC , A E font égales anx lignes B
D,BF; ¢ ABLeffaCD , demémeqw A EF; deplus CD ,
Ueffa EF (parla3) ¢» CE & DF ( parla 4.)

cC » F ¥ Leslignes ACCE, AE, eftantdons
""" N égales aux l'gnes BD ,DF , FB; les

b ¢ M sriangles A CE B DF,font égaux ( par

/ La 23 ) defquels ff on bte le commun G, la
. quadrilatere H veflera égal an quadrilpa

A B tere I (par In §;) Mais [ & ce. quadyila-

teves on vedonne le petit trianzle O , leparallelogramme ABC

D ;feraégal au pavallelogramme 4 BEF. De cette notion on
conclud la fuivante.

41.
Les Parallelogrammes de méme hauteur , faits
fur des bafzs égales, font égaux.
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42.

Les triangles décrits fur une méme bafc, & entre
[es memes paralleles, font égaux.

Les triangles ABC , A B D, font fur nne méme bafe AB, ¢

[e terminent enire les mémes paralleles CF, A B : Ainfi il faut

prnseseneenene, PYOVET leny égalité ; Ponr celay qwon

b K fuppofs BE paralleles AC, ¢ BF pa-
rallele y 4 D.

i Les parallglogrammes ABCE ,

B ABDF, font égaux | parla 40) les

triangles propofez A BC . ABD , [ont

lewrs moitiés ( fuivantin3y7.) Doncils font éganx ( parla 6.)De

plus il eft évident que

43

, Les triangles de meéme hautcur faits fur des bafes
€gales font égaux,

Si un parallelogramme & un triangle font fur une
méme bafe & entre mémes paralleles , le paralle-
logramme eft double du triangle.

Parexemple, que les lignes A 5, C E, foient paralleles ,nous

Hifons quele parallelogramms ABC D . eft double du triangle A
BE. Titez Ja diagonale B Coula fup-

c R 7E  pofez.
Les triangles ABC 5 A BE font é-
A 4 gaux (par la 42 ) le parallelogramme A

BC D eft double dutriangle A B C ( par
(s37. ) Doncileftdonblede fom égul A BE.

45.
Au triangle re@tangle, le quarré du cdté oppofé

a Pangle droit, eft égal aux quarrez des deux au-
tres cotez.

Et
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CHAPITRE 1l 33

Ec la perpendiculaire abaiffée de I'angle droit
coupe le quarré oppofé, en deux rectangles qui font
entr eux commé les deuk autres quarrez, chaque re-
Gangle eftant égal 4 fon quairé.

L'angle B A C eftant droit ,om dit guele quarré BE eft égal
aux deux quarvex. 0, 8; & [uppof¢ la perpendicalaive A H je
prowve premierement quele reitangle B H eft égal au quarré O.
“Tirez les lignes CF, A D.

Les triangles BFC, BD 4
font éganx (par la 24 )ils ont
les cbtezx F B, BC; AB, BD

G P ’
égaux ; comme auffi leurs angles

FBC , ABD ; lefguels [ont

chacun compofcz d’un angle dvoit

¢ du commun A B C,

Le quarré O, oft double du

; triangle BF C, ¢ le rectangle
. = BH eft double dn triangle ;.AD

I —— (par la precedente. ) ‘Doms le
guarré O, eft égal aw vedangle bH (parla 6. )

On feravoirde méme , quele quarré 8 , eft égal au veFangle
CH. Donc leguarré D C eft égal anx detx O,S, ¢ ces deux
quarrez [int eniv'enx comme les denx reitangles BH, G H.

1isenfuit que

46.

Si un triangle reCangle eft ifoccle, le quarré du
cdté oppofé 4 langle droit, eft double de chacun
des quarrez faits fur les cotez égaux.

Les triangles de hauteurs égales ; font entr cux
comme leurs bafes.
G
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s34 TRAITE DE GEOMETRIE.

Suppo[é EF pavallele s A D » on dit que le triangle ABE, eft
ay triangl: C DF, comme la bafe ABeffalibafe CD : c'eft
A dive, que fi parexemple , labafe A B eft double ou triplede la
bofe C D, letriangle ABE, eft double ou triple du triangle
CDF,

Suppofé quela bale A B foit de
5 pieds , labale C D des s ¢ que
de ces pertieson ait mené des lignes
anx angles E , F; ces lignes divi-
i feront les triangles propofez. en

A buit petsts triangles qui fevont é-
A B o D gaux (fuivant la 43. ) Le premier
A BE en-ontiendracing , ¢ ledeuxiéme C D F trois 3 donc les
triangl:s ABE, C DF, font entrenx , envaifondes & 3 , com-
me lewrs bafes AB,C D,

48.

ALes parallelogrammes de méme hauteur, font cn
méme raifon que leurs bafes.

D5Té7 e 33/4/

ElilaVaislc olslzla

Le prrallclogramme C D, composé de huit triangles éganx,
eft doutledu parallelogramme A B, compofé de quatre; commela
bafe CE, de quatre parties égales, eft double de la bafe .4 O
de 2.

49.

Les trapezes de hauteurs égales, {font entr’eux com-
me leurs bafes , quand leurs bafes font en méme rai-
fon, que les corez paralleles qui leurs font oppofez.

o € w LebafesAB, CD font

. enrt’elles comme lenrs cd-
tez oppofez parallelesE F ,
G H; carcomme 446, 2
ay: auffi le premier tra-
pezede fix triangles, eft an
derzviéme deneuf, commela bafe AB, 3lzbafe CD, 2 3 3;
fixeftant Aenx tiers denenf, comme denx font deux tiers de trois,

A 2D
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CHAPITRE IL 3
50.

Les trapezes de méme hauteur, dont les bafes fe
trouvent paralleles a leurs cotez oppofez , font en-
tr'eux comme les fommes de leurs cotez paralleles.

A

't ¢

La fomme des corex paralleles AB, CD , oft 18, celle des
corez paralleles EF ,G H, (1 6 ¢ comme 18 eft triplede 6,
aufli le trap.ze A D composé ie 18 sriangles, eft triple du tra-
pezeEF , composé de 6.

St.

Si dans un triangle, une ligne eft parallele 4 un
des cotez, elle divife les deux autres proportion-~

nellement.

Que la ligne EF, [oit parallele an c61é BC, on prouve que l¢
cité AB, eft coupéenE s commele 616 AC, et en Fj ceft &
dire, que lavaifon d# AE, AEB, eft femblable & celled AF, &
FC. Supposé leslignes CE, BF.

Les triangles EF B, EFC, font é-
gaux (parlza-,) & (paris 47,)
Comme AE el 4 BE letriangle AEF
eff autri:ngle BEF ou CEF 0. ég Iz
de plus, 1ommele triang'e AEF au
triangle CEF , AF ef 4 FC. Donc
(parla o) ceft hdive par s proportion a’egalité , 1ly s méme
rasfn d AE 4 EB,que #4AF & FC

11 s’enfuit que

.

52,

ALa ligne qui divife proportionnellement deux
¢otez d’un triangle, eft parallele au troifiéme.

Cjj
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53

Les triangles équiangles, ont les cotez proportion-
nels.

Silestriangles ABC | D CE font équiangles, ils ont les c6-
tex propirtiosnels; c'eft & dire, que les coteq d premier font
ensrenx , comme bes c6teq du deux:éme, je lo démontre.

AF Quelesbafes BC,CE ne faffent
quune ligne droite ; les angles A
BC,D CE eftant éganx , de mé-
: me ane les angles ACB, DEC;
;D les cotez AB,C D, font paraleles ;
comme anffi les corex AC, DE ¢
=4 (parla 16 ) & BA, ED, effant
B ¥ € % E prolongex enF ; ACDF eft un pa~
vallelogramme qui a lescotex AF, FD, éganx a lenrs oppofez,
CD,CdA, (parlass.) Celaétabls, venonsa noftre démonftra-
s1om.

1. Dans le triangle BEF , C D eft paralleie 4 BF, Dong
(pardasi) il y amémeraifon JeDE & D Fou CA fon éga-
le, quede CE, 3C B: ¢ par échange ( Ceft 4 dire parla g )
DEetaCE,comme ACaBC.

2. La ligne AC eft parallele AEF; ainfi, il y amémerai-
fond’AB, & AF ,on C D fonégale; que deC B u CE 3 & par
échange B A eft A BC,commeC D 4 CE,

Et enfin par égalité ( ceft A dive par ln10) ABeft 3 AC,
tommeD C 5 DE : Donc les sriangles équiangles ont les vérez
proporsionnels, 1l s'enfuit que

54-

Les triangles qui ont les cbtez proportionnels,
font équiangles. De plus

55+

Les triangles qui ont les angles éganx , ou les
¢dtez proportionnels , font femblables.

56.

Le triangle rectangle {c divife en deux autres qui
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CHAPITRE IL 37
fuy fone femblables, par la perpendiculaire tirée de
Yangle droit fur le coté oppofé.

Suppofé que la ligne BD tivée de l'angle droit ABC, foit
perpendicalaive an cité oppofé A C , fe prouve que les triangles
ABD,BCD font femblables au triangle rectangle A B C.

B 1, Lestriangies ABC, ABD ontlan-.

gle A4 commun , € leurs angles ABC,
A D B font droits : donc ( par la 31) ils.
A D font équiangls ¢ femblables (par la

55.)
2. Les triangles A BC, BC D, font auff; femblables par la
méme raifon, ils ont Uangle C commun, ¢5 chacun un angle
Aroit.

57-

Deux triangles font femblables quandils ont un.
angle commun , & les cdtez oppofez i cetangle, pa-
rachl«es.

#¢ D E, foit parallele 2 B C., fe dis que lestriangles ADE
2 q g »
c 4BC font [emblables.
Puifgue les lignes BC , D.E font pa-

ralleles, Vangle D eft égal 2 Vangle B;
Pangle E left alangle C, (parla15)
B langle A eft commun ; anfi les triangles

ABC , ADE ontles angles éganx , ¢
fant femblables.  par la s5) g

58.

Deux triangles qui ont un angle égal, & les c&-

tez de cet angle proportionnels , font femblables.

Si AB eft 3 AD, comme AC & AE, les triangles ABG,
A DE font femblables, je le prowve.

Par la divifion dervaifon ( c'eft & dive par la12) ADeft 3.
DB, ainfi qu AE & EC; Donc DE eft paraliele 3 BC | fui-
vant la 51 ¢ lestriangles font femblables ( parla precedenry. )

La méme chofe doit s'emiendre des triang'es feparex O, (5 Py

C iij
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59-

Deux lignes qui fe croifent entre deux paralfe-
les , font deux triangles femblables ; & fi une des
croifées eft coupée en deux également par Pautre,
ou que les deux paralleles foicnt égales, les trian-
gles font femblables & égaux.

1. Leslignes AE , B D [e coupant entre les paralleles AB
D E; je dis queles 1iviang'es ABF, CDE, [ont [em-lables.
font femblables.

— Les angles oppofez, C.F, fontégaux (par
I‘/ la 19 | les aitrrnes A, E, le foir auffi , de

2 §i AE et condée en denx également pay

BD, ou BD par AE , on q. A B foit égale 2 [a parallele

méme que les alrernes B, D; ( par la 20 )

Donc (par la g5 ) lestriangles ABF, CDE

DE; les deux triangles [ont [emblables ¢ éganx (parla 34.)
6o.

Si deux triangles égaux, ont un angle égal; les
cotez qui font cet angle font reciproques.

L:s triangles 8,1, eftant égaux ; & lenrs angl:sau poine
B égiux; npronve qu'AB, baedwnpres ertriangle, eft 3 D B
€6té du fecond , comme BE safedu lecond, et 5 B C cdté du
premier Que A D, CE foient deux lignes droites, & qu'el-
les faffent avec laligne C D, letriangle O, _
C tcoorrmrneeeeeees D Puss que les triangles §, 1, fonté-
\?/ ganx , ils o2t méme raifon awiriangle
S I O, ceft & dive qitily a méme va:fon
/B du triangle § an triangle O que du
E triangle I, auméme triangle O ; ¢ ces
tiiangles eftant entr'enx comme lewrs
bafes ( fuivantla 47,) AB, bafe dutriang'e S ,ef 2 BD,
bale du triangl. O; comm. BE , bafe du triangle I, eft 2 BC,
bafe dumémetriangle O Dont les triangles prosofex §, I, ont
Yes corez veciproques ( fuivantla 75 dut. ) 11 senfuit que

A

GI.

Deux triangles font égaux, s'ils ont unangle é-
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CHAPITRE IL 1
gal, & lescorez de cet angle, reciproques.

Ga.

Quatre lignes eftant proportionnelles, le rectan-
gle compris fous les extrémes, eft égal au re¢tangle
compris fous les moycnnes.

Qu'Ad Bfait 2 BC, commeB D aBE; leredtansle AE com-
pris fous les extrémes AB , BE; eft égul au redangle BH ,
compris fous les mayennes BC , BD :je le fais woir.

Que les lignes A B C faflear une ligne droite, de méme
que les lignes D BE; & que BF foir un retangie produi
par la continuité des lignes GE, H C.

Q x*» J 1l y;e. ?ém; rgi/}m
T T 11 # rectangle Az
A}—'_H JL;H H l‘{ ¥ ¢ reitangle %F ; que de
2 - 1a bofe 4B & labofe
D Y BC ; Et dn veitangle
BH anveflangle BF, quedela bafe BD & la bafe BE (par
la 48.) Laraifon de la bafe ABGIa bafe BC, 1223; coft comn-
me celle dela bafe BD dlabafeBE, 34 2: Ainfi, il y & mé~
me raifon du reitangle AE aunrvedtangle RF, que du reftan-
gle B H, au méme reitangle BF. Donc ( par.la 6 ) les rectanz
gles A E, B H [ont égaux. Aunffi contienneat-ils chacun vingt-
quatre petits quarvex égaunx.

™|

63,

Les rectangles égaux, ont les cdtez reciproques.

Les rectangles AE , D C fontéganz: s nous 'avons prouvé 3
& comme ABABC ,1248; BDABE, 34 2; on cequie
la méme chofe , comme ARABD, 12 43; RC 4 BE, §32°
ainfi Lantecedent de la premiere raifon, & le confequent de 1%
Jeconde, fe tromvent Aans lepremier veitangle A E : Donc lef
reitangles égaux AE | B H ont les cotex veciproques ( fuivant:
la 74 dux, )

64.

Trois lignes eftant proportionnelles , le rean-
gle compris fous les extrémes, eft égal au quareé
fait fur la moyenne. Et fi le quarré cit égal au re-

C i)
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40 TRAITE DEGEOMETRIE.
¢tangle , les lignes font proportionnelles.

1, Que les lignes A, B, C, foient proporrionnelles , le rectan~
gle B C, compris fous les extrémes A, C; eft égal au quarvé BE
faig fur la moyenne B, je le prouve.

L s 2c A
A E i B
Bi4 ——

(0]

€omme 4 4 Bou E [on ég:le, ainfi BAC : Donc ( parla
62 ) b recta-gle AC eft ég.l ruquarré BE,

2. Le quarré ¢ le reciangle eftant égaux, ils ont les cotex
veciprogues ( parla 63. ) Ainft comme A & E on B fon égale,
Bac.

65.
Les complements ou fupplemens d’un parallelo-

" 14
gramme font égaux.

Quie les fupplemens F H,G 1, foient éganx, je be démontre.
Les trais parallelogrammes AD ,H 1,

X
TS 3 FG, font coupez chacun en deux trian-
W gles éganx par la diagonale B C (fni-
'A"\\\\m\\\m X wvant la 37.) Done fi des triangles é~

\ gaux ABC, BCD, on fodftrait les
ég™ux BHE, BIE; CEF,CEG:
Les [upplemens FH, G1, refleront égaux {parila 5.)

GG.

Les triangles femblables font en raifon doublée,
ou cequi eftla méme chofe, ils font entr’eux com-
me les quarrez de leurs corez homologues.

Suppofé les trianglec femblables ABC, D EF , on diz qu’ils
[font en raifon dounbléc de lenrs corez homologues BC ,EF ; de
forte que fi une ligne G H et 3 EF ycomme EF 4 BC; ABC
fera autriangle DEF , commela bafe BC, a la troifiéme pro-
portivnnslle G H. Que BT foit coupée égale 3 GH.

Les anvles B E, font éiaux , puifque les triangles ABC , D E
F [ont femblables; ¢ AB ef 2 DE comme BCAEF (parla
§3. ) Deplus, comm: BC » EF, EF 3G H ou BI fon égales
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ainfi s comme AB a DE,EF a BI( parlaxo. ) Les trian-
gles ABI, D EF ont donc les corez veciproques amtour des an-
gles éganx B, E; ¢ | parla 61 ) ils font rganx. Mais letrian-
ABC amémeraifon & ABI ,que BCa B oy G H [on égale
(parla 47. ) Donc ABC et 4 ABI ox DEF [on ézal,
comme BC & G H ; de [crte que i BC effo.t doublz, moirié oy
teiplede G H ; le traangle A B C feroit double , moitié, ou tri-
pledn triangle DE F: BC eff quadrnple de GH |, donc ABC
eft quadruple du triangle DEF | de méme quele quarre BL eff
quadyuple A4 quarré EM.

D

2 NN g,

M

T

]
| NS5

Les 16 petits quarvex égaux compris dans le quavré EM ,
Crle €4 compris dans le quarré BL; font voir que le quarré
B L eft quadruple du quarvé E M, 16 eftantle quart de64.

67.

Si trois triangles ont leurs bafes proportionncl-
les , & que le premier & le troifiéme foient de
méme hauteur ; le deuxiéme fera égal au dernier
sil eft f{emblable au premier: mais au contraire,
s'il eft femblable au dernier, il fera égalau premier.

Suppofé les trois bafes proportionnelles ABC D, & les trian-
gles A BE, C D G de méme bautenr ;
je dis premicrement que le triangle E
tonftruit fur la moyenne , eft égalan
triangle G, parce quwil eff [emblabic
an triangle E.

Puis que les triangles ABE, BCF
, font femblables , ils font en raifon dou-
blée de leurs bafes, ceft &dire, quily améme raifon du trias-
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42 TRAITE DE GEOMETRIE.

gle ABE antriangle BCF, que dela bafe A B ila troifiéme
preportionnelle CD ( fuivant la precedente. ) Or il y a méme
rasfon du triangie ARE an triangle CD G, quede labafe
AB alxbafe CO (parla s7.) Ainfi le triangle ABE, a
méme raifon au triangle BCF , g+ au triangle CD G. Donc
(parla 6) ies triangles BCF, C DG font égaux.

Secondement je prowve gue le triangle F | qui eft femblable an
triangle G, eft égal au triangle E.

Le triangle CD G eft & fon
femtlable B C F, comme (a
bife CD & la trofiéme pro-
portionnells A B ; ¢ comme
CD a AB,letriangle CDG
an triangle ABE ( [uivant
la 47. ) Donc le triargle G
a mémeraifon au triangleF
qwasw triangle E 5 Donc les
triangles ABE, B CF [ont éganx.

68.

Les Poligones femblables, fe divifent en des:
triangles {emblables.

Que les poligones BE , G K foient femblables , je dis que les
triangles de Uun, font [emblables aux triangles de U aurre.

A
pa

K
c D H 1

Les poligones eftant femblables, les angles B 5 G font éganx ,
¢r AReft 4 BC, commeFGaGH (fuivant la 72 du1.)
Donc les triangles ABC, F G H font [emblables (parla §3)
¢ ACeft ACB commeFH & GH. De plus comme BC , &
C D,GH X HI; donc par égalisé, com~e AC aC D, FH
A HI; & lesansles éganx BC A ,G HF , eltant [ouftraits des
égaux BCD,GHI; les angles ACGD, FHI, reftent éganx.
Donc les triangles ACD, FHT f6nt encore fem{:lnbles s ( par
laméme §8.) Et par confequent, comme ADaDC, F1 a
1H; mais comme CD & DE , HI & 1K ; donc par égalité
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CHAPITRE II 3
comme.AD & DE, FI 4 IK; ¢ les angles A DE, FIK
eftant égaux , puifyu’ils veflent des égaux C DE, HIK , def-
guels fon: foufirasts les éganx ADC , FIH 3 les triangles
ADE, FIK [ont anffi femblables.

69.

Les poligones femblables font en raifon doublée,
ou ce qui cft le méme, il font entr’eux comme les
quarrez de leurs cotez homologues.

Les Pol:gones ABC DE,FGHIK [out [emblables, il fant
donc prowver quil font en va.fon denb'ée de leurs cirex homola-
gues, par excmpls de lenrs bafes CD, HI. Que la ligne L, foit
alF, commelFaDA.

Les triangles O, R, font femblables aux triang’es P, S ( par
laprecedente. ) Les triangles R | 8, eftant fembiables, ils (. nt en
raifon donblée de lenrs corex homologues 5 c'eft & dire, quele
triangle R eft antriangle S, comme fon ¢5:6 AD eft & la 170i-
fiéme proportionnelle L ( par la66. ) Pay la méme raifon le
triangle O eft antriangle P, commele mémecité AD eft Ala
méme troifiéme proporticnnclle L. 11y a donc méme vaifon du
triangle Rautriangle S, que du triangle O an triangle P; o
en compofant , comme le triangle O eft an triangle P, les denx
triangles O R, Ceft & dire, le quadrilﬂm'e ACDE, it aux
;imx triangles P, S , c’eft & dire an quadrilatere F HI K ( par

a4 11, )

La méme demonftration fe feva des quadyilateres ABC D s
FGHI, & enfin( parlaméme11) on conclura queles poligo-
nes BE, G K, fontent¥eux commelestviangles O, P, lefquels
eftant en raifon doublée de leurs bafes CD , HI ; les poligo=
%es BE, G K, font auffi en vaifon doublée des mémes bafes.

D¢ plus les quarrez DT, 1V, font ent?’enx comme les trian-
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44 TRAITE DE GEOMETRIE.
glesO, P, ( par la6s.) Donc les poligones BE, GK qui [ont
entrenx comme ces tiangles | font enty ewx comme les quarrez.,

70

Les partics d’'un poligone font entr’elles , comme:
les parries d'un autre poligone femblable.

Les poligones RO, D P [ent [emblables , je dis donc que, les
triangles G, H , I, du premier [ont entr'eux. comme [ont les
triangles du deuxiéme L ,M ,N.

Puifgue les peligones font femblables , leurs triangles font anf~
fi femblables; ainfi les riangles G, L, [ont en rasfon doublée
de lenrs (iex hamologues AE , CF ( fuivantla 66 : ) lestrian-
gles B, M | (ont auffi en raifon doublée des mémes cdrex AE,
C F; Dovnc il y a méme raifon du triangle G antriangle L, que
dn triangle H au triangle M 5 ¢ (par échange ) le triangle
G eft au triangle H , commele triange L an triangle M. Par la
mémz vaifon le triangle H , eft an triangle 1, comme le trian-
gle M autriangle N.

De plus ( parégalité) Geff 41, commeL & N ; ¢ ( en com-
pofant ) comme le triangle G eft an quadrilatere H L, le triangla
L eff an quadrilaters M N.

E
¥

AL

7L

Si on décrit des poligones femblables fur les c&-
tez d'un triangle rectangle le plus grand , c'eft 2
dire , ccluy qui aura pour bafe le c6té oppofé a I'an-
gle droit fera égal aux deux autres.

Langle C, dutriangle ABG eff droit yainfi fay & pronver
que le poligone F , eft égal aux deux poligones D s E , qui luy
font femblabies,

Les poligones femblables D , E | F, font emtr’eux comme les
quarrez de lenrs bafes on cotex homologues AB,B C, C A,
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{parla 69 )leplus grand quarré G, eff égal anx dewx peties
H, I (parim 45.) Donc le plus grand poligone F, eft égal
aux denx petits D | E.

72

Une ligne droite touche un cercle & ne le cou-
pe pas, fi elle eft perpendiculaire 4 exeremité du
diametre.

La droite A B eftant perpendiculaive & Pextremité dun dia-
mettre A Q, il eft évident qu’elle touche le cercle , mais qu'elle
ne le conpe pas , méme eftant continuée vers E 5 c'eft ce qu'sl
fant faire woir; ¢ posrcela qu'on prenne dans cetteligne A B,
wn point comme on voudrs , par exemple, lepoint D , ¢ quwon
tive an centre la ligne droiteC D.

B D A g Puifque Langle B AC eft droit, Pangle
X ADC feranigu(parlair) ¢ la ligne

C D oppofée-& Uangle droit , [era plus

grande que le rayon 4 C oppofé 2 I'angle

aigu, (parla 33 ) Donclepsint D a efté

pris bors le cercle  fuivant la 1. ) Orla

. méme Aemonflration e fera de tous antres
points dela touchante BE, fi prés qu’on le puiffe prendre du
point A : Donc la droite BE, n’ entre pas dans le cercle. De plus

il s’enfuir que
73

Le cercle n'eft touché d'une gggne droite qu'd un
feul point, & la perpendiculai tirée de ce point
pafle parle centre du cercle.
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46 TRAITE DE GEOMETRIE.

74

Le rayon divife la circonference du cercle en fix
patties égales, chacune de 6o dtgrez.

Que la ligne AC foit t:vée égale au rayon BC, je dis que
Parc AC, ferala fixiéme partie de la circorferen.e du cercle :
ceft & dive qw'il fera de 60 Aegrez , fixiéme
partie de yé0.

Suppofé le rayon A B. Le triangle ABC
. eft éqm latcral, & fes trois angles qui pris en-
femble walent 180 degrex ( [w:vant la 19 )
A C Yont chacun de 60: Donc Larc A Cqui eff ia

mefurede Uangle B, eff de 60 degrez.

75

L'angle du centre eft double d'un angle de Ia
citconference qui a le méme arc pour bafe.

1. Dans le cercle 8, Pangle ducentre CAD , ¢ Pangle C
BD delacivconference , ont un méme arc C D pour bafe; jay
donc & prowver que lepremier eft double du deuxiéms.

Les droites A B, A C font égales , ainfi letriangle ABC eft
ifoceley ¢ ces angles B, C, fontéganx (parlars ) Pangle A
;{f légﬂl aux denx By C (parla 27. ) Donc il eft double dw

ent B,

2. Dans le cercle T , I'angle CAE eft encore double de I'an-
gle CBE, car fuptofé la ligne B.A D traver[ant le centre A,
Vangle CAD eft double deCBD , ¢» D AE Uleft de Langle
D BE, parle cas precedent.

Enfin langle du centre FGH et anffi donble de langle
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CHAPITRE IL

Y

H

; | . 47
FIH , qui ¢ft & la circonference , car
Juppofé la ligne 16 N, Langle NGH
fera donble de Langle N 1H; ¢ langle

I NGF le fera delangle N 1F; (par le

premier cas) fi donc vous dtez langle
N GF de 'angle NGH , ¢» Pangle
NIF delangle NIH: reftera l’nglg
F GH donble de U'angle F 1 H,

76.

Les angles qui font dans un meéme fegment de
cercle, oudans desfegments égaux ou femblables,

{ont égaux.

X

Les angles ADB , AEB compris dans
le méme fegment A-C B [ nt chacun moi.
tié de langle du centre AFB, ( par I
precedente. ) Donc ils font éganx ( par la
6. ) Et laméme chofe eft évidente & I'é-
gard des angles qui font dans des fegments
éganx.

Mais fuppofé les denx cercles concentri-
ques IK M 5 NOP; lesarcs NO,IK;
eftans compris dans l‘«mgle commun [R K,
le premicr eft & fon cercle, ce quele dey-
xiéme eft an fien: ( par la 13, ) Ainfs les
Jegments décvits [ur les denx cordes IK |
N O fout femblables quoy qmwinéganc.

Or, que les angles qui font dans le grand [egment I MK,
comme cenx qui font ans le petit N-P O, foient éganx ; il eft
évident (parla 6 ) puifque chacun de ces angles eft moitié de
langle R qui eft an cenere,

77

L’angle inferit dans le demicercle eft droit.

L'angle AC B eft dans un demi cer-
cle, fe dis donc qu'il eft droit ¢ je le
prouve. Que la ligne DE foit abaiflée
rerpendiculairement du centre D, les
angles au point D feront droits,

L'angle droit A D E eft double de l'an-
gle AEC; U'angle droit BDE, eft auffi
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43 TRAITE DE GEOMETRIE.
dounble de l'angle b CE [ parl. 75.) Donc les angles ACE,
BCE font chacun demi droit , ¢ Vangle AC B quien eft com-
pofé eft droit,

78.

Un quadrilatere infcrit dans un cercle, a fes an-
gles oppofez {gaux 4 deux droits.

Que les angles oppofex B A D,
BCD du quad:ilatere AB C D foient
égaux & denx droits , v oicy comme on
le démo-tre.

Suppofé les lignes dyoites AC,
BD, Uangle P eff égal & l'angle O;
&G langle s, left & Uangle R (par
la 76. ) L'angleBAD , vantdenx
angles droits avec les angles O, R
{ parla 29. ) Donc il vaut denx angles droits avec lenrs é-
gaux S, P, on lefenl BT D,

79-
La tangente & la fecante font an point de l'at-
touchement, des angles égaux a ceux des fegments
alternes.

1. Que la ligne GB, touche le cercle
au point A, on prowve que L'angle BAC
fait dela touchante A ¢ dela fecante
AC , ot égal & langle du fegment al-
terne A H C, Suppofé ie diametre AD ,
il fera perpendicul ire & la touchante A

G A B B (fuivant la 73.)

L'argle ACD efft droit, ( parla77)
¢» Langle D AC qui avec Pangle D vaut un droit { par la
29, | vant anffi un droit avec 'angle B A C; puifqne A D
eft perpendiculaive fur AB: Donc Pangle B.AC eft égal &
Vangle D ( fuivant la 5, ) € par confequent & Vangle H qui
eft égal aVangle D (paria 76.)

:El' 2. Ieprouve que langle G A C, eff auf-

ot
]

¢ fiégala langle du fegment alterne AEC.

I L'angle D avec langle E |, vaut denx

! | angles drouts ( parla78 ) de méme que

B langle BAC aveclangle CAG ( pat

la18.) Les angles ADC, BAC, font

¢ £ B éganx, nous venons de le prouver : done
les angles GAC, AE C, lefont anffi. 80,
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8o.

Les arcs égaux, ont des cordes égales.

‘Les arcs B C, CD, font [uppofex égaux , je dis denc que
dewrs cordes qui fomt les aroites B C» C D font éga'es, Soit
tiré du centrc A les rayons AB, AC, A D.

Puisqrelesarcs BC > CD font éganx,
c ! ; ,
/\ les angles E , F, faits an centre du cercle
B D font égaux ( parla 14. ) Les vajons 4B,
AC , AD jont asfi éganx ; Donc les
triangles AEC, ACD ont les cotez é~
gaux (parls 22 ) & (par la 14. ) Les
cordes BC, CD, [ontégales, ce qui eftois

& prouver.

81.
Le rayon qui coupe une corde en deux également,

coupe 'arc de méme.

8i le point E eftant le centrede I'arc ADB , lerayon D
E coupe la corde A B en denx partics égales; je dis qu'il cou-
be anffi Parc en deux également en D , & je le fais voir.

E Suppofé les rayons A E 5 BE, les ¢itex

T du triangle ACE, [on:éganx nux corex

..,.-’C H"‘.‘\ dw triangle BCE ; Lestriangles ACE,

i c ™ BCE, Jont donc femblabl:s (parla23)

< > & ont les angles G H, égaux ( par la
T —» g

24.) Donc les avcs AD , BD qui [ont
D lenrs mefures [int éganx,
11 s’enfuit aufli que

82.

La ligne qui coupe en deux également larc &
{a corde, eft un rayon du cercle.

83.

' La pcrpendiculaire ?ui coupe une cotde en deux
egalement, pafle par le centre de l'arc.

Sila perpendiculnire® CE conpe la corde A B en deux partie;
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50 TRAITE DE GEOMETRIE,
égales | je dis quelle paffe par le centre de Parc AB. Tirez
lesdroites AD, BD.

Les lignes AC , CB, eftant égales ; CD commune 5 les
angles an point C, droits 5 les triangles AC D, BCD ,

B font égaux & (emblables ( parla 22, )
E ainfi les cordes AD, BD [ont égales,
SG{H, & ont lewrs arcs égaunx ( par la 80.)
:."‘ Y Donclarc AD B eff coupéen deux par-
o Q™ ties égales, de méme que [a corde A B,
N |...="B & la perpendiculaire D E paffe par le

D sentre de U'arc ( fuivant la 82.)

84.

Si deux cercles égaux fe croifent, la ligne droi-
tc mence par les points communs de leurs circon-
ferences , coupera en deux également & par des
angles droits, la droite menée d’un centre a I'autre.

Que les points A, B foient les centres des cercies éganx H,
1; je prowve que la droite CD , coupe la droite A B en deux
parties égales ¢ & angles égaux.

Les triangles ACD ,
B C D, ontles citex AC,
4D, BC, BD, égaux,
& CD commun ;: donc ils
Jont femblables ( parla 23)
& leurs angles ACD ,
BCD, font éganx ( par
la 24.) De plus lesrayons
AC, CB eftant égaux , ¢»
ia ligne C E commune aux angles égaux ACE , BCE;
les sriangles ACE , BCE font auff; éganx en toutes lemrs
parties ( paria 22.) Donc AE, EB [ont egales; ¢ les an-
glesen E fontéganx (parla 24 ) & droits ( parla o dwi.)

Pour venir 4 la pratique, il faur d’abord avoir une Regle, un Com-
pas » & un Rapporteur , qui eft un demicercle de cuivre ou de corne,
divisé en 180 degrez.

3¢5
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CHAPITRE IIL 51
CuariTrRE TROISIEME.

PR ATI V E,
Des Lignes , des Angles, & des Figures.

PROPOSITION L

Couper une ligne droite cn deux parties égalcs.
La ligne A B cft propofée pour eftre conpée.
D Es points A & B comme de deux centres, &

d’'une méme ouverture de compas, décrivez
des arcs qui fe coupent.
Par leurs coupes G, H, menez unc ligne droi-

te, elle coupera la donnée en deux parties ¢gales.
{/ivant la 84 dn 2.)

PROP. IL
Couper un Arc en deux également.
L' Arc AO B est propof.
DEs points A & B, & d’une méme ouverture

dc compas , décrivez deux arcs qui f¢ coupent,

& par leurs coupes G, H, menez la droite G H, elle

coupera l'arc propofé en deux également en O.
Que la droite G H conpel'arc A B en denx éqalement en Oy

D jj
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s TRAITE DE GEOMETRIE.
1¢ le prouve. Titez les droites AG, BG, BH; AH,
AO , BO.

iLes triangles G AH, GBH, ont lecité GH commun, ¢b
les ctex AG, BG ; AH, BH, égaux; ( parla 1. du 2)
ainfi ces dewx triangles font femblables ( par la23dnz; ) ¢
(parla 24 duz ) lears angles au point G [ont éganx.

Or les lignes A G, BG , eftant égales , les angles A GO,
BG O égannx, ¢& la dreite G O commune ; les triangles A
G O, BG O [ont anffi égaux ¢ femblables (par la 22 du2.)
Donc les cordes 4 O, BO, fonségales, ¢ (par la8odi 1)
les arcs 40, BO, font éganx, Ce qui eftoit & pronver.

cerse

N
PROP. IIIL
Couper un angle rectiligne en deux également.
L’ Angle B AC eft propofé.

D U point A, priscomme centre , décrivez d vo-
lonté l'arc D E.

Des points D, E, & d’'unc méme ouverture de
compas , décrivez les petits arcs qui fe coupent
en O.

Menez la ligne AO , clle coupera I'angle en
deux également.

Tirez les lz'gm’: DO, EO.

A Les lignes AD , AE f[ont égales ; DO,
EO, lefont auffi (par la v duz, ) 4 0
eft commune aux deux triangles ADO, A
EO ;& (paria 13du 2, ) ces triangles font
femblables. ( Par laza dn 2, ) leurs angles
au point A, oppofex aux cotex éganx DO,
EO , [ont égaux. Donc Vangle propofé eff
coupé en Aenx également.
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CHAPITRE IIL G
PROP. IV,

D’un point donné dans une ligne droite , ¢lever
une perpendiculaire.

On weut élever an point C , une ligne perpendicn=
laire (ur A B.

I) Ofez une des pointes du compas en C , & de
l'autre coupez comme il vous plaira, les partics
égales CD, CE.

Des points D, E, faites la fe&ion F, jc veux
dire, de ces points D E , comme de deux centres
& d'une méme ouverture de compas, décrivez les
arcs qui fe coupent en F.

Menez CF, elle fera perpendiculaire fur A B.

Tirex, DF, EF.

Leslignes CD s CE, fontégales; DF,
EF, lefontanfli; CF, eft ccnmun:; doné
(parla 23 du 2, ) lestrianglee CDF,
CEF, font femblables, ¢ onrles angles
aw point C égaux (o droits (par la 9 du 1.)
Donc ( fuivantis 10 du1 ) la ligne CF
eft perpendiculnire.

PROPDP. V.

Elever une perpendiculaire & lextremité d'une ligne.

La ligne droite. G H eftant propofée , on went élever
une perpendiculasre 4 fon extrémité G.

Arquez d volonté un

point O, audeflusde GH,

De ce point, & de lintervale

O G, faitesle demi cercle IGL.

Menez LOI,; puis larequife

Gl

L'angle 1 G L eft décrit dans le demicercle TG L, donc id
eft drois (paria 77 du 2.}
D i
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PROP. VI

Abaiffer une perpcndiculaire fur une ligne droite.

On wvent abaiffer du point C, une perpendicnlaire fur
la droite A B.

I Ettez une des pointes du compas au point C,
& de l'autre décrivez un arc qui coupe la ligne
AB, par exemple , en D, E.
De ces points D, E , faites la feion F.
Mencz la requife CO, vers le point F.
Suppofé les lignes CD , CE,
< DF, EF,OF. LestrianlesCDF,
r CLF font iquiangles ( par la 23
. du 1, ) ¢ les angles an point C,
o ';/ font égaux ( parls 24 dur.) De
A > plus les triangles OCD > OCE
font auffi équiangles eftant (embla-
o b bles (par la 21 du 2 ) car les li-
\/ grnes CD, CE, f[ont égales; CO,
—F~ eft commune, (& les angles an point
C fentégaux. Donc ( parla 14 du
1) les ang'es COD, COE [ont égaux do droits , & 14 ligne
C O eff pevpendiculaire. ( fuivant la 1o du 1. )

PROP. VIL

Elever fur un angle re&iligne, une ligne droite qui

fafle des angles ¢gaux de part & d'autre.
Langle A q/lpropoﬁ'.
D U point A, décrivez comme il

vous plaira, l'atc BC.
Des points B, C, faites la fe-
&ion D.
Tircz la demandée A D.

Les triangles ACD , ABD [ont équiangles ( par la 3}
4 2. ) Donc les angles CAD , BAD [ont égany,
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CHAPITRE IIL 5
PROP. VIIL

Par un point propofé, mener une ligne parallelc &
une autre.

On vent mener par le point A , nne ligne qui foit
paralicle a laligne B C.

D U point A, prenez avec le compas, ladiftan-
ce A E, en décrivant un arc qui rafe la ligne BC.

De la méme ouverture de compas & d’un autre
point comme H pris & volonté¢ dans laligne BC,
décrivez l'arc LI

Menez la demandée DF, de maniere que paf-
fant par le point propofé A, elle touche larc IL
fans le couper.

D A G B
Y
B E H G

Que la ligne DF [oit parallele & la ligne BC, il ¢ff dvi
dent (parlatdur.)

PROP. IX.
Faire un angle égal 4 un autre.

On vent faire fur laligne A B, ¢& anpoint A, #:
gle égal alangle C D E.

D E I'angle D, décrivez idla premicre ouverture
de compas, l'arc FG.

De la méme ouverture de com-
pas, & dupoint A , décrivez aufli
Pare N M.

Coupez l'arc N O. égal & T'arc
FG.

Menez AO , & l’angIc BAO
fera ¢gal au propofé CDE ( fuivant la 14 dn :.)

C i,
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PROP. X

Trouver la valeur d'un angle , par le moyen d'un
Rapporteur ou demi cercle.

L'angle A B C eft propof€ a mefurer.
'A— Ppliquez fur A B, la regle du Rapporteur, en

forte que le centre du demicercle fc trouve
précifément fur la pointede 'angle B, & le nombre
des degrez qui fe trouveront compris dans l'arc
DE , fera la valeur de I'angle ABC.

PROP. XL

Fairc un angle de tel nombre de degrez qu'on
voudra , par exemple,

Soit propof¢ de faire un angle de so degrez fisr A B,
& ax point B.

Ppliquez le Rapporteur ou demicercle, com-
/ \ me je viens de dire dans la Propofition prece-
dente, & 4 5o degrez, a compter du point D, mar-
quez le point E ; puis menez BE. qui fera l'an-
gle demandé A B C.
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CHAPITRE IIL 57
PROP. XIIL

Deécrire un triangle équilateral fur une bafe donnée.

On propofe ponr bafe la ligne A B.

D Es points A & B, décrivez les ~g—7
arcs AC, BC. /

Menez les droites A C, BC, & vous A
aurez le requis. ( par la 3. dx 2.) re B

PROP. XIIL
Conftruire un quarré fur une bafe donnée.
On propofe ponr bafe la ligne A B.
E Levezla perpendiculaire AC (parlas, ) & la

coupez égale 4 A B,
Des points B & C, & de ['intervale AB, fai-
tes la fe&ion D.
Menez les lignes CD, BD, & vous aurez un
quarré.

c D Les guatre cotex ont efté coupex éganx , ¢
= ils fonr paralleles ( par la 39 du1. ) L'angls
A eft fait droit, & fon oppofé D Left anffi
(parla 38 dwz2, | De méme, les angles B,
A B C, [ont égaux & droits , les quatre angles

A, B, C, D, valant quatre droits ( par

la 35 du2.) Donc ( fwivant la 17 du1) CB eft un quar~
e parfait.

PROP. XIV.
Infcrire un triangle équilateral dans un cercle.
Le cercle A F eft propofé.

D U point A, prisd volonté dans Ia circonferen-
L J ce,& de lintgrvale du rayon AB , décrivea
lartc CBD.
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8 TRAITE DE GEOMETRIE.
Menez la droite CD, elle fera la bafe du trian-
gle demandé.

Larc A C eit une fixiéme partie de la civconference { fui-
wantln 74 du 2, ) ¢ le double C AD en eftle tiers,

PROP. XV.
Infcrire un Exagone regulier.

I) Renez le demi diamettre A B, il divifera la
circonference du cercle en fix parties ¢égales
( fzivantla 74. dn 2. )

PROP. XVI.
Infcrite un Quarre.
T Irez par le centre O, le diametre B D

Des points B, D, décrivez deux arcs FG .
E H, qui {e coupent.

Par leurs coupes ou fe@ions, mencz la droite
A C, qui paffera par le centre © en faifant qua-
e angle droits avec le diamettre BD , (fwivant la
84 du 2.)

Décrivez le quarré ABC D, il aura les quatre
cdtez égaux, & les quatre angles droits.

Les avecs AB, EC, CD, D A, font éganx { fuivantla

4 duz; ) ainfi (parla 80 duz ) le quarré a fes quatre cé-
tez égaux; ¢h [es quatre angles font droiss (par in 77 du 2.}
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CHAPITRE IIL 59
PROP. XVIL

Infcrive un o&Ogone regulicr.

Irez les diametres AR, CD, coupant le cer-
T cle en quatre parties égales ( par la precedente.)
Coupez chaque quart de cercle en deux égale-
ment (par la 2,) & tirez les corez de l'odtogone
AEC, &c.
L'égalité des corex eft évidente

[ par la 80 dn 2 ) & celle
des angles (parla 76 du méme 2. )

5

PROP. XVIIIL

Infcrire tel Poligone regulier quon voudra, parle
moyen du Rapporteur.

On vent infirive un Pentagone dans le cercle A B C.

Ivifez le nombre des degrez du cercle en-
tier par le nombre des cctez du poligoac,
ceft a dire , divifez 360 par

s » & le quotien 72, fera
Pangle du centre A B C que A \
vous ferez ( par la 1) pour a-
voir un arc dont la corde AC,

foit un des cotez du Pentagone
demandé,
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PROP. XIX.

Conftruire un Exagone regulier fur une bafe donnée.

La bafe A B est donnée.

Es points A, B, décrivez les
arcs B C, AC.
Du point C, faites le cercle ABF,
il contiendra fix fois A B ( fui-
wvant la 74. dn 2.) A3

PROP. XX.

Décrire un Dodecagone regulier dont un des. cotez
eft propofé.

La dreite AB eff le ciré propofe.

U milieu d'A B, élevez la perpendiculaire
C D (parla 4. )
Du point B, décrivez Parc AE, & du point E
Parc AD.
Le point D fera le centre du Dodecagone.

L'angle ADB eff moitié de
Vangle AEB { par la 75 du
2.) AEBefflangledu centre
d'un Exagone ( par la prece-
dente. ) Donc langle ADB
eft Uangle du centre &’'un Do-
decagone ; car langle AEB
eftant de 60 degrex , l'ang'e
ADB eff de 30 ; & douzxe
foss 30, font 360 . walewr de
tonte ta circonfereace du cercle.
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CHAPITRE IIL é1
PROP. XXI.

Sur une bafe donnée décrire un Oétogone.

La bafe A B eff donnée.

COupez A B en deux au point C (par la1.)
Elevez la perpendiculaire CE ( par la 4.)
Du point C, décrivez le demicercle A D B.
Du point D, décrivez le cercle AEB, & du

point E , le cercle demandé qui contiendra huit

fois A B.

L'angle ADB eft droit { par ln
77 dur) ¢ langle AEB ¢ft demi-
droit { fuivant la 75 du 1. ) Langle
Aroit wvaut 9o degrex ( [wivant la
18 du 2; ) & le demi droit 45, qui
et la wvalewr de Pangle au centre
d'un Odtogone , buit fois 45 faifant
360.

PRODP. XXIIL

Sur une bafe donnée décrire tel Poligone regulier
qu'on voudra.

Oz veat faire un Pentagone regulier furlabafe A B.
Dlvifcz 360, par le nombre des cotez du Poli-

gonea faire, ceftd dire parg; & le quotienyz
fera la valeur de I'angle , aun centre d’un’ Pentago-
ne , ( fuivantla18.)

Tirez ce nombre 72 de 180 , reftera 108 pour
angle de lafigurc B A C, que vous ferez par la
Pratique 1.

Coupez cet angle BAC en deux, par la ligng

AE ( prop. 3.)
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6 TRAITE DE GEOMETRIE.
Faites I'angle A BE ¢gal 4 I'angle BAE ( parl,
9,) & lc point E fera fe centre du cercle dans le-
quel vous ferez le Pentagone demandé.

Les angles F, G, font faits é-

/ \ ganx : donc ( par lau 26 du 2 ) les
lignes AE , BE font egales; ¢ le

C cercle décrit du point E | ¢ de U'in-
\ tervale EA , paffe par le point B.

i Cela connw, je n’ay qu'a fatre voir

comme U'angle AEB eft de 72. dea

% grex.

A~_""p L'angle G qui eft égal & Uangle
deux angles H,F ,ou le feul C AB a efté fait de 108 degrez
ainfi les dewx F , G, walent 108 degrez ; lefquels [onfiraits
de 180 que walent tous les trois anmgles du triangle ABE,
(paria 29 du 2 ) refte 72 pour I’anale AEB.

F, eft anffi égal & Uangle H; Les
PROP. XXIIIL

Inferire un Eptagone dans un cercle.

Le cercle BDE eff propoﬁ'.

Enezlerayon A B, & du D
point B, décrivez larc ‘k
DAE.

Tirez la droite DE , & fa =B
moiti¢ C D oufon égale DF, v,
fera 4 peu prés la longueur
d’un des cdtez de I'Eptagone. E

Nons worrons cette Fropofition & les denx [ui-
vantes an Chapitre 8.

PROP. XXIV.

Infcrite un Eneagone.

M Enez le rayon A B.
De l'extremité B , & de lintervale B A,
décrivez 'arc D A C.
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CHAPITRE III, 63
Tirez la droite CD, &
la prolongez vers F.
Coupez EF égalcd AB.
Du point E , décrivez
Tarc FG, & du point F,
Parc EG.

MenezAG, & 'arcDH, ¥ E (9]
fera a peu 5rés la neuvié- %/
G

me partiec de la circonfe-
rence du cercle.

PROP. XXV.

Sur une bafe donnée, décrire un Encagone regulier.
La ligne A B est une bafe propofée.
C Oupez A B endeux égale-

ment au point C.
Elevez la perpendiculaire CF.
Du point B, décrivez arc

parties égales en E.
Du point D, décrivez Iarc A C

EF; & le point F, fera 4 peu prés le centre de
PEneagone.

A D. ’
Coupez l'arc A D en deux A

PROP. XXVI
Décrire un Triangle femblable & égal d un autre.

On wvent faire un triangle égal & [emblable an
triangle A B C.

Irez DE, égale 4 la bafe A B.
DupointD, &de I'intervale A C, décrivez
larc L M.
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64 TRAITE DE GEOMETRIE.

Du point E, & de lintervale BC , décrivez
Parc G H.

De la fe&tion F, menez les lignes D F, EF, &
vous aurez le requis (par la 23 du 2)

o] LE |
.A/\B p/gi\;g

PROP. XXVIIL

Décrite fur unebafe donnée, un triangle femblable
a un autre,

On propofe a faire fur A B, ur triangle [emblable
an triangle C D E.
Aites I'angle A {gal d 'angle C, & T'angle B
égaldl'angle D ( par lag. ) Le woifiéme F fera
égal au troifiéme E (par la stdn2,) & (par lags
dx 2) les deux triangles feront femblables.

M —ﬁﬁ
Cc D A B

PROP. XXVIIL

Déctire une figure rediligne égale & femblable 4
une autre.

Orn vent faire une figure comme la propofte O.

Ircz EF égale 4 la bafe AB.
Faites le trianglc E F H femblable au triangle
ABD (par la26.)

Faites
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CHAPITRE IIL 63
Faites de méme, le wiangle EFG , femblable
au triangle ABC, & tirez G H.
Enfin, faites le triangle EF L femblable au trian-
gle ABI, & ayant tit¢ GL, la figure S, fera é-
gale & femblable i la figure O.

A

Les triangles EFH , EF G, [ont faits égauns ¢ fembli-
bles mux triangles ABD, ABC ; ainfi itant des angles é-
ganx D AB, HEF , les égaux BAC,FEG ; les angles
DAC, HEG, reftent ézaux ; o puifque les cotex AD
AC font ézanx sux cdtex. EH , EG , les triangles ADC,
“EHG font auffi égaux g [emblables ( parla vz du 2. )

Pur la méme raifon les triangles AC 1, BIC, fontégaux
& femblables aux iriangles EG L, FLG. Donc les figures
0, S fout égales & iemilsblos, ( parla 68 du 2. )

PROP. XXIX.

Décrire fur une bafc donnée, unc figure femblable
4 une autre.

On wvent faire [ur AB une figure femblable & la
figure M.

Enez la diagonale CE, & faites fur la bafe
. A B, lc triangle L femblable au wiangle M
(pdr la27.)
Faites aufli {ur
BG, letriangle
N, femblablc au
triangle 1. Ecle
quadrilatere L s
N fcra fembla- = -
ble ay quadrilaterc MI (Pa*r la 68 du LE)
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66 TRAITE DEGEOMETRIE,
PROP.” XXX.

Conftruire une figure femblable & une autre, par
le moyen d’une échelle.

On went faire avec Uéchelle O , une fignre fembla-
ble alafigure F C , qui a et mefurée
‘ par Léchelle P.

A bafe FC contient ¢ partics de fon échelle
P. Prenezaufli 9 parties fur 'échelle O, & les
donnez dlabafe AB, ainfi du refte ( fmivant la28.)

A BFQQ

o :op

PROP. XXXI
Trouver le centre d’un cercle.
Onpropofe de tromver le centre du cercle ABC.

™ Irez comme il vous plairala droite AB, & la
coupez en deux également par la perpendicu-
laire CE ( fwivant la 1. )
Coupez CE aufli en deux parties égales , & I¢
milieu O, fera le centre du cercle.

La perpendicr-laive CE paffe par le
centre du cercle ( fuivant la 83 du 2, )
& le centre ne peut efire aillenys quan
pont O, miliews de aetts ligne,

o~
v

s
N\
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CHAPITRE IIL 67
PROP. XXXIL

Achever un cercle commence dont on n’a pas
le centre.

Larc ABC et le commencement d'un cercle qu'il
fant achever.

P Ofez dans I'arc propofé, trois points comme il
vous plaira, par exemple , les points A, B, C.

Des points A & B, & d’une méme ouverture de
compas, décrivez les arcs qui fe coupent en D, E,
& menez la droite D E.

Décrivez deux autres arcs des points B & C;
& par leurs fections P, G, menez la droite P G.

Du point I ou fe coupent les droites PG,
DE, & de lintervale I A, achevez le cercle com-
mencé,

Suppofé les droites A B> BC, elles font conpées chacune on
diux également ¢ & angles droits par les droites PI,EIL
{ fuivant ln 84 du 25 ) cos lignes PI, EI paffent chacune
par le cenive de lavc ABC (parla 83du 2. ) Doncle con-
tre eft an point commun I, ¢n larc A HC qui en eft décrir,
fait un cercle parfair avec I'arc A B C.

E ij
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68 TRAITE DEGEOMETRIE.
PROP. XXXIII.

Trouver le milieu de trois points, ou décrire un
cercle par trois points qui ne foient pas
dans une ligne droite.

Lespoints A, B, C, font propofez , par lefguels une
ligne droite ne pent eftre menée.

N /.

Herchez le centre de ces
points par la precedente.

PRODP. XXXIV.

Mener une ligne droite qui touche un cercle par
un point donné.
On propofe de tirver par le point A, nne ligne qui
touche le cercle fans le conper.
U centre du cercle, menez DF
par le point A. _
Elevez la perpendiculaire AE, fur
DF, elle feralatouchante demandée, ¢
( fwivant la 72 dun 1)

PROP. XXXv.

Trouver le point ottun cercle eft touché dune
ligne droite.

On cherche le point ot la droite C E , touche fe cer-
cle qui est dejfm.

U centredu cercle D, abaiflez

fur CE, Ia perpendiculaire o
DA (parla 65 ) & le point A fe- T
raledemandé. (Poyex lazz.duz) o\ l 7
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CHAPITRE IIIL 6o
PROP. XXXVL

Decrire {ar une ligne droite , un fegment de cer-
cle capable d’un angle égal 2 un angle donné.

On vent décrire furla droite, A B, un feqment de
cercle qui Pﬂ,’/]i c?mprmdre un angle égal
a langle C.

F Aites 'anglc BAD égalaPangle C. (prap. 9.)
. Elevez {ur A D, la perpendiculaire A G. (prop.
4> 01 §

Coupez A B en deux , & du milicu H, élevez
la perpendiculaire H F.

Du point F, décrivez I'arc AGB, & mencz
BG. Je dis que l'angle G, compris dans le fegment

ABG eft égal au donné C. Tirez BF.

Premierement o les triangles HBF , HAF, ontlecité F &
commun ; les bafes BH » H A, égales ¢5 les angles d'entre
deux éganx puifqils font droits © donc (parlas 22 du2 ) F
A, FB, font égales ; le cercle décrit du point F, ¢ de Lin-
tervale F A paffe par lepoint B, ¢ le fegment A G B eft dé-
crit fur AB,

2. Laligne A D touche le cercle an pornt A (varlz 73 du 1 ;)
& ([wivantia 59 du 2 ) langle G eft e’gal alangle BAD,
& par confequent 4 Vangle C,

E ij
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70 TRAITE DE GEOMETRIE.
PROP. XXXVIIL

Deécrire fur une ligne , un Poligone regulier dont
I'angle du centre cft donné.

L’zmgle C, e l’angle dn centve d'un Pentagone qu’arz
vent faire fur la ligne A B.

Aites I'angle ABD, égal au donné C (prop. 9.)

_ Coupez cet angle en deux par la ligne B E
{ prop. 3. )

Elevez fur BE, la perpendiculaire BF (prop. §.)

Faites I'angle A égal a I'angle B.

Du Point F, décrivez le cercle ABG, il con-
tiendra cinq fois la ligne A B.

Ponr le pronver je n'ay qu’a faire voir que Langle

du centre AF B eft €gal an propsf¢ C.

Suppofé Uangle G, il eft moitié de
Vangle F, (parla75du s, ) Langle
ABE eft anffi moitié del'angle A BD
par la conflrudtion ; ces angles G, ¢
A BE [ontégaux {parla79.dnz.)
Done langle F, eff égal & I'angls
ABD , ¢ par confequent & langle
C, anquel AB D eft fait égal.

PROP. XXXVIIIL

Couper d’un cercle, un fcgment capable d’'un an-
gle égal 4 un angle donné.

On wvent conper du cercle E , un fegment capable d'un
angle égal a Pangle D.

T Irez le rayon AB, & la perpendiculaire A F,
Faites 'angle FA C ¢gal a l'angle D, & le
fegment AE C fera le demandé.
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CHAPITRE IIL 7

Ayant pris un point & wvolonté

E
dans Uarc AEC , par exemple le
point E , [ wous faites Langle
AEC, ilfern égal 3 angleC AF
\ ( fuivant la 79 du2) & par con-
F NN
A

[equent an donné D,

PROP. XXXIX.

Inferire dans un cercle, un triangle femblable 4 un
autre.

O propofe d'inferive dans le cercle P, un triangle fem-
blable an triangle O.

Ar un point comme A , menez la touchante
GH (prop. 34.)
Faites I'angle GA B égal d l'angle E, & l'angle
HAC égal i I'angle D.
Tirez la droite BC , & le triangle ABC fera
{emblable an triangle O.

\D

Langle C eft égal & Pangle BAG ou E ; langle B left
{i Pangle CAH ouD, (parla 79 du 2.) Et langle A l'sft
4 langle F ( par la 51 du 2. ) Donc le triangle infcris eft
[emblable au propofé O (parla 55 du 2. )

E iijj

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



2 TRAITE DE GEOMETRIE.
PRODP. XL.
Inferire un cercle dans un triangle.
Le triangle ABC eft propof?.
C Oupez les angles ABC, ACB chacun en

deux également tirant les lignes BD, CD,
(prop-3.) '
D¢ la fe&ion D, abaiffez la perpendiculaire DF
( prop. 6.) clle ferale rayon du cercle, Tirez D G,
perpendiculaire fur A B, ¢ DE perpendicularre
Jur AC.

Dans les triangles BDG,
BDF, les angles G, F, [ont
éganx puifquils font droits ; les
angles H, I font auffi égaux,
Langle G B F eftans coupé en
deux également; le (316 BD eft

c commun: Donc ( par la 34 dn
2. ) ces triangles font éganx en
toutes lowrs parties, & DG eft égal & DF (parlazs duz)
Par Iz méme raifon DE eff égal 3 DF : Done le cercle dé-
cfit du point D , ¢b de lintervale DF | paffe par les points
G, E, & rouche les trois citer. du triangle fans les couper
(parla g2 du 2. )

PROP. XLI

Décrire un cercle autour d’un triangle,
Le triangle D est propof.
C Herchez le centre des trois points A, B, C.

(prop. 33.)
/)

B¢
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CHAPITRE IIL 73
PROP. XLIIL

Deécrire autour d’un cercle , un triangle femblable
a un triangle donné.

On propofe de faire antonr du cercle F I H , #n trian-
gle femblable aun triangle B.

Ontinuez la bafe AC de part & dautre.
Menez lerayon GF, & faitcs l'angle S égal
a 'angle C. '
Faites aufli 'angle G égal 4 l'angle A.
Menez par les points F, I, H, les tangentes L M,
MN, LN, (prop. 34.) elles ferontle triangle de-
mandé.

Ao P\C

Les angles du quadrilatere F § H N font égaux & quatre
droits ( parlass du2 ) les angles SFN , SHN , [ont
_pf{ai:s droits; donc les oppofex &, N, pris enfemble valent desx

roits.

Les angles P, C, foat auffi éganux & denx droits  par la
X8 du 2 ) ¢p Langle s eff fast égal & Langle C. Donc an-
gle N eft égalix L'angle P. )

Par la méme raifon, Uangle L efp égal a Vangle O ¢l an.
gle M Deft Vangle E, ( parla 31du 2. ) Donc (parlas j5
duz) letriangle LM N eft femblable au triangle B.

PROR. XLIIL
Autour d'un cercle circonfcrire un quatre.

Le cercle ABC eft propo/%’.

T Irez les diametrgs AB, CD, fe coupantd an-
gles droits,

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



24 TRAITE DE GEOMETRIE.

Par les points A, B, C, D, mencz HE, GF,
EF, GH, parlleles aux diamctres AB, CD,
(prop- 8, ) & vous aurez le quarré demandé ayant
fes cotez égaux, fes angles droits, & touchant de
fes quatre cotez, le cercle donné fans le couper en
aucun endroit.

H Les citex EH, GF, [ont égaux an
E diametre AB; EF , GH , le [ont an
D] ’ > > » a
\ diagmettre C D, ( par la 38 du 2, )
A I B les diameires font igauz : donc les qua-
tre cotex du quarvé [ont éganx.
/ Les angles an centre 1 font droits, ¢
G [ F lewrsoppofix E,F, G, H, le fons auff
( par ia 38 duz.)
Langle HD I eft droit comme fon alterne I [ par la 20
di 2. ) Donc E H tomche le cercle fans le couper ( fuivant la
7% duz, ) La méme demonflration [e fera des antres citez.

PROP. XLIV.

Autour d'un cercle circonfcrire un Poligone regulier,

On propofe de faire un Pentagone regulier antour ds
cercle A B D.

Ecrivez dans le cercle un Pentagone ACD,

, ( prop.18.)

Coupez A B en deux tirant le rayon F H.

Mencz AP perpendicalaire fur AF (prop.§.)

Décrivez le cercle POS, & continuez P A jufz
qu'en G.

La droite PG fera un des cétez du Pentagone
demandé.

Les triangles N AF , N BF, ont leurs citez éganx, ainfi
ils font femblables ( par la 23du 2, ) o lenrs angles L, M,

Jont éganx ( parla 14 du 2.
Dans les triangles AFP, AFG» les angles an point A

font droits; le cété AF eft cemmun 5 ¢rles ¢tz FP,FG,
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CHAPITRE IIIL 55

Jont conpez égaux; Donec AP,
AG, le font auffi ( parla 2z
duz. ) ¢» Pangle K eff égal
a Vangle M , & par confe-
guent o 'angle L.

Les trois angles an centre F
eftant éganx , Langle PF G
compofé de denx eft égal &
Pangle BFA auffi compofé de
deux s ¢ larc PG eff lacin-
quiéme partie de fon cercle ,
comme Parc AB eff la cin-
guiéme partie du fien ( parla 13 du 25 ) le vefte off évident,

PROP. XLV

ivifer une lionc droite en arties égales
Divifc ligne droit entancch t égal
qu'on voudra.

On vent divifer la ligne A B en trois parties égales.
D U point A, décrivez Parc BC, de telle gran-

deur qu’'il vous plaira.

Du point B, décrivez aufli 'arc AD, &le cou-
pez égal a 'arc BC.

Du point A, & de la premiere ouverrure de
compas , portez fur A €, trois parties égales
Acfg.

Dec la méme ouverture de compas & du point B,
portez aufli {ur BD les trois partics B h j o.

Menez les lignes f h, ¢, elles diviferont A B
comme il et demandé.

Nous avons fait les angles alternes
CAB, DB A, égaux , ainfs ( par
lar1duz) les lignes AC, BD font
paraleles; A e, Of, font donc éga=
les ¢ paralleless ¢ A0, ef, qut
les conjoignent font anffi parallcles
( fuivant la 36 drer. ) La méme de-
monftration [¢ feradeslignes ef, fh,
g B. :
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26 TRAITE DE GEOMETRIE.

" Leslignes Bg, M f, Le, eftant paralleles , A B eft divifée
comme A g, ( fuwivant la 51 du 2, ) les parties &' A g, [ont
coupées égales. Donc lesparties & AB, lefont auffi. ‘

PROP. XLVL
Autre maniere de divifer une ligne.
On vent divifer A B en quatre parties e’gale:.

Encz la ligne CD pamllelc a AB.

Du point C, & a la premiere ouverture
dc compas, portez fur CD, quatre parties égales
1,2, 3, 4. _ .

Tirez AC, BD, & les continuez jufqua leur
rencontre en E.

Menez du point E, des lignes par les divifions
1,2, 3, cles diviferont AB, en quatre partics
7
cgales.

Lss lignes CD , AB, effant pa-
ralleles, les triangles CDE, ABE,
font femblables ( parlas7 dur ) &
Jont divifez. Uun comme l'autre par
des triangles femblables ( fuivant la
méme 57 ) les bafes des triangles [ur
C D, [ont coupéeségales : Donc ( [ui-
vantlago Au ) les bafes des trian-
gles [ur AB [ont aunffi égales ; Donc
AB eft divifée corame C D en quatre parties égales.

PROP. XLVIL

Faire diverfes Echelles femblables fur des longuen:s
in¢gales.

On went faire trois Echelles chacune de foixante par-
ties e’gales > la premiere de la longuenr D, la den-
xime de la longnenr E , & la troifiéme de la lon-
grenr G.

Tlrez une ligne A O de telle longueur qu'il
vous plaira,
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CHAPITRE III.

Portez fur cetteligne AO , & i la preiniere ou-
verture de compas, dix petites parties égales A C.

Portez A C, fix fois fur la méme ligne AO,
& fur ces fix parties A B, faites le triangle équila-
teral ABF ( prop.12.)

Prolongez F A vers R, & FB, vers Y.

Menez du point F, des lignes par toutes les di-
vifions d’A B.

Enfin, coupez FL, FI, égales 4 D3 FM, FN,
¢gales 3 E; FP, FS égales d Gj & les lignes L1,
MN, PSS ferent les échelles demandées.

T

Le triangle ABF eft fait équilateral , ¢ le triangle LIF,
luy et femslable ( parla 58 duw 2. ) Donc comme AB eftégal
a4 AF, aufli L1 eft égales LF ou D : ¢ cetre ligne LI eff
divifée comme A B, ( [uivantla precedente ) ainfi des autres.

PROP. XLVIIL

Divifer une ligne en plufieurs parties qui foient
entr’elles , comme les parties d’une autre
ligne, par exemple ,

On veut divifer A B en quatre parties qui foient en-
trelles comme les quatre parties delaligne C D.

MEnez comme vous voudrez la ligne AH,
faifant un angle avec AB.
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-8 TRAITE DEGEOMETRIE.
Coupez les parties AILMH, égales aux par-
tiecs CEFGD.
Tirez BH, fes paralleles MN, LO, IP, &
A B fera divifée comme AH ou CD fon égale
(fwivant la st dn 2.)

A B o N B
C E FG D

PROP. XLIX.

A deux lignes données , trouver une troifiéme
proportionnelle.

On demande une ligne qui foit 4 la ligne B, comme
la ligne B , eft ala ligne A.

Aites comme il vous plaira, 'angle DNE.
F Coupez N H égale 4 la ligne A, & NO &
galc a la ligne B.

Coupez encore DH égale 4 NO , & menez
DE parallele 4 HO.
La ligne E O fera la troifiéme demandée.

o] l—————qB
P
D H N

Les lignes DE, H O eftant paralleles, il y a méme yaifon
ANHA& DH, oud'd & B lenrs égales ; que 'N O ou B [on
ésale 30E. (parla s1du 2. )
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CHAPITRE IIL 79
PROP. L.

A trois lignes données trouver une quatriéme
proportionnelle.

On propojb les lignes A 5, B, C, anfgnelles il fant

tronver une qmtrie’me proportionnelle.

Aites 4 volonté I'angle GD H.
~ Coupez DE égaled A ,EG égale 4 B, &
DF égule 3 C.
Menez GH, parallele 4 EF, & FH {era fa de-
mandée,

1lya méme raifon de DE ou A fon égale , AE G ou B fon
égale, que de DF oufonégale C & F H. ( fuivantla siduz.)
PROP. LI

Trouver une moyenne proportionnelle.

On wvent avoir une moyenne proportionnelle entre les

ligne; A e B.

T Irez une ligne droite CD.
Coupez CE ,E D, égales auxs donnée A & B.
Divifez C D en deux égalemcnt en L.
De ce point L , décrivez le demicercle CFD.
La perpendiculaire EF fera la moyenne deman-
dée. Tirez CF, DF.

L'angle CF D eft droit

,.A‘ (par la g7 du 2, ) ¢
P —— 3B (parlassduz)lestrian-
e gles M, N, font éguian-
+ R glis 5 ainfi , dans le pre-
") mier triancle , le moyen
= s coté CE eft an petit EF

¢ = B D comme dans le [eiond trian-
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8o TRAITE DE GEOMETRIE.

gle, le moyen cité EF eft an petit ED ( par la §3 du 2, )
La ligne E'F eft donc moyenne proportionnelle entre les extrémes
CE; ED enleurs égales A, B.

PROP. LIL

Autre maniere de trouver une moyenne
proportionrelle.

On demande une ligne moyenne entre les extrémes
AB, AC.

Ecrivez le demicercle A E B.
Elevez la perpendiculaire CE.

La lignc AE ou fon égale A D fera moyenne
Proportionnellc entre les propofées AB, AC.

Le triangle ABE eft reitan-
gle (parlagyduzr. ) Etle trian-
gle A CE , luy e [emblable
(par la s6du2,) AC eft donc
a AE, dans lé triangle R, com-
the AE & A B dans le triangle
AEB (parlasy du 2; ) ainfi,
comme AC 4 AE, AE ou fon
égale AD & AB,

PROP. LIIL

D’une ligne donnée , couper une partie qui foit
moyenne proportionnelle entre le refte &
unc autre ligne.

On vent conper de la ligne. A C, une partie CI,
qg#i [oit moyenne entre le refte A I, ¢ la ligne C B.

Ecrivez fur la droite ACB le demicercle
ADB.
Elevez la perpendiculaire CD.
Coupez BC en deux au poinr O.
De ce point O, décrivez I'arc D1
La lignc CI fera moyenne proportionnelle entre
AT & CB.

C onpez
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CHAPITRE IIL $

. { B

_ Coupez CF, CE, égales 2 CO > CB; CH acCls &5
FGa Fr: puis faites les veitangles ACLR, GCMS,
& le gquaivé C P. o B

Lalicae FH, eft égaled O, & O 1¢ft toupée égale 40 D,
ainfi F & efi anffi égalc aF D5 ¢ le cercle décric du conire F
& delisterunle F H paffe paricpoint D,

Lz ligne C D eft moyenne proportionnelic entre AC ¢ C B,
de mime qu'entre GC & CH , ( par la 51} airfi le quarré
CP et égal av veitangle C S compris [ous les exirémes G C,
C Hj ue méme aw an veiaigle C R compris fous les extrémes
AC, C.. | par la 64 dun 2. ) Donc (parle jdnz ) le:reé?an«
gles C ¢, i+ Rk fomt égamx: ¢ AC eft & CM ou [on égale
Cl,comme CG # CL on CE fon égale ( par la 63du 2.)
De plus AL eft 2 1C comme GE 3 EC on [on égale CB
(parla 12 dn ». ) Or GE et égale 3 IC, car 1C, left &
CH, comme CH left & EG; Donc comme AL 2 1C,1G
% C3B,

L e T L E LT ELS

Pﬂs‘;;; iy

» o
. »
“erniaaare=®

P
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$:2 TRAITE DE GEOMETRIE

PROP. LIV.

Trouver deux lignes moyennes entre deux autres
propofées , tellement que les quatre foient
en proportion continuée.

On wvent tromver denx moyennes proportionnelles
entre les ligne: AC, AB.

FAitcs le re¢tangle ABCD , & continuez AC
vers E, AB vers G, & BD vers F.

Tirez lgs diagonales AD, BC.

Du point O décrivez le demicercle EGF, dc
maniere qu'une ligne droite mence par les feCtions
G, F, touche l'angle C.

Les lignes AG , AE , feront les moyennes de-
mandces.

u s“

Tirex les lignes OE, OF, E G, BE.

Les triangles vectangles ABD, BD C ont les citex AB;
CD éganx & une méme bafe BD ; donc ils font [emblables
(parinrr dur;) ¢ Langle OBD eft égal alangleOD B
( parlaz4dur.) Donc ( parla26du 2 )le triangle BD O,
eft ifocelz & [es cotez. BO, DO fint éganx.

Par la méme vaifon les triangles ABC , ABD fontencore
Jemblables s leurs angles ABC, B.A D [ont éganx; le trian
gle ABO, ¢ft ifocele 5 & BO eff égale & A0 de méme
qw'a D O,
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CHAPITRE IIiL 8

Ees lignes A O, D O font donc égales; OE, OF , le [ont
Buffi érant desyayons du cercle EGF ; ¢% la diggonale A D
sombant fur les paraileles E C, BF, fait les angles nlternes
EAO,ODF égaux ( parla 20 du 2. ) Donc ( paris 2%
du 2 ) lestriangles O AE, ODF [ont éganx ¢& [enblables,
& lenrs angles au point O, eftant égaux , OE, OF ( parla
19 du 2 } ne font qw'une ligne droite qur ot le diamerre du
demicercle EGF.

Langle EGF eft droit (parla gy duz;) & ff vous décri-
wex, un demicercle fur C E , il paffera par le point G ; Donc
les triangles ACG , AGE [ont équiangles ( [wivant (s 56
duz,) & ( par la st ) la perpendiculaive A G eft moyenne
proporvionnelle entye os lignes AC, AE,

Les lignes DC , DF qui [ont paralleles anx lignes 4G,
AC font les angles D CF, DF C égaux aux angles AGC,
ACG {par laig dua; ) ainfi le triangle DCF eft fembla~
ble an triangle AC G (parla s1du 2. )

Les triangles 0 AE, O DF font prowvez éganx & fembla-
bles; donc AE, DF, fontégales; AB, D C, lefont auffi ( par
la38duz; (b les angles EAB, CDF, eftant droits, le
triangle E A B eft femblable au triangle C OF (parla 12 dn
2 ) ¢ par confequent anx sviangles GAC , EAG 5 cenx-¢y
#yant efté prowvez [emblables an triangl: CD F.

Langle BE G ¢ft donc droit , car il eft compofé des angles
BE A, AEG égaux anx angles EG A, 4G C qui fontlan-
gledroit EG C. Deucla ligne AE eft moyenne entre A B, 5
AG; deméme quw A G eft entre AE, ¢p AC, (pariagr)
Donc comme AB, 3 AE; AE, 4 AG; & AG,a AC,

Y

IRQ%‘/
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34 TRAITE DE GEOMETRIE
PROP. LV.
Décrire une Ovale fur une Jongueur donnée.

Laligne AB cftla longnens d'une Ovale a faire.

D Ivifez AB entrois parties egales ACDB.

Des points C, D, décrivez les cercles
AID, CHB.

Menez les droitess FC O, EDH.

Du point E, déerivez 'arc HI, & l'arcO S du
Point F.

PROP. LVI

Décrire une Ovale fur une longugur & ungd
largeur donnce.

On vent faive une Ovale qui ait pour diametres ley
lignes AB, CD qui [¢ conpent Eqalement I'nune
Lantre ¢& a aﬂgles egaux.

Yez une Regle MO ¢égale au grand rayon
AE, fur laquelle 1na1quez la lonouem MN,
emlc au petit rayon CE.
(‘ondulfcz cette regle fur les diametres A By
C D, tcllement que Ie point N coulant fur ABs
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CHAPITRE Il R
Pextremité O, n’abandonne point CD, & I'extre.
mité M, décrira Povale demandée.

-
:.i
<
A = B
..‘ o
-
., L
3 -----------

PROPR. LVIL
Trouver le grand & le petit diametre d’unc Qvale.
L'Quvale AB, CD eft propofée.

MEncz comme il vous plaira les deux paralle-
_ les NA, IH.

Coupez ces paralleles chacune en deux, & par
leurs coupes L, M, tirez la droite P O.

Divifez auffi la droite P O, endeux au point E.

Du point E, décrivez a volonté, lecercle SGF,
coupant la circonference de l'ovale en quatre points,

Menez FG, & fa parallele TEC, qui fera le
petit diametre, puis tircz le grand diametre BED),
goupant le petit par des angles droits.

¥ i
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86 TRAITE DE GEOMETRIE
PROP. LVIIL

Divifer la circonference d’un Cercle en 360 degtez,
Le Cercle A eft propofe.

Enez les diametres AB, CD fe coupant 2
angles droits en E, & la circonference fe
trouvera divifée en quatre parties égales , valant
chacune 9o degrez.
Des points A & C, décrivez les arcs EG, EF,
‘qui diviferont le quart de cercle AC ; en trois
partics chacune de 30. degrez.

i
i

L4 quare de cevcle A C effant de 90 degrex, & les ares
#AG, CF, chacun de 60 ( [uivant la 74 du 25 ) il Senfuit
que les fupplements CG 5 AF , [ont chacun de 30 5 Or deux
fois 30, fouftraits de 9o, refte auffi 30 pour Larc G F.

Divifez ces trois arcs égaux CGFA, chacun en
trois, puis chaque particen dix, & ainfi des trois
autres quarts de circonference.
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C¢HAPITRE 1IL $»
PROP. LIX.

Divifer le contour d'un plan en pluficurs particg
égales.

On propofe de divifer le contonr du plan H , en buis

parties c’gales.

I) Rolongez a bafe A B dc part & d’autre.

Prolongez aufli AF vers N, BC vers L, &
CD vers M.

Coupez FN égale A FE, & AG égale 4 AN,

Coupez demeéme DM, égale a DE; CL éga-
lei CM; BI égale 3 BL; & Ia ligne GI fcra
¢gale au contour du plan.

Divifez GI en huit parties égales, 1,2, 3, &c.

Du point A , décrivez les ares 11, 22, paral-
leles 4 Tarc GN, & du point F, Parc 11 parallcle
A l'arc NE, ainft du refte.

Les points 1, 2, 3, &c. qui {e trouveront dang
les corez du plan, feront la divifion demandée.

F i)
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g8 TRAITE DE GEOMETRIE
PROP. LX.
Trouver une ligne droite égale 4 une courbe.
On vent avoir une ligne droite £gale i la conrbe A B.

Irez la ligne droite & indéterminée D E.
T " Prencz de la propofée A B, unc parue AC,
fi petite que la courbure de la ligne y foit imper-
ceptible.

Portez cette petite parrie fur A B, autant d- fois
qu'elle y pourra eftre comprifc , par exemple 22,
fois.

Portcz autant de ces petites partics fur DE , lef-

uelles fe terminant en F, vous aurez la draite
D F, allez précifément égale 4 la courbe AB.
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CHAPITRE 1V. B

%ﬁw&mm&w&mﬁ%ﬂm

CunariTrRe QUATRIEME.

Redultion on Transfiguration des Plans.

RROPOSITION L

D'un triangle falene A B C, faire un triangle ifo-
gele, on ce gni et méme chofe, décrive un

triangle ifocele égal an fcalence propoft.
COupez la bafe AB endeux E c

D N
Elevez la perpendiculaire DE.
Menez CE ., parallele ala ba-

{¢ AB. '

Tirez E A, EB, vousaurez le A
triangle ifocelle A B E pour le propofé ABC;

Juivant la 42 dn 2. ) S

PROP. 1II
Réduire en triangle | le parallelogramme B D.

7 Ontinuez AB, & coupez AE {galc 4 AB.
Menez CE, & le parallelogramme fera 1é-
duit en triangle , ou pour mieux dire le triangle
BCE fera faitégal an parallelogramme B D.

D B

Le parallelogramme BD eft coupéen

D € deux tii»ngle:gégaux par luﬁdmgmale
F AC ([uivantia 37 du 2, ) lesriangle
AECeft égal aw triangle’ A B C ( par

£ la 43 duz2 ;) Donc il'eft anffi égalan
A B triangle 4CD : ¢ otant le commun
ACF, refieletriangle AEF égal an

Yetranch¢ CDF, Doncletriangle B C % eft égal an parallele-
g4pme B D.
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s TRAITE DE GEOMETRIE
PROP. III. |
Réduire le triangle ABC en parallelogramme.

COupez la bafe AB en deux {également en D,
Menez CD, & fa parallele BE.
Tirez encote CE parallele 4 AB.
Le parallelogramme D E, fera ¢gal au trian-
glc ABC.

c o) Le triangle G eft égal aw triangle F

{paria a3 du 2; ) il eff aufli égal ax

H triangle H { parla 37 du 2. ) Donc les

FlG triangles ¥, H, font égaux ( parla 3dw

2, ) & mettant le triangle H pour [om

A D B égal F, le parallelogramme D E eft égal
% triangle ABC.

PROP. IV

Raire un parallelogramme du triangle ABC , funs
changer Uangle A.

COupez A C cn deux également en M.
Tirez MO parallele & AB & BO paralle-
lea AC.
Le parallelogramme AO fera égal au triangle
ABC.
Les lignes AM , M C, font
/i coupées ég?les sde o) )e/t‘d éga}l;oqi
A M (paria 7% 2 ¢ onc A
g NCE M MC,(?th uu;ﬁ égales, €& eftant

\D/ N\ paralleles, le triangle D eft égal
B A antriangle E (parla 59 du 2. )
Donc le parallelogramme 40O eft

égal an triangle ABC.
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CHAPITRE IV o

PROP. V.

Faire un reétangle du parallelogramme ST R O.

E Levez T V perpendiculai-

re fur TR. S v (o300 4
Coupez VI égaled TR, \
& le reGtangle IVTR fera é- \
galau parallelogramme OSTR T R

(paria 40 dn2.)

PROP. VL
Décrire un Rellangle égal an triangle A B C.

ABaiﬁ'ez Ia perpendiculaire CF, & Ia coupez
4 en deux au point N.
Menez par le point N, Ia ligne GI paralleled A B.
Coupez NG égale 4 FA, & NI égale 4 FB.
Menez B1, AG, & ABIG feralere@angle de-
tand¢ égal au triangle donné.

Za ligne N G eft coupée égale o [a
o < parallele F 455 (parlazéduz) 4G
o st égale ¢ parallele 3 NF comme auffi
& fon égale N C. Donc ( parlaso du 2}
le triangle AG O, eff égal an triangle
Ty C N O. Parla mémeraifin, letriangle
A BIP eft égalantviangleCP N.
— km Les ggrfe: 1G, 4 B effant égales o
paralleles, B1 , A G font auffi paralleles
{paria 36du) e lepamllelagmmme ABIG eff redangle,
“ar les angles au point F eftant droits, lewrs oppofex. I, G font.
droits, g les oppofex & cenx-cy , GAB, ABI le font anffi
( par bas8du 2,)
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s TRAITE DE GEOMETRIE;

PROP. VIIL

Réduire en triangle, le quadrilatere AB C' D.

1) Rolongez la bafe A B vers E.
Menez AD, faparallcle CE & laligne DE,
Le quadrilatere fera reduit en triangle B D E.

Pol Les triangles ADC, ADE
ont une méme bafe AD , & font
entre l:s mémes paralleles 4D,
CE ; donc ils font éganx ( payla
42 du 2 ) & leur ajoistant le
triangle commin ABD, letrian-
gle BOE eft égal au quadsilate-
ve ABCD (fuivant la 4dn 2. )

PROP. VIIL

Donner an triangle ABC, la hantenr B D.

M Encz DE paralleledlaba- ¢ ¥ »

Continuez un des c¢dtez com-
me AB, jufquen F.

Tirez CF , f{a parallele A G,
& la ligne FG. , i

Si vous mettez le triangle © & B
AGF, pour AGC quiluy eft ¢gal ( parla42dn
2,) le triangle BGF fera égal au donné ABC, &
de Ia hauteur propofée BD.

PROP. IX.
Abaiffer le triangle ABC a la hantewr A D

MEncz DE, parallcle 4 AB.
LYL De l'unc desf{eGions comme G, tirez B G.
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CHAPITRE 1V o3
Continuez 1a bafe AB vers H.
Menez C H parallele 4 B G.
Tirez GH , & mettez le triangle BGH pour
fon égal BGC.

PROP. X.
Huanffer le triangle 1K L, jufgn’ an point M.
Enez les lignes LM, MK, ML
M Tirez L P parallelcd KM, puis menez P M,

Conduifez aufli L N
parallele 4 MI, & me-
ncz M N,

Si vous donnez le trian-
gle PL M, pour fon égal
PLK, & NLM pour
fon égal NLI; le trian-
gle MNP, fera égal au propofé IKL.

PROP. XL

ABC eft un antre rria(zgle g#’on yent abaiﬂ}r
an point D

M Enez DA, DB, DC, & continuez labafg
A AB de part & d'autre. c

Menez C H parallele a
DB, & C G parallelea D A.

Tirez DH, DG & le
triangle B D H ecftant mis
pour fon égal BD C, & £ : d
ADG pourfonégal ADC, ¢ 4 B R
le triangle D GH fera égal au propofé: AIB C,
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94 TRAITE DE GEOMETRIE;
PROP. XIL

Rédnire le gnadrilatere ABCD en parakogranime
reltangle.

Irecz AC, & fes paralleles BE, DF.
Coupez A C en deux également en G, pas
Ia perpendiculaire HI ( prop. 1. B H z
dr 3.)
Mencz par le point C, EF
aralleles a TH, & le redtangle
E FIH, feraégal au quadrilatere
propofé.
Le redtangle GE | eft égal au trian-

gle ACB, & le redtangle GF, left
ay triangle A CD (parlas.j

PROP. XIIL

Réduire le trapexe ABC D & un triangle qui aid
Jon angle [uperienr en E.

Ontinuez la bafe AB
' de part & d'aurrc. CED
Menez DG parallelca E B, AN\
‘& CF parallcle 2 AE. /
Tirez EF, E G, & les I‘A B -
triangles AEF, BE G eftant ‘
mis pour leurs égaux AEC , BED, l¢ triangle
EF G fera égal au trapeze propofé,

PROP. XIV.

Faire du Pentagone ABC D E #n quadrila-
tere CDEF.

NI Enez A C, fa parallele BF, & lalign¢
CF.

-
Lo
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CHAPITRE IV. o

Mettez le triangle A CF pour fon ¢gal ACB
& le quadrilatere DEF C fera égal au pentagons
ABCDE.

PROP. XV.

Réduive en triangle le Pentagone APON R,
1) Rolongez la bafe NO, de A

part & d’autre.

Tirez AO, fa parallele PV,
& la ligne AV. P
Tirez aufli AN , {a parallele
RS, & Ia ligne AS. ;

Mettez A OV pour fon égal F—
AOP, & ANS pour fon égal
ANR. Le triangle AV S fera égal au Pentagone,

PROP. XVL

N S

Réduire en triangle le quadrilatere A B CD g% 4
nn angle rentrant B AD.

M Enez BD, faparallelc AE, b,
& la ligne DE. ’
Donnez e triangle AE D pour Fa)Y.
D E

fofl égal AEB; & vous aurez le
tangle CDE , pour le quadui-
Riste propofé,
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96 TRAITE DE GEOMETRIE,
PROP. XVIIL
Diécrire un triangle égal an Pentagone regulier A BD.

P Ortez fur la bafe prolongée NM , cinq fois
la longueur de la bafe AB, ceft & dire, cous
pez NM égale aux cinq cotez du Pentagone.

Du centre R, menez RN, RM, & le triangle
MR N fera égal au Pentagone.

N 4 A p:] M

Ie triangle ABR eft la cinquiéme partie du pentagone,
tomme il eft la cinquiéme partie du triangle N MR ( parla
43 dn 2. ) Dont { fwivantla 6 du 2 ) le triangle N MR of
égal am pentagone.

PROP. XVIIL
Rédunire le Pentagone A D , en triangle furle cité AB!

Ontinuez la bafe AE vers G.

Mencz CE, fa parallele DF, & laligne CF.
Mettez le triangle CEF pourfon égal CDE, &

& le quadrilatere A B CF fera égalau pentagonc.
Tirez BF, {a
arallele CG, &

Ez ligne BG.

Metrez le trian-
gle BF G pour
fon égal BFC,
& le riangle
ABG fera égal
auquadrilatere ABGF. PRQP.

A
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CHAPITRE IV. 93

PROP. XIX.

Réduive I Exagone ABE entriangle AF L.
Rolongez CD vers H, BC versI, & AR
vers L.
Menez DF, fa paralicle EH; CF, fa parallele
HI; BF, fa parallele 1L, & laligne FL qui fera
Ie criangle A LF égal a PExagone propofé.

T

§
y

L

Sudpofé les lignes ¥ H, FI. Les triangles FOH ,TDE,
Jont éganx; ¢ le Pentagone ABC DF Leur eftant commitn
e pintagme ¥ HC B A, eft égalalexagone A BCDEF.

De neime. Les trisngles FCI , FC H , font égaux ; & le
qurdriliteve ABCF , lenr eftant commun ; le quadriiziire
ABIF, et ég:l an Pentagone A BCHF.

Eanfin |, les triawgles FB L, FBI , [ont égaux ; ABF leur
e} commun : Donc le triang'c AF L eff égal aun quadrilatorg
FABI, & par confequens & lexagone propofé ABE,

PRODB. XX.
Dy Pentagone ABC D E, feire wn triangle qui ait
Jon angle [eperienr en O 5 & [a bafe dans
la ligne SV
Irez A C , faparallele BF, & laligue CF.
. Tirez de meme AD, fapanllele EH, &lg
'hgnc D H. G

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



58 TRAITE DE GEOMETRIE.
Metrez le triangle AD H pour fon égal ADE,
& ACF, pourfonégal AC B; letrapeze CDFH
fera égal au Pentagone.
Réduifez ce trapeze en-triangle O GI(parlas;.)

c_ 0 D

PROP. XXI

D# Pentagone ABL D , faire un triangle dela
hantenr I L.

Eduifez le Pentagone en triangle AEF, ( par
la 15.)
Abaiffez ce wiangle AEF , 4 la hauteur IGH
{par la 1. )

PROP. XXIIL

Décrire fur 1a ligne B D , & furlangle AB D , ##
triangle e’gal an triangle A B C.

M Enez CD, fapardlele BE, laligneDE, &
mettez le triangle BE D pour fon ¢gal BEC.
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CHAPITRE 1V. 99

Tirez AD , fa parallcle EF, la ligne DF 3 &

ayant mis le triangle EF D , pour fon égal EFA;
Ie triangle BDF, fera ¢gal au propof¢ ABC,

PROP. XXIIL

Dcrire fur la ligne A F, un triangle égal an
Fentagone A B D.

1) Eduifez le Pentagone entriangle ABG, (par
la18. )

Faites le triangle AHF égal au triangle ABG
(paria8.)

PROP. XXIV.

Rédnire en triangle le Plan A BC D E, qui & #4

angle ventrant.

Ontinuez CD versF, & ED vers G.
Menez AC, fa parallele BF, laligne AF;
& le triangle A CF, fera égal autriangle AC B.
G jj
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soco TRAITE DE GEOMETRIE.

Menez AD, fa parallele F G, laligne AG5piiws
anctrant le triangle AD G pour fon égal ADF, ke
mriangle AEG fera égal au plan propofd.

PROP. XXV.
Rédnire en triangle, le Plan ABCD E¥,

M Enez BD, faparallele TG, la ligne DG.

. Mettez e triangle B D G pour fon égal B D'C
Menez E G, fa paralicle DH, & laligne E-H.
Mettez le triangle E G H pour fon égal EGD.
Mencz ceofin FH , {a parallele EI, & la ligne

F1 ; puis mettez le ‘triangle EIF pour fon égal

EIH, & lc plan propofé fera réduit en trian-

gle ALF,

F

£ o )

/\ /D\ .....
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CHAPITRE IV. o
PROP. XXVI.

Alonger le paralelogramme A C, furlalonguenr D G.

Enez GM parallele au coe CB.
M Prolongez A B julquen M, & tirez D M.
Menez par le point H, EF, parallele 3 DG.
Le parallclogramme EG fera égal au propoféa,

N fawwr A
1 i u
AL
G > T @)
e e
............. T o
Ml D A

Te fupplément ajoiré P eft égal au vervanché O. [ par la gy
"N ) )
PROP. XXVIL
Riduirele Parallelogramme C N O P alalargenr C R

MEncz RV S parallele 2 CN.
Continucz PO virs X, & CN vers T.
Tirez par [c point V, la diagonale CX.
Menez X T paralicle a ON, & vous aurczle pa-
tdlclogramme CRS T, poutle propofé N P.

Lefupplément ajeiué X v, eft égal ask resranché V P, (paria
65 dn 2.)

G iif
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o2 TRAITE DE GEOMETRIE,
PROP. XXVIIL
Décrire un quarré égal an reftangle B G«
Ontinuez GD vers H, & BD vers E.

Coupez DH, égalea DB.
Coupez G H, en dcux ¢é-

galement en O.
Du point O, décrivezle - €, A
demicercle HE G, & le quar- ¢ B ?
ré DC que vous ferez fur ... b
H D © G

DE, fera égal au rcétan-
gle BG.

DE eft moyenne proportionnelle entre DG ¢ DH on DB
fon égale ( parla s1du3. ) Donc ( Juivant la 64 du 2 ) le
quarré G D e5t égal anveitangle propefé.

Pour faire un quarré égal au pa=
N rallelogramme 1 K LM qui n'eft pos
Y o M""". veitangle , la moyenneproportionnelle
3 % K N, doiteftreprifeentreK I ¢ KP,
§ i égale & la perpendiculaire K O, de
P K X méme quefile parallelogramms pro-
pofé eftoit retangle. ( Voyez la 40
dw ¢ )

PROP. XXIX.

Rédnire le plan A B C D E, entre les denx paralle.
les BF, AD.

Rolongez CD versG, & AD vers H.
Menez EG parallele 4 AD, GH parallcle &
AC, & HI parallele 4 CD.
Tirez DI & le triangle CDI fera égal au trian-
gle retranch¢ ADE.

Lessviangles ACH, AC G, [ont éganz (parla 42 du2,}
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CHAPITRE 1V. 105
& btant le commun ACD , les triangles CDH , ADG,
veftentéganx; C DI efiégal s CDH, ¢ ADE leffa dDG
(par la méme 42.) Donc CDI eft égal s ADE..

PROP. XXX.

Réduire en parallelogramme le guadvilatere 'GP R
guia déjales costex D R, P O paralleles.

C Oupez O D en deux également en S..
Mcenez TSV parallcfc a PR, & cemnrinmez:
PO jufqu’en T.

Meteez le triangle OT S £ v._p
pour 8 VD quiluy eft égal, s /
(fuivantla 59 dn 2, ) & vous pd

aurez Je parallelogramme R T P eT
pour le quadrilatere propofé..
PROP. XXXIL
Dicrire un triangle équilateral, égal an ftaitine ARC,
Aites fous Ja bafc AB, le triangle équilateral
ABD ( prop.t2 dus.)
Prolongez le coté B D vers E.
Menez CE paralleled AB, & fuppofé Ia ligne:
AE, le triangle ABE fera égal au triangle ABG,
Univant la 42 du2. )

Décrivez {ur DE , le demicercle DFE.
G iy
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to4 TRAITE DE GEOMETRIE.

Elevez BF , moyenne proportionnelle entre les
extrémes BE , BD ( prop. st dn 3.)

Du point B, décrivez l'arc FGH, & du point
G, larc BH.

Menez les droites GH, BH, je dis que Ic trian-
gle équitateral BGH eft ¢gal aufcalenc ABC.

Les lignes BE, BF,BD | [ont proportionnelles ; les trian-
Yles BEA , BD A faits fur les extrémes BE, BD, font de
wmémehautenr A1 ; BG eft égale d lamoyenne BF | ¢b ke trian-
gle BG H eft fait femblable 3 ARD : Donc (par la 67 dw 1)
¥l eft égal ausriangle BE A, ¢ par confequens as propofé A B C-

PROP. XXXIL

'‘Dautriangle A B C, faire nn triangle femblable an
propof¢ O.
Aites lerriangle ACF femblable au triangle O
( prop. 27 dn 3.)
Menez B G parallele 3 AC.
Prenez CH moyenne proportionnelle entre CF,
&CG, (prop.s2 drus. )
Mecnez HD parallele d AF, & letriangle CDH
fera femblable au wiangle O, & ¢égal au trian-

gl ABC.
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CHAPITKE 1IV. 108

Les lignes CF, CH,C G [ont proportionnelles ( pay lacon-

fruition. ) Les triangles ACF , ACG, font de méme haunteur

CA; ¢ ont pour bafes les extrémes CF,C G : le triangle

C D H fait fur la moyenne G H, eft femblabie 3 ACF on O

(parlas7 dwr;) & (parla 674du 2 ) dleftéignla 4CG,
¢ par cozfequent an propofé A BC.

© >4
PROP. XXXIIL

Tirer nne ligne parallele & D E gui faffz avec Pangle
A, un triangle égal an triangle A B C. ‘

Encz CF parallele a DE, & prolongez A B
vers F.
Coupcz A H moyenne proportionnelle entre lea
exteémes AB, AF, (parlasrdns.)
Menez HI parallele 4 DE ot CF, & le trian-
gle ATH fera égal autriangle ABC.

iR . ..nai':

Les triangles AFC , ABC , faits fur les extrémes AP,
A B, font de méme hamtewr C ; letriangle A H I décrit fur l»
Moyenne A H, eft femblable ax triangle AF C ( paria 57 du 2.)
®one (parlpe7 dy ) il eft égal an sriamgle ABC.
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fo6 TRAITE' DE GEOMETRIE,
PROP. XXXIV.

On demande que le cofté A B du Pentagone A BD
Joit parallele & C E.

Rolongez les cotez EA, CBen F.
Menez A G patallele 2 CE.
Coupez F R moyenne proportionnelle entre FG,
FB ( prop-s2 dn3. ) .
Tirez le cotédemandé R L, parallele 3 AG.

Les triangles ABF , FLR
Jont éganx (parlaprecedente, )
G Gtant le quadrilatere com-
mun AORF, le triangle a«
e, § jodté OBR, refte igal anre-
:.-'F tranché O L 4.

PROP. XXXV,

Le parallelogramme A BE G eftant propof¢, diriger
Jon cofté A B wers le point D.

Oupez A B en deux également en O.
C Tirez du point propofé D, Ia ligne DO S

& vous aurcz le requis, le trian-

gle ajolité OBD eftant égal an P\E E
retranché OAS (parlagg dn 2.) 0
ALNS G

PROP. XXXVL

Diriger le cofté A B du triangle A B C, vers
le point D.

PRolongez B C de part & d’autre.
Menez DEF pcrpcndi(‘.kdaim {ur B Cs
Coupez EF égalg a DE,
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CHAPITRE 1V. 167

“‘Firez F G parallele 2 B C.

Faites fur CG, le triangle CGK égal au trian-
gle ABC ( prop- 9. )

Menez D H parallele 4 A C.

Coupez CL égale 4 CK.

Retranchez de la ligne C H, la partic CM,
moyenne proportionnelle entre le refte MH, &
CL, (parlaszdnu3.)

Menez laligne demandée DM 1, & vous ausez
le triangle C M I pour le propofé ABC.

!
!
o

Les ligres HM , M C, C L ou CK [on égale, font coupéey
Proportionnelles ; les triangles D H M, C GK faits (ur les
extrémes HM , C K, font deméme hautenr; car les perpendi-
ulaires DE, E F ont efié coupées égales : ¢o puifque DH
e} menée parallele 3 CI , le triangle C1M décrit [ur s
moyenne C M, eft femblabl: 4 DH M ( par la 59 du 2. )
Donc ( par la67. dw2) CIM ef égal 4 CGK 5 & par
€onfequens aw propofé ABG anquel CG K m efié fair égale
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o8 TRAITE DE GEOMETRIE.
PROP. XXXVII
Diriger vers le point D , le cofté A B , dus plan A B G~

B

bo]
julqua leur rencontre C.

Du rtriongle ABC, dirigez
le c6té AB vers D ( par la pre- © ™
cedente. )

P Rolongez les cotez E B, G A,

PROP. XXXVIIL
Dicrive un Exagone regulicr égal an triangle A B C-

Ecrivez de telle grandeur qu'il vous plaira,
Pexagone regulier D.

Faites {ur AB, lc triangle ABE femblable an
triangle D, de manicre qucl’auglc AEB, foit ccluy
du centre.

Prolongez BE de part & d'autre.

Mencz CF parallelea A B, & rtirez AF. Le trian-~
gle ABF feradgal au triangle donné ABC (parla
42 dn 2.)

Divifez BF en fix partics égales, ceft a dire, e
autant de parries que la ﬁgurehdoit avoir de corez..

Coupez B G égale 4 la fixiéme BH.

Cherchez BM moyenne proportionnelle entre
BE & BG (prop.stdw3. )

Du point B, décrivez 'arc MN, & dupoint N,
Ie cercle BOR, Yexagone déerit dans ce cexcle fe-
ra {gal au triangie Prépofé.

Les lgnes BE, BM | BG font proporéionnelles ; les tricu-
ges BEA, BG.A fait fur lesex:vémes BE , BG foisde mé=
e beit ur AN ; le triangle BON fait fur BN, égale B
la mojeine B M , ¢ft femblable an sriangle BAE ; Denc il of

Document numeérisé par la Bibliothéque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



CHAPITRE V. 103
Med amviiangle BAG: Le triangle BG A vant une fixiéma
igpartie du triangle ABF , €5 le triangle BON eft unc fixié-
s partie de lexagone BO R; Donc lexagone 50R eff égal
musrinngle ABF , g par confequent an wiangle propofé A B Gy

PROP. XXXIX.
Foécrive nnpentagone regalicr, égal al'irregulier ABD.

Eduifcz le Pentagone irregulier en triangle
BCF (prop. 18 ou 19. )

Faites comme il vous plaira Je Pentagone regus
lier G.

Faites le triangle B F H, équiangle au, triangle G
(prop. 27dn3, ) en forte que langle H, foir angle

u centre comme cft I'angle G.

Prolongez HB vers I, & menez CK parallele 4
BF. La ligne FK eftant tirée , BFK fera ¢gal au
triangle BFC (parlag2 dn 2.)

Divifez BK cn cinq parties éga‘.es, ceft A dive »
en autant de parties quun Pentogone a de cotez.

Tirez BM , moyenne proportionnelle entre BH
& la cinquiéme partic BL ( prop. §1 dus. )

, Menez BP, parallele & FH, Pangle OBP fera
€gal A Tangle du cenre H ou G fon ¢gal ( par /a
I5 dn 2. )
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fto TRAITE DE GEOMETRIE:

Du point B & de l'intervale BM , décrivez T¢
cercle MO P, & dans ce cercle faites le Pentagone
demandé OP N, dont O P fera un des cotez.

Le vayon BO eft coupé égale & lamoyenne B M, ainfi B B,
BO, BL, [ont propertionnelles.

Les triangles HBF, BLF , décrits fur les extrémes H B,
BL, [cntde méme bpauteur RF ; le triangle BO P de'critfm ls
moyenne BO, ¢ff femblatle 4 HBF (parla s8dur, ) Dane
ileft égal aBLF (parla6y duz.)

" Le triangle BLF ¢ff la cinquiéme partie du triangle BKF,
ou du Pentagone AB D fon égal : donc BOP qui eff égal &
BLF, ¢ff lacinquiéme partie du Pentagone irregulier 4 BC D,
de méme qu’il eft la cinquiéme partie du Pentagone vegulier
OPN: Donc (parla 6 duw 2 ) le Pemtagone regul.er eft égal
a Virregulier.

PROP. XL.

Le triangle ABC, ¢ft donné ponr en fairenn Poli-
gone [emblable an Poligone D G.

Aires le triangle ABL femblable au triangle
FGH (parla 27 du.)
Menez CK parallclc i AB.
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CHAPITRE 1IV. o4 |

Réduifez e plan GD, entriangle GHI ( paria
38 o 19.)

Coupez la ligne BK en M, comme GI I'eft en
F (parla 48 du3.)

Coupez B O moyenne proportionnelle entre BL
& BM (parlas2 dns.)

Tirez OP parallelea AL, le triangle OBP fe-
12 femblable au triangle ABL, (parlaszdnz,) &
par confequent au triangle G HF.

Faites fur O P, le quadrilatere OP QR fembla-
ble au quadrilatere HFDE (pariaz9 dus.) et
¢vident que le plan BR fera femblable au propofé
G D (par/a68 dn ;) mais quil {oit égal au trian-
gle ABC, ceft ce quil faur démontrer.

La ligne BO eft coupée moyenne proportionnelle entre les ex=
trémes BL , BM ; les triangles ABM , 4 E L, faits (ur les ex-
témes BL, BM , font de méme hauteur B A ; le triangle BO P
fait fur la myenne BO, eft femblable an triangle A B L
Donc ileft égal autriangle ABM ( paria 67 du 2, )

Le triangle A BK [ fuivant la 47 du 2 ) eft au triangle
ABM oufonégal BO P, commeletriangle GHI eft au trian-
gle FGH, pnifque BK # efféconpéeen M | comme G1, Peft
e F,

Le triangle GHF cft anplan G D, commeletriangle BOP
4% plan BR ( fuivant la 70 du 25 ) car les plans GD, RR
.r“ffemblabler : le triangle G H1 a efté fait égal au plan
GD, Doncletriangle ABK ow ABC fon égal, eft égal an
tan P Q RO,
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#t TRAITE DE GEOMETRIE.

PROP. XLI.

Décrire nne fignre ﬁm{d@ble ala figure HK, qui
contienne antant daire que la fignre C E.

Y Eduifez lafigure CE,en triangle DL M ( par
laxg.

Reduisfc)z auffi la figure HK, cn triangle 1O S.

Du triangle DL M, faites lc triangle NLP de
la havreur du triangle IOS (parla8.) [

Prolongez OS vers Q, & coupez SQ,, épaled
PL bafe zc’iu triangle N I?t P Q s

Tirez SR moyenne proportionnelle entre fes ba-
fcs %, SO (parlast dns.)

Menez OR & fes paralleles FT, GV. La bafe
SR fera divifée en T , V3 comme SO, lcft en
F,G (parlasidn 2.) ‘

Faites le triangle SRY {emblable au triangle
OSI, & Ila figure demandée Z X femblable a la
figurc HK ( paria 29 du3.)

Les lignes OS, 8 R, 8 Q) , font proportionnelles ; ainfi le
triangle S RY quieft fart femblable a10S, eft égal 2 18 Q,
{ parla 67 du 2. ) )

Le sriangle S RY ¢ le Pentagone X Z, pris enfemble (ont

fait!
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CHAPITRE 1V, 13
faits [emblables an triangle LOS ¢ an Pentagone HX auffi
jris enfemble comme ne faifant qu nne méme figure ; & ( paria
70 dn 2 ) le Pentagine X Z eft an triangle SRY , comme ie
Pentagone H K eft an triangle OS 1 : le Pentagone. H K eft é-
gal alu,vtriangle 108 : donc le Pentagone X Z eft aufli égal an
triangle SRY | ¢ par confequent ad triangle I Q 8 , lequel
eftant fait égal an plan CE, leplan CE ¢ le Pentagons X Z
[ons éganx.

PROP. XLIL
Décrire un sriangle égal an cercle 4B D.

T Irez lerayon CE, & latangente EF, égale
A la circonference du cercle ( parlaéodny. )

 Lexperience nous apprend qu'on ne [rauroit tiver une ligne
tangente , qu’eile ne paroif[e_ ala veué conler Lefpace de quelques
degrez. dans la civconference du cercle. Nous possvons donc bien
brendre fans aucune erveur [enfible, des petites partiys de cir—
Coifirerice pour des lignes droites. Cela [uppofé, venons & noftre
Preqve, )

La tangente E F | eft conple d autant de peiites parties égalzs,
Wil pen eft tronvé i la premiere petite owverture de compas
dans la civconference du cercle ( [uivant la 60 duy;) dinfi f
8 faifoir fur chacune de ces pstites parties égales, tast de Ia
Yangente que de la circonference, destriangles dus enfjent lears
lommets au cemtre C s ils [evoient tous éganx ( parla 43dn ;)
& f, par exemple le cercle contenoit 400 de ces petits trian-.
8les, le triangle C EF en contiendroit ausant, Done ( [uivant
8 75 dut ) le iriangle eft égal an cercls.

H
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ny TRAITE DE GEOMETRIE.

PROP. XLIIL
Auntre maniere de décrire un triangle e’gal a un cercle.

I Nicrivez le triangle équilateral AB C , & I'Enca-
gone regulier AED.

Prolongez les cotez BC, DE, de part & d'au-
tre.

Coupez BF égale 4 BA, & CG égal 3 CA.

Coupez aufli DH égale aux quatre cdtez DB
POA, & EI ¢galea D H, afin que HI foit éga-
le aux ¢ cdtez del'encagone, comme F Gleft aux
trois cotez du triangle équilareral! _

Tircz le diametre AS, & le continuez vers N.

Décrivez un arc par les points HF,GI (prop. 33
dr 3.)

Menez la parallele ou tangente LSM, elle fera
gale 4 la circonference du cercle ABC,
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CHAPITRE IV. a1
Si wous prenex une petite partie ( fuivant la 60 du 3, ) elle fe
‘trouvera antant de fois dans la circonfirence du cercle que dans
la tangente L M.
Menez du centre R, Ies lignes RL, RM, & le
triangle LMR fera le demandé ( fisivant la prece-
dente. )

PROP. XLI1V.
Rédnire en cerclele triangle A B C.

C Oupez la bafe AB en deux également au
point D,

Elevez la perpendiculaire DE.

Menez CF. parallele 4 la bafe A B.

Du point F, décrivez l¢ cercle DOP.

Réduifez ce cercle en triangle FGH (parlapre-
cedente. )
- Coupcz DI moyenne proportionncllc enire DA,
& DG (parlaszdns.)

Menez 1K parallele 2 GF.
. Du point K décrivez le cercdle DMN, il fera
¢gal autriangle ABC. Tirez A F, BF.

61 & e

Les tyiangles DGF , DIK, font fimblables ( par 2 7
du ;) ainfi ils fout ex rvaifon'donblée de lewrs (1ex o per+
pendiculaives DF, DX ( par la 66 4z 2.) Lescercles D OF
DM X, font axffi envitfon doubléede: mémes perpendivnlaires,
lefgml!e; fent lexrs vayons om demn digmeives. Doic ceimme ./q
triangle DFG, «f an triangle DIK, '¢ ceride Dovy et g

H i
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né6 TRAITE DE GEOMETRIE.

cercle D M N ; ¢ par échange , comme le triangle DF G eft an
cercle DO P, le triangle DIK efft aucercle DM N ; le cercle
D O ¢ eff double du triangle DF G5 donc le cercle DM N eff
suffi double du triangle D K1, lequel eft fait égal as trian-
gle ADF (fuivant la 33. ) Le triangle ABF eft donble du
triangle AF D , donc lecercle D NM eft égal an triangle A BF
C par confeqsiint au donné ABC , cestriangles ABF ;4B C,
eftant éganx ( par la 42 du 2. )

PROP. XLV.

Dicrire fur la ligne droite G F, une ovale égale ath
cercle A BC.

Ue le centre du cercle propofé foit dans fe
Qmilieu dc laligne GF.
De ce point E, élevez la perpendiculaire E C,
Tirez CG & lacoupez en deux également en H;
Tirez fur C G, la perpendiculaire HI.
Du point I, décrivez le demicercle MK L.,
Les droites GF, L M, feront les deux diame-
eres ‘fur lefquels vous ferez Iovale demandée ( pAT

la 56 du3s.)

—wesenan
e
g0
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CHAPITRE 1V. ny

Les demidiametres GE ,EC , E M ou fon égale EX [ont
proportionnels ( fuivantla 53 4w 3; ) ainfi les diameires GF,
CD, LM, le font auffi.

Or fi on fuppofe comme il eft évident, qu'ily & méme raifon
Au cercle CD, & [ovale ; qw'il y auroit dun quarié fait fur
le diametre dece cercle C D, aw reitangle compris fousle grand
& petit diametre de Povale s on doit conclure que le cercle C D
eft égal & Vovale; de méme qus le quarré feroit égal au reitan-
gle, ( fwivans la 6 4 dr.)

PROP. XLVI
Décrire un cercle égal 4 'Ovale A BC D.

T Irez les diametres AB, CD, fecoupanta an-
gles droits en E (parlasy dns )

Coupez E G moyenne proportionneile entre les
diametres AE , & DE ou EF fon égale ( par la
srde 3.)

! Du centre E, décrivez le cercle demandé G HIK.

;,a demonftration eff Vinverfe de la precedenve,
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13 TRAITE DE GEOMETRIE.

P %ZD\D{J‘J}LD 3‘(‘29@9" QJ&)CL"Q’)Q%‘)Q,% c¥o, C.%:)
R R R B e

Cruaritre CinQuIEME.

Divifton des Plans.

PROPOSITION 1.

Partager le triangle A B C en trois parties egale:,
par des lignes tirées de I’ amle C.

Ivifez 1a bafe A B en trois parties égales
ADEB.
Menez les lignes CD , CE,
clles feront le partaae dcmandc
t la dn 2.
( f#ivan 43 ) 5

PROP. IL

Partager le quadrilatere B D en denx également,
par une ligne tirée de Uangle C.

R Eduifez le quadulatcxc en triangle BCE (par
la 7dn 4.)

Divifez la bale BE en deux au point F, & Iz
jigne CF fera le partage demandd,

Le tiiang’e BCE eft fait égal au quadrilatere prepofés BCF
et mostic dutriapgle BCE, dong il eft moitié dn quad rilatére BD.
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CHAPITRE V. o
PROP. IIIL

Partager le quadrilatere AC en denx par une ligne
menée de Uangle B.

Y) Eduifcz le quadrilatere
en triangle B CE.

Coupez ce triangle BCE
en deux également par la
ligne BF.

Menez BD, fa parallele
FG & laligne BG, qui fe-
ra le partage du quadrila-
tere.

Donnant letriangle ED G, pour fon ézal BDF 4 le quadri-
latere GBC D eft égal au triangle BCF.

ERODP. 1V,

:Diwﬁr le guadrilatere AC en trois efgalcmént, par
des lignes menfes de l’angle D.

T Irez AC & la divifez en trois parties égales
AEHC; c'ed 4 dire , divifez cette ligne cn
autant de parties qu’il faut partager le quadrilatere.
Menez BD, fes paralleles EI, HL, & les li-
gnes DI, DL qui feront e partage demandé.

Les lignes DE> DH; BE,
B H ; divifent les triangles
ACD, AC B, chacun en trois
triamgles égaux (parla 43 ds
25 ) o (par la adu 2 ) les
quadrilateres ABED ,EDHB,
HDCB, font égaux s ¢ va-
ent chacun vn tiers dut ¢2dri=
latere ABC D.

La lizne EI a efté menée
pasallele s BD 5 ainfi les trizn-
gles EID, EIB qui ont une méme ba'e E 1 fontéganx ;s dsf-
quels le commun E 1O eftant ié, refte DE O égal 4 BIQ
H ij
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r0o TRAITE DE GEOMETRIE.
& donnant Lun pour Lantre, A1 D eft égal an quadrilatere
ABED. i
‘De méme s mettant le triangle D H S pour [on égal BLS,
le triangle €D L, eft égal an quadrilatere BC D H. '
Enfin puifque letriangle BLS ,eft égal au triangle DHS;
& le triangle BIO 5 an triangle DEO ; le quadrilatere
BIDL eft auffi égal au quadrilatere ED H B,

PROP. W.

Conduire de langle A , des lignes qui partagent le
Pentagone C D en trois parties e’gale;.

Eduifez le Pentagone en triangle AFG ( par
la vs du 4.) _
Divifez labafe FG en trois parties égalesFHIG.
Menez de T'angle A, les lignes demandées A H,
AL

A Le triangle AF G eft fait égal
an Pentagone CD; ¢ les lignes
. AH , AL, le partagent en trois
D triangles égaux: Donc le triangle
commun A1H eft le tiers du pex-
tagone C D, comme il eft le tiers
£ . Au triangle z?F G.

e s ;. Les triangles ABC , ABF »

FoBH L E Gfontégaux(parlnt4zduz,)é-
leur ajobitant le commun ABH , le quadrilatere ACB H e[ﬁ
égal au triangle AF H. '
" Parlaméme raifon le quadrilatere AIED, eft égal an trian-
gle 41G.

PROP. VL

Divifer le Pentagone B M en quatre parties égales 5
par des lignes tirées du point A.

Eduifez lc Pentagone donné en triangle ABF

(par la19 dn 4 )
Divifez la bafc BF , en quatre partics égales

1,2,3, 4.
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CHAPITRE V. 334
Menez AC, & fes paralleles 22, 33.
Des points 1, 2, 3, qui fe rencontrent dans les
cotez de la figure , tirez des lignes 4 l'angle A,
clles feront le partage demandé.

A

3 N 3
Y g J g
S .
N WA
" " . P
[N ", s
B . P .
A ) Ky
K ., 4 \
. . ",
. ‘. »,
3 % ",
Y . s,
Y 4 .,
L 3
“ ",
% by

Q cC

B

Y. Le triangle ABO eftant une quatriéme partie du tvian.-
gle ABF quieft fait égal an Pentagone BM , il ef aufli une
guatriéme partie du méme Pentagone.

2, Suppofé laligne A G, lessriangles ACH 5, ACG, [ont
Sganx (par la 42 du2; ) & le triangle commun ABC leur
thant ajeité | le quadrilatere ABC H eft égal au triangle
ABG; Donc le quadrilatere ABC H , cortient la moitié du
Pentagone BM 5 comme le triangle ABG contient la moirié
du triangle ABF. '

Enfin les triangles ACL , AC N, [ont égaux , le triangic
ABC leur eft commun , Denc le quadrilatere ABCN , ¢f?
¢gal an triangle A B L : ce trianglé contient trois quarts du
triangle ABF, Donc le quadvilatere ABC N , conticnt tross
quarts du Pentagone propefé.

PROP. VIL

Divifer le Plan B C en fix parties égaless par des
lignes mentes & Langle A.

Eduifcz ce Plan en triangle A BI (‘par la 19
du 4. )
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122 TRAITE DE GEOMETRIE.
Divifez la bafc B1 en fix parties égales, 1, 2,
s 435> Ge
5 Continuez GH vers N, GF versQ, FE versP,
Menez AH & fes paralleles 22,33, 44, §5¢
Tirez AG, & fes paralleles 33, 4 45 §5-
Menez AF , &fes paralleles’ 4 4, §5.
Menez aufli AE, & fa parallele §5.
Si des points 1, 2, 3, 4, §, qui {e rencontrent:
dans les cdtez du plan, vous menez des lignes ay.
point A, elles ferontla divifion requife.

Suppofé les lignes AM , AN , £Q, AP. Leos lignes AH,
M N eftant paralleles | le triangle AHN eft égal 4 AHM
{parla 42 du2.)

Parla mémerailon AGO, et égals AGN ; AF P, l'ef
4AFO; ¢ AER & AEP: ainfi laligne A R conpe du pla
propefé , lzpartie ABHGFER, égaleantriangle ABM.

Le triangle A BI eft fust égal an plan propofé ; donc le trians
gle AR C eft égal antriangle AIM (paria s duz.)

Le triangle A1 M eft la fixiéme partie du triangle ABI,
Done ARC eft la fixiéme partie duplan propofé.

J Les an.ves divifiogs fe prowveront de méme , o# parla prece
ente.
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CHAPITRE V. 125
PROP. VIIL

Tirer de Langle A , une ligne qui partage le plan
BCE en deus également.

R Eduifez le plan CBE en triangle ABG.
. Coupez BG en deux parties égales an point
I:fg.c wiangle ABI vaudra la moitié du plan pro-
ofé.
d Prolongez CD vers H.
Menez A C , fa parallele IH , la ligne AH &
donnez le triangle ACH pour fon égal ACI.
Tirez AD, faparallele HL, &le triangle ADL
eftant mis pour fonégal ADH, la lighe AL fera
le partage demand.

G Prid d...".'-".- Iv .'
PROPD. IX.

Divifer le Plan B E , en denx également par une ligne
mente de Pangle A.

Eduifez ce plan en triangle AEF ( par Ja 24
du 4. )
Coupez la bafc EF en deux au point G, & me-
ez A G.
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ny TRAITE DE GEOMETRIE.

Silerriangle A G E ¢ftoit entierement dans le plan
propof¢ B E, le partage f[eroit fait 5 mais la partie
C I H en eftant debors, il fant lafaire rentrer comme
s'enfuit.

Menez C G, fa parallele DL, laligne L C; puis
donnez le triangle ID G, pour fon égal ICL.

Tircz encore AC, fa parallele L O, puis donnez
le rriangle A O H pour fon égal CH L, & la ligne
A O fera le partage demandé.

.....

F D G B

PROP. X,

Divifer le triangle A B Cen trois parties égales , par
des lignes condnites an point D.

Ivifez la bafe AB en trois parties égales
AFE B.

Menez €D, & fes paralleles EG, FH.

Tirez les lignes DG, D H, elles feront le par-

tage du triangle.

C Suppofé les lignes CE,

A CF, elles divifent latrians

gle A BC en trois triangles
éganx.

Mettez le triangle EG D

HAANYAY potsr fon égal EGC;_BDg

e era égal aw triangle B C E-

!ﬂ F D E B f Pj' w mémge yaifon

ADH, fera égil au triangle ACF , > DGCH, & CEF.
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CHAPITRE V. 12
PROD. XL

Divifer le Eentagone R S en troisparties fgales, par
des lignes tirées du point F.

REdui(cz ce Pentagone en triangle DCH (par
la 15 dn 4.)
Coupez C H en trois parties ¢gales CABH.
Menez DF, & fes paralleles AG, BE. ‘
Tirez les lignes F G, FE, clles feront le partage
du Pentagone ( fuivant la precedente. )

2
,E........... 1& ,E B H
PROP. XIL

Tiver du P‘oint G, une Iz’gne qui divife le plan ACF

en denx e:galz'mmr.

REduifez le plan propofé en triangle BCH
(parla 25 dn 4.) »
Divifez la bafc B H en deux au point I, & le
triangle BC1 fera moiti¢ du triangle B C H.
Mencz DI, fa parallele CK & laligne 1K, qui
vifera le plau A C en deux également: car met-

tant le triangle D IK pour fon égal DIC, la par-
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126 TRAITE DE GEOMETRIE.
tic IKD CBI fera égale au triangle BCL.
Tirez GK, fa paratlele IL & laligne GL; puis
donnez le triangle GKL pour fonégal GKI.
Tirez GE, fa parallele LM , & la ligne GM;
qui fera le partage demandé, en donnant le trian-
gle GEM pour fon égal GE L.

PROP. XIIL

Partager le Pentagone AB O en trois parties égo
les par des lignes tivées dun point F, enforte que
la ligne A F, faffe nne des divifions.

R Eduifez le Pentagone en triangle FGH (par
la2tdu 4.)

Coupez. AD, égale 4 H K tierce partie de 2
bafe GH; & le triangle ADF, vaudra un tiers du
triangle F G H.

Menez FI, fa parallele DE, la ligne EF; & le
triangle FIE eftant mis pour fon ég»al FID, I
quadtilatere AFET, fera un tiers du Penfigone.

Coupcz AL égale 3 AD, & lc wriangle ALF
fera égal au wiangle ADF, tiers du triangle F G H,

Continuez AO vers M @ menez L M parallelc 2
AF: & fuppofé la ligne FM, le triangle AF M fe-
ra ¢gal au tiangle A FL.
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CHAPITRE V. (27

Tirez FO, fa parallele MN, Ia ligne FN , &
donnant le triangle FON, pour FOM fon égal;
le quadrilatere AFN O, fera égalantriangle AFL.

2
&

G D i A.....:: ........ M

PROP. XIV.

Partager en trois parties e’g;zle; le Pentagone regs-
lier ACE,par des lignes tivies dm cerntre B.

Ivifez le contour du Pentagone en trois parties
7 égales aux points A, L, M, ( parlasgdns.)
De ces points A, L, M ,menez des ligncs all cone
tte B, clles feront le parrage demandé,

3

areenn,
.y,

asmen,,
. et Ta
K3 ) Se, K K 'a..
» . . A o .
g P il : Al
0 A 5 ‘e
o - s g
* . - p)
) e,
& 5 H .
D) ) H S
s ., F ",
4 % S 0
¢ 3 3 \
T . ,
4
& D .
K A
s o
: 0
g D
4 “
H .
: <
H .
H o R / 2
‘I“"“."“".“""""' ...VC ...-ﬁ-«---..uunuuu-....:

. Que chague cité du Pentagone [oit divify en trois partieséga-
€5 ¢ que de chacune de ces parties on mune des lignes an cen-
#¢ B le Poligone [cra divifé en 15 petits wiangles, qui eftant
Yus de méme hauteur [erons égaux. Oril (ft évident que les
S8es BA, BL, BM |, comprennent enirelles, irois parties
:I:: rcnﬁzvrmerom’ chacune cing de ces persrs triangles; D.pe (ss
Tis parties fons égales { [uivant Ls 75 du 1)
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128 TRAITE DE GEOMETRIE.
PROP. XV.

Diviferletriangle A B C en trois parties égales, par
des lignes menées an point D , pris hors le triangle.
DIvifcz le triangle propofé en trois parties égas

les par les lignes CE, CF,
(fnivant la 1.}
~ Dirigez CE , c6té du trian-
gle BCE vers D, (par la36 du
45) &vousaurezletriangle BGH -
pour le trangle BCE.

Dirigez de méme CF, coté du
trianglc ACF, vers le point D,
& vous aurez AIK pour ACF ; & GIKCH,
pour CEF.

PROP. XVL

Divifer le Parallelogramme B D en quatre parties
e:g:zle:, par des lignes condyites an point E.

C Oupez les cdtez AD, BC, chacun en deux
également aux points F, G.

Mencz F.G, &lacoupez en quatre parties égales
FHIKG.

Tirez les lignes EKN, EIM, EHL; clles fe-
ront la divifion du parallelogramme.

Suppofé les l'gnes TP, v M,

4B X O, paralleles a2 AD ; elles
Sih divifent le parallelogramme

BD en quatre autres paralle-

V%‘YX e logrammes éjaux BX ,0V,

D - IWT,PD(purla.q.ldul,)
\5 ¢ mettant le triangle K X ¥

o & posr K N O qui luy eff égal
( par la 59 du 2, )le‘ qua=

A LT M OKN B W#rilatere BCYN eft égal ot

paralldlogramme BCX 0.
Pay la méme raifon le quadvilatere MNYV eft égal a%
paralledogramme M QX V , ¢ ainfi des anires.
PROP.
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CHAPITRE V. 129
PROP. XVIL

Mener dn point F, des lignes gui partagent le Pen-
tagone A B D en trois partics eigzzle.f.

Eduifez le Pentagone en triangle D G H (par
AN /a5 du 4. )

Divifez la bafe GH en trois aux points K, L,
& menez DL, DK, lefquelles diviferont le Penta-
gone cn trois partics égoles (frivant las.)

Continucz les cotez AB, DC en I.

Dirigez D L ¢bté du triangle DLT vers le point
F (parla 36 du 4 ,) celt 4 dire, faites du triangle
DLI, le wiangle POT ayant le ¢6t¢ PO, dingé
vers F.

Faites de m&me lc triangle ANR , égal au trian-
gle DEK.

PROP. XVIIL

}’armger en trois également le triangle ABC, par
des lignes tirées anx points D, E, pris dans Ia
bafe A B quien eft conpée en trois parties inégales.

Ivifez AB en trois parties égales aux points

N, O, &les lignes CO, CN, diviferont le
triangle ABC en trois triangles ¢gaux CBN,
CNO, COA. :
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150 TRAITE DE GEOMETRIE.

Tirez CD, fa parallele O G, & la ligne DG.

Mettez le triangle GO D pour fonégal GO C,
& ADG fera égaf au triangle ACO.

Mencz CE, fa parallele N H, & laligne E H.

Mettez le triangle N HE pour fon égal NHC;
le triangle A E H , fera égal aux deux triangles A O G,
ONC, Cefta dire au feul ANC: & le quadrila-
tetc BCHE lc fcra au troifiéme triangle BCN
(fuivantlasdn 2.)

PROP. XIX.

Le trapeze A C ayant les citez oppofeze AB, CD
paralleles 5 eft donné ponr eftre partagf en trois éga-
lement par les points E, F, qui divifent la bafe
A B en trois parties égales.

Ivifcz CD comme AB, ceft i dire en trois
parties égales , puis menez leslignes FH, E G,
qui feront le partage demandé ( par ls 49 dn 2.)

C_H G D

B F E A
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CHAPITRE V. 132
PROPD. XX.

Le trapeze H K, a les coffex IH , K S, pzmo/le—
les; & om vent le partager em trois parties éga-
les par les points L, M, qui divifent inégale
ment la bafe H I

C Oupez les corez puallcles HI, , chacun
en trois également aux points D, N 3 R 0; &
les lignes D R N O, diviferont le trapeze propo-
f¢ entrois quadulatcrcs égaux IKDR, RDNO,
ONSH (parla precedente )

Mecnez DM, fa pnaﬂdc RT, & donnant e
mamrlc DMT pour fon erral DMR, la hgne
MT coupera le quadrilatere IMTK e"al au qua-
drilatere I R DK.

Menez LN, fa parallele O P, la ligne L P, qui
coupera le quadulatcxe ILPK, 60’11 au qmdula-
tere IONK: & LPSH reftera ecra.l au quadrila-
tecc ONSH (fsivant la § du 2. ,)

X

I M R L O H

PROP. XXIL

Des points D & C 5 pris comme on voudra dass la
bafe A1, partagerle guadrilatere A B
en trois parties egﬂlm

Eduifez le quadrilatere propof¢ en triangle
AEF (paria7dng.)
1jj
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.32 TRAITE DE GEOMETRIE.

Coupez labale AF entrois parties égales F VG A
les lignes EG, EV diviferont le tuanolc AEF en
trois tuancvles égaux.

Mencz CE & p1nl‘cle GH, laligne CH; &
le triangle CEH eftant mis pour fon eoal CEG,
lc quar{uldtcm ACHE feraégal au manolc AGE.

Tirez DE, fa parallele VT la hanc DT.

Donnez le manolc DET pour fon éoal DEV,
lequadrilatere AD T E, feraégalau trlallole AEV:
Et fe quadrilatere DI B T, le feraau t1nn01c EFV
(paria s dn 2.)

T¢YDC A

mp,
<

PROP. XXIL
Divifer du point D, le plan BV en denx parties

qui foient emrelles cemme les denx parties
de la ligne R S.

Eduifez le plan BV, en triangle BCK (par
la19 dn 4.)

Coupez BK en M, comme RS eft coupée en
E (paria 48 du 3.)

Tirez CM, & les triangles BCM, M CK, fe-
ront entr'eux comme lcun bafes; ¢ c{’c a dire com-
me les parties de la. l]gn(‘ R S. ( fuivant [a74 du2.)

Continuez le ¢6té CP, vers O.

Menez CD, fa pcualldc MO, x ligne DO>
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CHAPITRE. V. 133
& mettez le triangle CD O pour fon égal CD M.

Menez D P, fa parallele O1, &la ligne DI qui
fera le partage demandé : carle triangle DPT cftant
donné pour fon égal DP O, la partic BI fera éga-
le au triangle BCM ;5 & la partle DV le fera au
wiangle MCK (paria 5 dn 2.)

PROP. XXIIL

Partager le plan CF, en trois parties égales fur les
trois parties e’gnles AILB.

P Rolongez de part & d’autre le coté DE, qui
cft parallele a la bafe A B.
Reduifez le plan CF en quadrilatcre GA B H.
Divifez GH, en trois parties ¢gales GNOH,
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134 TRAITE DE GEOMETRIE.
Menez des lignes IN, LO , qui diviferont le
quadrilatere ABGH en trois quadrilateres égaux ,
GAIN, NILO, OLBH {fuivant la 49 dr 2.)
Menez DL, fa parallele OP, &les lignes IN,
LP, feront le parrage demandé.

EN DO

A1 T B

Letrapeze E AIN eftant commun anx deux triangles é-
ganx AEG, ALF ; la premiere partie AINEF , eft égale
au quadrilatere 41 N G.

Dec méme. Le trafexe 1 LD N effantjoint aux deux trian
gles éganx L'DP, LD O;ls feconde partie 1 LP D N eft é-
gal: an quadrilatere ILON. & (paria sdu 2, ) la troi-
fiéme pariie LBC P, eft égaic an quadrilatere LBH 0.

PROP. XXIV.

Partager le plan CF, en denx parties qui foient en-
trelles comme les parties AN, N B,
delabafe A B.

Enez par le point E, la ligne O H, paralle-
Ic 2 AB.

Réduif:z le plan propofé CF entrapeze ABH O.

Prolongez HB, OA, jufqua leur rencontre
en P.

Du point P, menez PNI, qui divifera OH en
I, comme AB left en N, frivant la46 du3: ) &
les quadrilateres ANIO , BNIH , feront entre
eux comme leurs bafes AN, BN, fuivant la 49
@4 2.)
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CHAPITRE V. 13§
Tirez EN, fa parallele IL puis LN, qui fera

’
Ie partage demandé.

Si on ajoiste anx triangles
égaux BEH , BEF , le com-
mun BE N; les quadrilateres
BNEH , BNEF , feront é-
ganx : defquels Stant les trian-

" gles égaux ENI ,ENL, [rer

woir ENI , du quadrilatere
BNEH; (5 ENL du quadri-
latere BN EF ; le quadrilatere
BN LF, reflera égal an qua-
drilatere BN I1H : Et le pldn
prpofé CF, eftant égal ani tra-
peze ABO H ; [apartie N LC,
rveftera auffi ésale an quadrila-
teve AN O. Donclaligne N L
partage le plan CF 5 comme
N I partage letrspexe ABO H,
(ravoir en denx parties qui fone

entr’clles, comme lewrs bafes AN, BN.

PROP.

XX V.

Partager le triangle A BC en trois parties égales,
par des lignes paralleles an costé A C.

Ivifez A B, en trois parties égales AED B

& les lignes CE,

C D, diviferont le trian~

gle ABC en trois triangles égaux.
Décrivez le demicercle A G B.
Elevez les perpendiculairess EH, DG.

Du point B , décri-

vez les arcs HP, CR.
Menez les paralleles
demandées, PF,R V.

Letriangle A B C eft divi-
féen trois triangles éganx par
leslignes GE, C D; letrians
8le BPF eft égal 4 BCE
& BRY , lep 4 BCD;
( taria 334w 4. )
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136 TRAITE DE GEOMETRIE,
PROP. XXVL

Partagerle parallelogramme AC entrois parties éga
les, par des lignes paralleles anx
coffex. A D, BC.

Oupez les cétez CD, AB, chacun en trois

C pacties égales aux points E,

F; G, H. ELXrED
Mencz les lignes EG , FH,

elles feront le partage demandé

( fuivant la 41 dn 2.) BHGA

PROP. XXVIL
Divifer le trapexe requlier AIML 5 en trois par-

y yd N 7 .
ties egalu par des lzgnc: on conpnres

paralleles an costé AL.

lvifez les cdtez AL, IM, chacun en deux
également, aux points O P.
Mencz OP & la coupez cn trois parties égales,
P,S,R,O.
Tirez par les poiats S, R, les paralleles deman-
dées XZ, VY.

Suppafé la ligne N OG parallele s V' Y. Les parallelograrz
wes AXVZV Y N, [o2tégaux ( paria 41dur. ) Le trian-
gle GIO ctégalautriangle M N O ( par la 59 du 2;) ainfi
mettant Uun ponr Uantve, le trapexe 1YV M, eft égal anps-
vallelogramme N V'Y G,
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CHAPITRE V. i37
PROP. XXVIIL

Divifer le gnadrilatere ABC D en denx parties
égales 5 parune ligne parallele an cofté B D.

Ontinuez les cdtez AB, CD, julqu’en E.
Réduifez le quadrilatere propofé en trian-

gle BDF (parla7 dng.)

Coupez la bafe BF en deux ¢galement en G.

Coupez ET, moyenne proportionnelle entre E G,
EB (parlasrdns.)

Menez IL panallele 3 BD, elle coupera le qua-
drilatere propofé cn deux également,

,\,f

Les tviargles ADF, ADC [ont égans; defquels fi on ve-
tranche le commun AD O, les triangles DOC, AF O rcflent
égaux : ¢ foignant & ces triangles éganx le quadrilatere
CEFO; I: triangle ACE, eft égal an triangle DEF { par
la g du2.)

Les lignes EG, E T, E B, font proportionnelles ; ¢ les trian-
gles EGD , EBD, font de hauteur égale : donc le triangle
1LE guieft femblableanstriangle BED ([aivantla 57 dn2 )
eft égal an triangle DEG (parla 67du 2. )

Or Gtant de cos triangles éganx EGD , EIL ; les égaux,
[ravoir DEF, dutriangle EGD; ¢ A CE dutrviangleE1L:
refte ACLI, égal & DF G, moitié dutriangle B D F ;lequel
eft fait égzl an quadrilatere BC. Donc , ¢oe.
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138 TRAITE DE GEOMETRIE!
PROP. XXIX.

Partagerle guadrilatere AC endenx également, P
wune ligne gui [oit parallele an cofté B C.

Eduifez le quadrilatere propofé en triangle
ADF.
Divifez AF cn deux partics ¢gales au point G,
& menez D G.
Prolongez les cotex. AB, DC, en E.
Menez G1 parallele 2 BC.
Counpez E L, moyenne proportionncl[e entre EI,
ED (parlasrdns.)
Menez Ja demandée LM parallele 3 B C.

ﬁ""'"'"u"“i‘i‘.n"“".B G‘ Iu‘d' A

Les triangles DEG, 1E G, en égard & lenrs bafes DE,
E1I; font de méme hautewr, Le triangle EL M eft femblable
& GEI: doncil effégal A DEG (parla 67 du 2. )

Le triangle BDF eft fuit égal au triangle BDC ; dons
SCD, BFS [ont éganx: aufquels le quadrilatere CEF S
eftant joint, DEF ¢ft éga' 3 BCE: Et retranchant DEF,
Ae DEG; ¢ BCE de ELM ; reffe BC LM égal an trian-
gle DFG.

Le triangle 4F D eft faitégal an quadrilatere AC; DFG
eft moitié ' AFD : Donc BCLM qui ¢ftégal s DF G, eft
woitié dw quadrilatere A C.
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CHAPITRE v, sy
PROD. XXX.

Partager I'Exagone regulier A D en quatre parties
e’gnle: pardes lignes paralleles a la diagonale C F.

D Ivifez les trapezes ABCF , CDEF, cha-
cun endeux parties égales (par la 28.)

PROP. XXXI.

I’ﬂrmger I’Exﬂgom ABD, en trois parties e‘gﬂles
qui foient concentrigques.

U centre G, mencz des rayons 4 tous les an-
gles de I'exagone.
Coupez un deces rayons, par cxcmple AG, en
trois parrics égales AIHG.
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140 TRAITZ DE GEOMETRIE.

Coupez NG, moyenne proportionnclle ented
GA, & GIL

Coupez aufli G O, moyenne proportionnelle en-
tte GA & GH ( parlasrdus.)

Menez de rayon enrayon, les paralleles NN N,
000, qui feront le partage. demande.

Les paralleles NN , OO 5 divifent le triangle AGC ; an
trois parties égales (parla 25: ) ¢& les antres triangles font
divifex de méme ( [uivant la 51 dw 2. ) Donc ( parla 4 dn
2 ) VExagone eft partagé en trois parties égales.

PROP. XXXIL

Dy guarré AC, en faire trois qui foient éganx: ent? es .

D Ivifcz CD en trois parties égales DEF C.
Décrivez le demicercle D NC.

De la premicre divifionE, élevez la perpendicu
laire EN; & le quarré de DN fera égal au rectan-
gle AE (par la 45 du 25 ) lequel redtangle faifant
un tiers du quarré A C, trois quarrez comme LN,
feront égaux pris enfemble auméme quarré A C.

La meéme chofe doit s’entendre de tous autres
plans ( fizivant la 71 dn 2.2 ) ainfil'Exagone Q , vaut
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CHAPITRE V., 141
un tiers de UExagone P; & le cercle X eft triple
du cercle V.

D c Pz LS <
P

A 1B

PROP. XXXIIL

D quarré A C, enfaire trois antres qui foient entr'enx
commse les retangles AE, RF, JC.

Ecrivez le demicercle DO C.

Elevez la perpendiculaire EH, & D Hfera
lecoté d’un quarré égal au premier reCtangle ( fui-
vant la precedente.)

Coupez DI, ¢gale 4 EF; & fuppofe la perpen-
diculaire IN, la ligne D'N fera le coté d’un quarré
¢gal au reCangle R F.

Coupez de méme , D L égalea CF. Elevez laper-
pendiculaire L O, & DO fera le coté d'un quarré
¢gal au troifiéme rectangle C V.

A 2 _‘ N B
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ool e R sk e Wl o slorle
T T T T TR TP T TR T T

CHAYITRE SIXIEME

Comme on peut affembler les Plans , les vetran-
cher les uns des antres, & les aggrandir
ou diminuer [elon quelque quantité proposée,

PROPOSITION I
Décrive un triangle égal anx trois plans A, B, C,

I Enez FL parallcle 4 Ia ligne D M.
Faitesle triangle GHI, ¢galau plan B (par

la 23 dug4.)

Faites anfli le triangle KL M ¢égal au plan C.

Tirez PS; & coupez PR, RT , TS, ¢égales
aux bafes DE, GI, KM.

Elevez la perpendiculaire PV égale a la perpen-
diculaire N O.

Tircz SV, & le triangle PSV fera égal am
trois plans propofez.
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CHAPITRE VI 143

PROP. IIL

Affembler plufienrs plans rectilignes & [emblables
A,B,C, D; en nn [enl qui lenr foit
anffi femblable.

Irez EF égale d la bafe du premier plan A.
Abaiffez la perpendiculaire F G égale 4 la bafe
du deuxiéme plan B, & la ligne E G fera le coté
d’un femblable plan, égal aux deux A & B, (fui-
vant la 71 dn 2. )

Elevez fur EG, la pcrpendiculaire GH, égalc 4
la bafe du troifiéme plan C, & E H, fera le cbté
d’un plan égal aux trois A, B, C.

Elevez enfin fur EH, la perpendiculairc HI, &
ET fera le c6té du Poligone ou plan demandé O.

PROP. IIL

Décrire un cercle €gal anx trois cercles A, B, C.

Irez la ligne EF, égale au diametre A.
Elevez la perpendiculaire F G, égale au dia-
Rctre B, puis menez E G,
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r44 TRAITE DE GEOMETRIE.
Elevez G H perpendiculaire fur E G, & la coiis
pez égale au diamerre C.
Le cercle décrit fur le diametre EH fera ¢gal
aux trois propofez ( fuivant la precedente. )

@@@@

PROD. 1V:

Retrancher du triangle A B C, une partie e:gdle ah
I’enmgone D.

MEnez CI parallele 4 la bafe AH.

Réduifez le Pentagone D en triangle E HI
(parla 23 du 4.)

Coupez AN égale 4 labafe E H & menez C N.

Le triangle ACN fera la partie retranchée éga
le au Pentagone D.

oo

(o] I

A N BTE i

PROP. V.

Ofter dun Plan A E B, une partie égale an
triangle AF G.

C Ontinuez le ¢6té CB vers I, & CD vers M.
Menez BF , {2 parallele GI, la ligne gc Il;
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CHAPITRE VI 143
& le triangle FBI fera égal au triangle FBG.

Tirez CF, fa parallele IM, la ligne FM, &le
triangle FC M, fera ¢gal au triangle FCI.

Menez enfin DF, f{a parallele MN ; & mettant
Ie triangle FDN , pour fon égal FDM; la ligne
FN retranchera la partie demandée AN égale au
triangle AFG.

PROP. VI
Réduire une figure en petir.

On went décrive fur la bafe AF , une figure comme
la propesée B M.

DU point A, tirez les rayons AE, AD, AC,
Mcnez FG parallclea BC; G H parallele 4
CD, & ( Voyez la 57 dun 2.)
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PROP. VII,

Dicrire fur la bafe G H, une figure’ femblable & la
fignre A D.

Aites un triangle ifoccle LR K ayant les cotez
RL, RK, égaux 4 la bafe AB; & LK égal
ala bafe G H.
Prolongez les cbtez égaux RL, RK.
De l'angle R & del'intervale AF, décrivez OP,
& la corde OP fera la longueur du coté GY.
Du point R & de l'intervale BF, décrivez S T;
& la corde ST, fera la longucur de la fouftendan-
tc HY : ainfi du refte.

B 2 NS 1L 0 R

Les triangles ROP, RLK , RS T, font femblables (par
las8 du 2.) Adinfe, comme RL & LK ; on leurségales, A
& GH; RO 4 OP oulenrs égnles AF &4 GY: Et comme RO
& OP ou lenrs égales, AF 2 GY; RS & ST, on lewrsége-
lss BF 4 HY. Donc lestriangles ABF , GH Y font [embls-
bles ( fuivant la s5dn 2. )

Il faur obferver qu'encore que cette pratigme [oit
articulierement ponr reduire une fignre degrand e
perit fu\r une bafe proposée, neanmoins elle pent anfh
[fervir & veduive une figure de petit en grand , powr-
vil gue la bafe proposée waille pas an deld du dow
ble de fon bomologue.
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CHAPITRE 1IV. "
PROP. VIIL

Décrire un Poligone [femblable an Poligone AH,
mais plus petit de moitié , c'eft a dire,
contenant ba moiti€ moins d aire.

C Oupez A B cn deux aun point C.
Continuez AB, & coupez AD égaled AC.
Elevez A E moyenne proportionnelle entre AD
& AB. (parlast du 3.)
Tirez la bafe FG égale d lamoyenne AE.
Faites le Poligone demandé FGI (par la prece-
dente. )

B ¢ A D

Les Poligones H, 1, eftant femblables, ils [ont en yaifon dous
Yée de leurs cotez homologues AB, FG; c'eft & dive, que la
Poligone H eft am Poligone 1, comme 13 bafe 4 B & la troi-
fiéme proportionnelle AD ( par la 69 du 2 ;) AB eft double
% 4D, donc le Poligone H eff donbe du poligone 15 ou ce
i eft méme chofe, le Poligone I, eft moizié du Poligone H.

PROP. IX.
Diminger le g#arré B D dela valenrdn plan E.

Eduifez le quarré propofé en triang[c ACP
(pariaz dn 4 )
K ij
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343 TRAITE DE GEOMETRIE.
Réduifez aufli le plan E en triangle GHI de la
hauteur du triangle ACF ( par la 23 dn 4.)
Coupez labafe FK égale 4 la bafe GH, & tirez
CK qui donnera le triangle CFK ¢gal auplan E.
Du triangle reftant ACK , faites le parallclo-
gramme AL (par laGdn 4. ) '
Du parallelogramme AL , faites le quarré AQ
(paria28dn 4, )& lcgnomon COB retranché du
quarté AD fera égal au plan E.

G H

PROP. X.

Retrancher du Pentagone irregulier AB D , un an
tre Pentagone [emblable, la difference des
denx reflant €gale an plan G.

Aites le triangle BCF, égal au Pentagone
& ted
ABD (parlaig dn 4.)

Faites auffi le triangle FCK égal au plan G
(paria 23 du 4.)

Coupez BO , moyenne proportionnelle entr
BK & BF (parlas2 dns.)

Mcenez ON, parallele 2 CF.

Déctivez fur BN un Pentagone N R femblable
au propos¢ AC ( parila 6, ) & la difference des
dcux Pentagones fera égale au plan G.

Les bafes BF , BO , BK [ont proportionnelles ;. ainfi fe
triangle BN O femblable au triangle BCF ( par la 57 b
3, ) eff égai autriangle ECK Ypar 11 67du 2. )

Les wriangles (emblatles BN O , BCF font en vaifon doi
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CHAPITRE VL 149
$lée de leuys cotex homologues RN, BC; ¢b les Pentagones
femblables RN H , ACE , font anffi en vaifon doublée des
mémes 5tz BN, BC ( faivant la 69 du 1. ) Donc comme
le triangle BCF eft an triangle BN O, le Pentagone ACE
eft au Pentagone RN H ; ¢ par échange, letriangle BN O
¢ff an Pentagone R N H , commele t-iangle BCF et an Pen-
tagone ACE. Le triangle BCF eff fuir égnl an Pentagone
AC E, donc letriangle B N O ¢ft égal an Pentagone R N H.

Le triangle BN O ¢ft prounvé égal an triangle BC K 5 doge
le pentagone RN H eft égal an triangle BC K. Et puilque le
triangle BCF eft égal au Pentagone ACE, la differcnce des
desx pentagomes cft égale an triangle K C T, lequel eft faid
éal au plan G.

R\E

PROP. XI

Réduire une figure en grand.

Dounbler & quadrupler le guarré B D.
Rolongez AD, AC, AB; & du point A, dé-

crivez I'arc CE. ,
Faites le quarré E G , il fera double du quarre

I G AN
C. "
B Y
AR N
Al__Dl B H. .5l

K ijj
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10 TRAITE DE GEOMETRIE.

Du point A décrivez encore l'arc FH, le quarré
HI fcra double du quarré GE, & quadruple du
propofé BD.

L’angle D , eftant droit ¢5 les cdtexx, AD, D C égaux;le
unrré de AC ou A’AE [on égal, et & dire EG; eff dou-
le du quarré BD (parla 46 du 2.)

Par laméme raifonle quarré H 1 eft double du quarré EG,

& tar confequent quadruple du quarré BD.

Que fi on faifoit un quarré fur la bafe A L, il fevoit dou-
ble du quareé H I, quadruple du quarvé GE , ¢ oftuple du
quarré BD.

'?’ WO ~

PROP. XII
Doubler , tripler ¢ quadrupler le Plan B C.

Rolongez AB vers M, & tirez les rayons
ADN, ACE.

Abaiflez [a perpendiculaire BR égale 3 A B.

Du point A, (fécrivez Parc R H.

Faitss fur AH, lepentagone HK, femblable au
propofé ( pariaé.)

Tirez RV parallcle 4 BG, & coupez R S ¢gale
a BH.

Du point A, décrivez I'arc S O.

Faites fur AQ, le pentagone O % &ec.

Les lignes AB | BR [ont égales , ¢ font un angle droit.
Donc le pentagone fait fur ARon AH [on égale, eft double
du pentagone BC ([uivint la 70 du 2.)

Laligne HS eft égale 4 ln bafe AB, & AH cfp Iz baft
&un pestigone dosble: AS ou [onégale A eft la bafe dur
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CHAPITRE VI -
pentagone égal aux deux pentagones BC s H I, ( par la 71
dwr; ) Donc le pentagone O Q, eft triple du propofé BC.
Par la méme vatfon , le pentagone ME eft quadruple, ¢
celuy qui fera [ait fur labafe 4 G [era quintuple.

PROP. XIII

Miultiplier le cevcre B C D antant qu’on vondra.

Ontinuez le rayon A C hore le cercle.
Abaiffez la perpendiculaire CH, égaled A C.

Du centre A , décrivez le cercle HL K, il fera
double du donné BC D ( parla precedente. )

Menez HO parallele 2 CG , puis coupez HM
égale 3 C L.

Du centre A, décrivez le cercle M, il feratriple
du propofé , & le {uivant fera quadruple.

K iijj
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52 TRAITE DE GEOMETRIE:

PROP. XIV.

Décrire un Poligone qui [oit an Poligone H , en
raifon de 3 4 2.

C Oupez fa bafe OR en deux parties égales, &
en donnez trois 4 RS.

Trouvez RT , moyenne proportionnclle entre
OR, & RS.

Tircz MN. égale 4 RT, elle fera Ia bafe duPo-
ligone demandé ( Poyeg la 8.)

PROP. XV.

Décrive fur la bafe EF, une figure femblable a la
fignre AC.

F Aites comme il vous plaira l'angle IGH.
Coupez GL égale ala bafe AB , GM éga-
le a la bafe EF, puistirez LM.
Coupez GN égalea AD, menez N O parallele
i LM, & GO f{era la longucur du coté EP.
Ayant aufli coup¢ GI ¢égale a BD, & mené la
parallele TH 5 GH fera la longueur de la fouften=
dante FP. Ainft du refte.

Les lignes IH , LM, N O eftant paralleles s G H eft co4-
péc en O, M, comme G I eft coupée en N L: ainfi les lignts
GN, GL, GI ; qui font coupées égales aux trois cotez 4%
trizagle ABD , [ont entrelles comme les lignes GO, G M3,
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CHAPITRE VL 153

GH ; aufquelles les corez du triangle EF P [ont cotpez e
ganx. Donc le triangle EF P a fos cotez proportionnels & cewx

du triangle A D B : & par confequent les deux triangles EF P,
ABD [ont [emblables,
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CHAPITRE SEPTIEME.

Du Toifé des Plans.

Ans ce Chapitre s Lon enfeigne a mefurer les
Plans 5 & la mefure qu’km] employe , eft la
Toife.
La Toife a fix pieds de Roy de longuenr , le Pied
de Roy 12 posces, & le ponce 12 lignes.
Lorfgue la toife eft multiplice par elle méme, elle
produit une toife gquarrée.

G

]
]
gl 13lel 1

A B
[

On woit qué le quarré A G qui contient 36 petites [uperfi-
cies quarvées, eft le produit de la ligne A B multiplice par elle-
wiéme ; ou par fon égale BG; ceft & dire 6 par 6 : ¢ que [
A B eftoit de 12 parties égales, le quarré A G, comprendroit
144 petits quarrex égaux qui ferciewt lg groduir de 12 , multi.
pliez par 12, Ainfs

La toife gnarrée a 36 pieds quarrez s le pied guar-
7€ 1 4 4 ponces quarrez ; ¢ le ponce guarré, 1 4 4
lignes gqunarrées.

Les grands tervains [e mefurent par Perches &
par Arpents 5 & alors cette partie de la Geometric
eft appellée Arpentage.

Lz Perche eft plus on moins grande felon les lienx
Dans la Prevosté de Paris elle eft de trois toifes,
& dix perches font Larpent.

La perche quarrée contient 9 toifes quarrées, €
Larpent gquarré s 100 perches guarrées.
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CHAPITRE VIL 1
OBSERVATIONS.

Des toifes multiplides par des toifes , produifent
des toifes quarrées.

Des pieds multipliex par des pieds , produifent des
pieds guarrez : ¢ la meme chofe doit Sentendre des
ponces ¢ des lignes.

Des toifes multipliées par des pieds , produifent
des picds courant fur toifes: c'eft 4 dire, des restan-
gles gui ont une toife de longuent & un pied de lar-

enr.
¢ Des toifes mﬂltiplie’es par des pounces , produiﬁmt
des pouces courant fur toifes , c'eft a dire, des re-
{tangles d'une toife de longuenr ¢ dun pouce de
largenr. Comme des roifes mulripliées par des lignes
produifent des reb?angle: d'une toife de langzmr o
d'une ligne de largenr.

Des picds muleipliex. par des ponces , produifent
des pouces fur pieds : c'eft & dire , des reltangles d'un
pied de longnenr, @ d'un pouce de largenr.

Des picas mulripliez, par des lignes , prodnifent des
lignes fur pieds, qui font des veltangles d'un pied de
bngnenr & d'une ligne de largenr.

Des ponces mulripliex, par des lignes , produifent
des lignes fur pouces, qui font des reftangles d'un
ponuce de longuenr, ¢ dune ligne de largenr.

Six pieds [ur toife font une toife quarrée.

Donze pouces [ur toife font un pied [urroife.

Donze lignes fur roife font un pouce firr toife.

Donze pouces [ur pied font un pied quarré.

Donze lignes [ur pied font un ponce fur picd.

Douze lignes [ur pouce font un pouce quarré.

Six pieds quarrez fonr un pied fur toife.

Donces pouces guarrez font un pouce [#r pied.

Donze lignes quarrées font une ligne fur pouce.
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156 TRAITE DE GEOMETRIE.

PROPOSITION L
Mefirer Laire dn rettangle A C.

Oifcz la longueur AB & la largeur AD, &

{fuppofé quc l'une fe trouve eftre de 12 toifes
& l'autre de 6. Multiplicz 12 par 6 , le produig
72 toifes quarrées, fera laire du rectangle.

D c

, I2
1 4 6
A 18 B 72

Si AB eft trouvée valoir s toifes, 3 pieds; &
BC 4 toifes.

Multipliez les toifes par les toifes, 4 par g3 puis
les 4 toifes par les 3 pieds: & vous aurez de pro-
duit 20 toifes quarrées, & 12 pieds fur toifes qui
feront cncore 2 toifes quarrées. Ainfi le re&angle.
AC, fera de 22 roifes quarrées.

° E C

] ;i toifes. pieds.
_____I l I , i .
| i 5 5
PR N SR R e 4 o
]
|

20 ~—12
toifes quarrées.  pieds fur roifes.

A £ FU3A

Mais fi AB cftoit de § toifes , 3 pieds; & B Cde
4 toifcs, 2 pieds: il faudroit multiplier les 5 toifes
ar les 4, quiproduiroient 20 roifes quarrees.
Multiplicr les 5 toifes , par les 2 p%eds 3 comme
auffi les 4 toifes, par les 3 pieds; qui produiroicnt
22 pieds fur toifes.
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CHAPITRE VIIL 5y
Multiplier les pieds par les pieds, 2 par 33 qui
produiroient encore 6 pieds quarrez; c’efta dire , un
picd fur toife : lequel eftant jointaux 22, feroit 23.
De ces 23, en tirer 18; ccfta dire, trois roifes
quarrées pour les joindre aux autres 20: & le re-
¢tangle AC, fe trouveroit contenir 23 toifes quar-
rées, & § pieds furtoifes; ou 3o pieds quarrez.
La divifion de ces plans veltangles , fert de de-
monftration : par exemple on wvoit icy les 20 toifes
gnarrées dans le reftangle A E:Les 21 picds fur toifes,
dans les retlangles D E,BE : (& les 6 preds quar-
vexy dans le reétangle C E.

o a toifes. ¢ =57 3. pieds.
2 . L
= 4 —— 2.
10(es ) w1, Ppieds cou-
4 quarrées. - rancs fur
I2e toifes.
6 picds quar-
Te7.
A 5 3B
toifes —_—— picds jur
quarrées. 23 5 :!oii'cs.

%e i enfin le reGtangle AR avoir les cotez
O A, AK chacun de 2 toifes, 2 pieds & 3 pouces;
il faudroit multiplier les deux toifes A D par les
deux toifes A C, qui produiroient 4 to.fes quarrées
pour le quarré A B.

Multiplier les 2 roifes AD parles 2 pieds CF,
de méme que les 2 toifes A C parles 3 pieds D Hj
qui produiroient 8 pieds fur toifes: ceft adire une
toife quarrée & 2 picds fur roifes , pour les deux
re¢tangles BF, BH.

Multiplier les deux pieds DH, par les deux pieds
C¥; qui produiroient quarre pieds quarrez pour
le contenu du reétangle E G.
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158 TRAITE DE GEOMETRIE.

Multiplier les deux toifes A D, par les 3 pouces
FK; de m&me que les deux toifes AC par les 3
pouces HO, qui produiroient 12 pouces {ur roifes:
Ceft d dire , un picd fur toife, pour les deux re-
&angles EK, G O.

Mulrciplier les deux pieds D H par les 3 pouces
FK, & les deux pieds CF , par les trois pouces
HO; qui produiroient 12 pouces courant fur picds:
ceft 4 dire , un pied quarré pour le contenu des
deux reéangles IL, ITN.

Muldiplier enfin , les 3 pouces H O, par les 3
fouccs FK;qui produiroient 9 pouces quatrez pour
¢ contenu du petit quarré I R. Et Vaddition de
tous ces produirs cftant fzite , on trouveroit que
Ie quarré A R contiendroit § toifes, 23 pieds, & 9
pouces quarrez.

A D 2 toiles ;,DH 2z pieds, H O 3 pouces.
AC 2 toifes, CF 2 pieds, FK 3 pouces.

el L Q
NI T S T T = Y ===1,
5 E 1 i‘ P
& !
C B G
I
Y l
a
;;
ii’
|
]l
A D (o]

B te 2o p. ’5-?4
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CHAPITRE VIL 159

Pour éviter toutes ces differentes multiplications
de toifes par pieds , & par pouces , qui effective-
ment font fort embaraflantes : on pourroit réduire
les 2 roifes AD &les 2 pieds D H en pouces; rour
le c6té AO fetrouveroit avoir 171 pouces: & A K
luy eftant égal, il n’y auroit qu'a multiplier 171 par
171 5 le produit feroit 29241 pouces quarrez : def-
quels ayant tiré les pieds, & des pieds les toifes;
on trouveroit comme cy-deflus, § roifes, 23 pieds,
& 9 pouces quarrez , pour le contenu du reétan-

gle AR.

PROP. 1L
Trouver Laire du Parallelogramme E F G H.

Ultiplicz la bafe EF, par laperpendiculaire

EN; g par3, & le produit 27 qui feral’aire
du parallelogramme EFLN , ( fivant la premie-
re ) fera aufli Laire du parallelogramme propofé,
(fwivant la 40 dn 2.)

PROP. 1IIL

Tronver Vaire dn triavgle A B C.

Ultipliez la bafc A B par la moiti¢ de la per-
pendiculairc CD; ceft 4 dire, 6 par 4: ou
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160 TRAITE DE GEOMETRIE.

la perpendiculaire par.la moitié de la bafe, 8 par ;3
& le produit 24 fera l'aire du triangle ( fwivant la
38 6dn 4.)

c C
A
1 i
imEmEAY I ]
i. It
A B D A ¢ B
PROPD. 1V,

Tronver Uaive du guadrilatcre G L 5 dont les citex
GH, IL font paralleles.

MEfurez les cbtez paralleles IL, G H, la per-
pendiculaire NI; & fuppofe quIL {e trou-
ve eftre de 12 toifes, GH de 26, NI de t4.

Joignez Ics 12 toifes du c6té IL, aux 26 de la
bafe GH, comme fi vous aviez i réduirc le qua-
drilatere en triangle GIM; ( [wivantla 2 dn 4.)

Mulcipliez la bafe GM, par la moitié delaper-
pendiculaire NI c'eft a dire 38 par 75 & le pro-
duit 266 toifes quarrées feral'aire du triangle IGM
( fivant la 3.) & par confeqnent du quadrilatere
propofé qui luy cft égal.

PROD:
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PROP. V.
Tronver I'aire du quadrilatere A BC D.

MEfurcz la diagonale AC, les perpendiculaia
res DE, BF, & fuppofé que ces lignes fe
trouvent &tre, la premiere de 20 toifes, la deuxié-
me de 12 , & la troifiéme de 10.

Multipliez A C par la moitié de la perpendicu-
culaire DE, le produit 120 fera l'aire du triangle
ACD.

Multipliez aufli AC par [a moitié de BF , Iz
produit cent fera l'aire du triangle AB C (fuivans
las.)

Additionnez ces deux pro-
duics, & leur fomme 220 toi-
fes quarrées fera I'aire du qua-
drilatere propofé.

On trouvera les mémes 220
toifes en multipliant la fomme
des deux perpendiculaires BF,
DE, qui eft 22, par 10, moi-
tié de la ligne AC.

PROP. VI

Trouver Vaire d'un Poligone regnlier,

MUltiplicz la perpendiculaire A B par la moitié
de la bafe CD, & vous aigey I'aire du trians
gle ACD. '
Multipliez I'aire de ce triangle
par le nombre des triangles du

Poligone , & lc produit fera Je /i

fequis. At
Antrement. Multipliez les fix i /

totez du Poligone par la moitié ¢TE D

de la perpcndiculaire AB; ou

L
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toute la perpendiculaire AB par la moitié des c3-
tez ([wivant laty dn 4.)

PROP. VIIL
Tronver Uaive ' un Poligone irregnlier.

D Ivifez le Poligone par triangles.

Mecfurez chaque triangle (par la 3,) & fai-
tes une addition du tout.

Antrement. Réduifez le Poligone en triangle
NMS ( parlai8ontgdu 4,) puis multipliez la per.
pendiculaire N O par PS, moitié¢ de la bafe MS,

PROP. VIIL
Tronver Laire durn cercle.

MUltipIiez la demicirconference ACB, parle
rayon CD ; le produit fera Laire du cexcle.

8i le cerde A BC eftoit véduit en triangle DEF ( par la 45
du ;) la bafe EF 5 [eroit égale 3 la civconference du cerele;
& CF moiti¢ de EF , le feroit & la demicirconference 4 C B;
ainfi, D C multipliée par CF donneroit le méme produit qu'el-
le donneroit eftant mmlsiplide par la demicirconference ; le pro-
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duit de C D multiplié par C F [evoir Lairve du triangle ( fuie
want lz 35 ) Donc le prodwit de C D mmnliipliée par la demiscir-
conference eft Uaive du cercie , ansrement le cercle o le trian=
fle e firoient pas égaux.

PROP. IX.

La valenr du diametre dun cercle effant donnée,
tronver la valenr de la circonference.

O N remarque que le diametre eft 4 la circon-
ference de fon cercle 4 peu prés comme 7 &
22 : Ainfi, fuppofé que le diametre propofé AB
foit de 28 pouces , vous trouverez la valeur de la
circonference demandée par une regle de proportion
en difant:

Si 7 donnent 22, combien 28, le produit §8 fera
lavaleur requife.

PROP. X
Mefiurer le demicercle D E F.

M Ultipliez I'arc DE , moitié de la demicit-
conference DEF par le rayon DG.

PROP. XI.
Tronver Laire du [eltenr PO R.

Ultipliez le rayon PS, par O P, moiti¢ de
Parc POR. Ou bien multiplicz tout Larc
POR par la moicié du rayon PS.

5

0 -

L jj
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PROP. XIL
Tronver Laive dun grand fegment de cercle A BC.

Herchez laire du fe&eur ABC D (parlapre-
cedente , ) puis l'aire du triangle ABC ( pdr
la 3.)

PROP. XIIL
Tvonver Uairé du petit fegment EF G.

T Irez au centre de Parc, les rayons EH, GH.
Cherchez laire du feGeur HEFG ( par
lanu. )
Oftez de cefe&eur, laire du triangle EGH, &
le refte fera Laire du fegment propof%.

¢ A

e G

PROP. XIV.
Tronver Uaire de ovale AF.

Efurez les fe&tenrs ACBI, DEFL,
BHFN, AGDM (paria 11.)

Dec la fomme de ces quatre feeurs, retranche?
P'aire du lozange CGLH qui eft commun auf
deux grands feéteurs, & ce qui reftera fera Iaired¢
Tovale.

Autremept. Multipliez les deux diametres Fus
pat Lautre, 15 par 10, le produit fera 150,
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Multiplicz cette fomme 150 par 11, & divifez

le produit 1650 par 14, le quotien 117 3 fera d pen
prés Laire de lovale,

PROP. XV.

Tronver Uaive d'un terrain dont le contony eft
ondoyant.

IL faut reifier les ondoyments de ce terrain
par pluficurs lignes droites que I'on conduira
avec cette difcretion , qu'elles laiffent d'un coté le
plus exaCtement qu'il fera poflible la valeur du ter-
rain qu’elles rerrancheront de l'autre, puis trouver
le requis par la 7.

Eiij
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;ﬁ‘bcs@bzﬁbﬂ%ﬂa%ﬂ&‘:oc’hd@ﬂ;@@{kﬁc.kmi%g
B R e R R R SR S R

Cuarritre Hurtigme.

T R I GON OMETRTIE
o# Doclrine des Triaﬁgle: rec‘ﬁ/igm:
par le calcul,

Es Propofitions de ce Chapitre font de tromver

par le calenl , quelgne terme dans un Triangle;
comme nn cofté on un angle qu'on ne peut, on du
moins qu'on [uppofe ne ponvoir cftre mefuré attuelle-
ment.

Pour trouver dans un triangle s la valenr d'un
angle ou dun coft¢ par le calcnl , il fanr avoir trois
antres termes connus dans le méme triangle 5 com-
me

Denx coftex & un angle, on
Denx angles & un cofté, on
Trois coftex.

Sgachez de plus , que les Angles n'entrent en an-
cnn calcul analogiqne parle nombre de lenrs degrez ;
mais par ces nombres on ces lignes gu’on appelle Si-
nus , Tangentes ¢ Secantes : ¢ c'eft de ces lignes
qn'il fant d'abord vons donner une comnoiffance , par
une fignre Geometrigne.

Soit le demicevcle A B D, le rayon € D perpen-
diculaire fur C B, le point E pris a volonté dans 14
circorference o la perpendiculaire E F 5 la parallele
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EH, laligne CG rencontrant la perpendicnlaire
BG : On appelle
CD ou CB, Sinus total, ou Sinus de I'angle
( droit BCD.
. EF Sinus droitdes angles BCE, ECA.
La ltgne EH, Sinus de complement. Son arc D E avec
Uarc du Sinus droit BE | fait le quart de cercle.
B G, Tangente del'angle BCE.
(C G, Secante duméme angle BCE,

D G
E

B

C F B

Que i Lon fuppofe autant de Sinns droits EF,
& antant de Tangentes & de Secantes qril y a de
minntes dans le quart de cercle B D , il eft évidens
que ce [eront antant de lignes de diffeventes lon-
gueurs , qui feront d antant plus conrtes que le point
E fera plus €loigné du Sinus total C D 5 & gue fai-
Jant waloir ce Sinus total 100000 , oz 10000000
de parties fgales 5 les autres lignes feront tontes de
valenr diffeventes , répondant anx differentes onver-
tures des angles dont elles fevont on les Sinus , onles
Tangentes , on les Secantes: ¢& Ceff de ces diverfes
Sinus Tangentes & Secantes gwon 7 composé des
Tables, dont nons allons vons expliguer Lordre ponr
venir enfuite & lenr ufage.

1l y a ordinairement denx Tables pour-un degré,
ainfi chagune Table eft de 30 minntes.

Une table a [ix colonnes , la premiere contiext
les Minntes avec les degrez. marquer. an hant
o an bas.

La feconde contient les Sinus qui répondent par
ordre anx minnres.

L iijj
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La troifiéme contient les Tangentes , & la qua-
triéme les Secantes.

Les denx antres colonnes [ont composées de ces
Sinus ¢ Tangentes, qu'on appelle Logarithmes.

Ces Tables qui occupent chacune une page , fort
acconplées de maniere que les Sinus , Tangentes &
Secantes de Iune, font les [upplements des Sinns,
Tungentes ¢ Secantes de Uantre 5 ceft a dire, que
prenant un Sinns dans la Table de la main droite,
celny qui eft vis 4 vis dans la Table de lamain gan-
che’, et fon Sinus de fupplement ; qu’an contraire ,
prenant un Sinus dans la Table de la main ganche,
celuy de la droite , en fera le fupplement ; de forte
gue les angles des denx Sinns qni ¢ regavdent , va-
lent ordinaivement pris enfemble , un angle droit 5 &
la méme chofe doir s'entendre des Tangentes ¢ des
Secantes. ' .

Toutes les Tables de la main gauche vont de de-
grex en degrez. , depuis un jufgnes 4 gnarante-cing;
& cclles qui font & droite , continnent anffi de degrez
en degrez , jufgues 2 qratre-vingt-dix ; mais en re-
trogradant de la fin du livre vers le commencement :
de maniere que la premiere ¢ la derniere Table fe
tromvent a Uentrée du Livre vis a vis lune de [ an-
tre.

Tont cela eftant expligné il ne vous fera pas dif-
ficile de tromver dansces Tables, le Sinus , la Tan-
gente on la Secante dun angle propefé s non plus gue
d’y tronver la valenr d'nun angle par. fon Sinns , [a
Tangente on [a Secante. On demande par exemple ,
le Sinus de 30 degrez. 1§ minntes , il wy a g#’ & voir
dans la Table de 30 degrez , & cofté de 1§ minures
Je tromverale Sinus demandé §0377. Et an contraire
parce gque ce nombre 50377 f¢ tronve dansla colonne
des Sinus a cofté de 15 migutes ¢ dans la table de
30 degrez , vons concluez, qu'il eft le Sinns d'un ane
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ge de 30 degrez 1§ minutes s & ainfi des Tangentes
&~ des Secantes.

PROPOSITION 1.
Lavalenrdes denx ﬂngles A B de triﬂngle ABC

eftant connnt , tromver la valenr du troifiéme.

Ue l'angle A foit de 40 degrez , & l'angle B
de 6o. Les deuxjoints enfemble feront la fom-
me de 100.
Tous les trois angles A, B, C, en valent, pris
enfemble , 180 ( parla 29 dra.)
Oftez 100, de 180, reftera 8o degrez pour l'an-

gle C.
ABC] 180
.. AB | 100
Cl %

A B

Ufage des Sinus.

PROP. IL

La wvaleur des Angles A & B, ¢& du coffé AC
eftant connné tromver celle du cofté B C.

Renez dans les Tables le Sinus de I'angle B,
& celuy de Pangle A ;5 le premier fera 86603
& le deuxicme 64279 : faites enfuite une regle de
proportion , difant:
Si le Sinus de l’angle B, 86603 , donne 20 tai-
Jes ponr le coft¢ oppof¥ A C, que donnera le Sinus
de Langle A. 64279 > powr le coft¢ appof¢ B C.
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170 TRAITE DE GEOMETRIE.

La regle faite, vous aurcz pour lc cot¢ BC, 14
toifes & plus, & les memes 14 toifes fe trouveront
aufli par cette autre analogie.

Comme le Sinus de Uangle B e——— 86603
an Sinus de Langle A —— 64279

Ainfi le cofté AC - 20

a1 cofté BC eme——- 14

ue fi vous defirez venir a une plus grande pré-
cifion, c’eft 3 dire, fi vous voulez avoir plus exa-
&ement la valeur du ¢bté BC, fousdivifez les 20
toifes du cot¢ AC en pieds, & méme en pouces
& en lignes , s'il eft neceffaire ; & au lieu de 20
toifes , mcttez 120 pieds , ou 1440 pouces, ou
17280 lignes que valent les 20 toifes AC : & la
regle faite, comme cy deflus, le c6té CB fe trou-
vera valoir 14 toifes , § pieds, 9 lignes, & encore

quelque chofe de plus.

Pour avoir la valeur du coté A B, il faudra cher-
cher celle de I'angle C, qui {c trouvera de 8o de-
grez ( parla 1, ) & faire enfuite cette analogie.

Comme le Sinus de Uangle B———s86603
an Sinus de langle C ——— 98481

Ainfi le coté 4 C =———=—- 20

an coft€ demandé A B emmmem- 2.2
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PROP. IIL

La wvalenr des coftex. BC, AC, ¢ de langle 4
eftant connne s tromver celle de l'angle B.

C Herchez le Sinus del'angle A, &l’a\yant trou-
vé de 45399 , faites la regle de proportion ,
en cette forte.

Si le costé B C de 30 toifes, donne 45399 > ponr
le Sinus de langle A, qne donnera AC de 50 toi-
Jes ponr le Sinus de Uangle B.

La regle faite , vous aurez 75665 pour le Sinus
demande.

Cherchez ce Sinus dans les Tables, & vous trou-
verez quil eft d'un angle de 49 degrez 1o minutes.

On peur faire aufli ?’analogic {uivante.

Comme le cofté BC de 30, an cofté ACde §0:
Ainfi le Sinus de Uangle A———45399
an Sinus de l'angle B mwm— 75665

(¢]
<0 X
27 B
PROP. 1IV.

Tronver la valenr du cofté B C opposé & Langle A
gui eft obtus.

E Sinus BE eft commun aux deux angles
BAC, BAD, dou il s’enfuit qu’il peut eftre
pris indifferemment pour I'aigu BAD, de jo de-
grez ; comme pour I'obtus BAC de 130 : mais il
faut obferver qu'il ne peut cfire trouvé dans les Ta~
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bles que par la valeur de I'angle aign , les degrez
des Tables n’allant pas au deld de 9o : Ceft pour-
quoy le Sinus 76604 , que nous prenons icy poug
Pangle obtus B A C, doit eftre cherché par les 50
degrez de l'angle aigu BAD : cela connu , faites
voftre analogic 4 lordinaire difant:

Si le Sinns de Uangle C, 42262 donne 20 ponr
le cofté A B, que donnerale Sinns de langle B A D,
76604.

La Regle faite , Ie co6té BC fe trouvera valoix

10648
365 42231

Ufage des Tangentes & Secantes.

PROP. V.

L'angle A eftant droit , & Langle B connn avec le
cofté d'entre-denx , donner lavalenr de la perpen-
diculairve AC ¢ de Uhypotennfe BC.

S Uppofé l'arc A E, décrit du point B, la perpen-
diculaire AC fera Tangente, B C Secante, &
la bafe A B Sinus rotal.

Cherchez dans les Tables, la Tangente & la Se-
cante de l'angle B, vous trouverez 7Qo21 pour
Pune, & 122077 pour l'autre: puisfaites les ana-
logies fuivantes , qui produiront la valeur des lir
gnes AC, BC,
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Premierement , comme le Sinns total == 100000
ale Tangente-— 70021

De miéme, labafe A B e 10

ala perpendiculaire A C 7
2. Comme le Sinus total — 100000
a la Secante = 1 22077

Anflilabafe AB 10

a Ubypotennfe B C 12

Autrement :
Comme le Sinns total 100000, 4 labafe AB, 10:
ainfi la Tangente 70021, a laperpendiculaire AC,7.
Eilp Secante 122077 , 4 Uhypotennfe BC, 12+

PROP. VI

Les coffez. AB, AC compofant un angle droit eftant
Connnus , Eronver l’h]potenﬂfé BC.

Uppofé le coté AB de 40 toifes , & le cofté
AC de 30.
Multipliez A B par luy-m&me, C'eft 4 dire 40
par 40, le produit 1600 {era fon quarré.
Multipliez aufli 30 par 30, &
Ie produit 900, fera le quarré du o
cofté AC (fnivant la1 duy. )
Additionnez ces deux quarrez,
& de leur fomme 2500, tirez la +
racine quarree, C%li fera la valeur
de Thypotenufe BC ( par s 45 4 ¢
ds 1.)
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PROP. VIL

L’h]potenuﬁ B C eftant connni , avec la jambe AC
tronver Uantre jambe A B qui fair Langle
droit B AC.

O Stez du quarré de B C, le B
quarré I’'A C , je veux dire /
otez 9oo de 25005 reftera 1600 0

dont la racine quarrée 40 fera la
grandeur de la jambe A B.

174

< x0 A
PROP. VIIL

Lescoftez A B, A C compofant l'angle droit A, eftant
connus , tronver les denx angles B & C.

Uppofe qUA C foit Sinus total & AB tangen-
te.
Comme la jambe AC, 50 ;ilajambe A B, 40:
Le Sinns total AC 100000, 4la Tangeme AB

8cooo.

Cherchez cette Tangente 80000, & I'ayant trou-
vée dans la Table de 38 degreza cofté de 40 mi-
nutes , concluez que l'angle C eft de 38 degrez

40 minutes.
La valeur de I'angle B pourroit eftre trouvée de

la méme forte en pofant AC pour Tangcnte, &
AB pour Sinus total; mais elle vous fera connué
plus aifément par la premiere Prop.
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PROP. IX.

L’ﬂngle A, & les coftex. qui le compofent eftant con-
nus, tronver les antves aﬂgle:.

Es trois angles d'un triangle , mis enfemble,

valent 180 degrez; ainfi l’anglc A de 30 de-

grez eftant fouftrait de 180, reftc pour les angles

B & C 150; dont la moitié ¢ a pour Tangente
373205 : cela connu faites l’analogie {uivante.

Comme la fomme des coftez. connus AB, AC, 70

a lenr difference 10

ainfi l\a tangente de 7 degref-———-: 373205

4 une tangente demandée e §3315

C

"\,
1% \
<5 AN
70
A 55 B

Cherchez dans les Tables cette Tangente §3315,
& vous trouverez que fon angle fera de zg degrez
4 minutes. :

Joignez ces 28 degrez 4 minutes, 4 7§ degrez
moitié¢ de la fomme des angles inconnus, & vous
aurez 103 degrez 4 minutes , pour langle C op-
pofé au plus grand cofté AB.

Oftez anfli ces 28 degrez 4 minutes, des mémes
75 degrez, & le refte 46 degrez §6 minutes, fe-
ra la valeur de langle B.

PROP. X.

L’ Angle B eftant connn avec les coftez quile compo-
Jent s tronver la perpendicnlaive C E.

S Uppofé laperpendiculaire AD, &le cofté BC,
continuez jufqu’en D 3 fi on prend A B pour
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Sinus total, BD fera Sccante de I'angle B.
Cherchez dans les Tables la Secante de 60 de-
grez, elle {e trouvera de 200000. Or
Comme le Sinus total A B de 100000, a AB
de 40 :
La Secante B D de 200000, 4 B D de 8o (patlay)
Et comme B D de 80; a BC de 40 :
ainfi AB de 40; 4 BE de 20.

Donc comme BC 3 CD,BE 4 EA (parlase
du 2.) ;
Et AD ecftant perpendiculairc , EC Teft auffi
(par la 57 du 2.)
Enfin ayant encore pofé BE pour Sinus total,
vous trouverez que
Comme le Sinus total B E— 100000
a la tangente EC— 1732058
Ainfi la bafe B E 20

a la perpendicnlaire EC — 3476—3?;’5

PROP. XL

L’ Angle B & les coffex. AB, B C effant connus,
tronver la perpendienlzire C E.

Ue la ligne AD foit perpendiculaire, & A B
Q Sinus total ; B D fera Secante de langle B. Ccla
cftably faites

Camme
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Comme A B Sinus total — 100000

4 la Secante B D — 200000

Ainfi labafe AB, 205 alhypotennfe BD , 4o0.

De PIUS s
Comme BD, 403 2 BC, 80:
AB, 2054 BE, 40.
Et pofant encore B E pour Sinus rotal
Comme B E Sinus tota™— 100000
2 CE Tangente de Uangle B— 12220

iinﬁ la lmfegBE —_— ch) ;
iCE g#i eft la perpendiculaire demandée — 6 914L

fo0
PROP. XIL

Les trois coftez. du triangle A B C eftant connus,
trouver la valenr de Langle C.

Uppofé qu'A B foit de 10 toifes, ACde 6,
& BC de 8. Ladifferencedes cotez AC,BC
qui compofent langle C, fera de 2.

Multipliez 10 par 10, le produir 100 fera le
quarré du cdté AB, oppofé 4 I'angle C.

Oftez du quarré &’A B, le quarré de Ia differen-
cedes cdtez AC, BC;ceft A dire, brez 4de 100,
reftera 96, aufquels ajotitez cing nuls, qui feront
9600000.

M
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Multipliez les cotez AC, BC Pun par lautre,
je veux dire 6 par 8, & le produit 48 eftant dou-
blé, donnera 96.

Divifez , enfin, les 9600000 par ces 96, vien-
dra le Sinus total 100000 ; d’ou vous conclurez
que Vangle C cft droir.

/

c
&/ 8

A 12 B

PROP. XIIL

Les trois coffez du triangle A BC effant connus
tronver la valenr de I’angle A guieft obtns.

E quarré de la difference des cétez AB, AC,

ceft A dire un ; eftant fouftrair du quarré de
BC, 81; refte 80, lefquels joints 4 cinq nuls,
font §000000.

Les cotez AB, A C multiplies Pun par Paucre,
produifent 30, dont le double eft 60.

Les 8000000 divifez par 60 donnent 13 3333
defquels P'unité retranche, c'eft d dire, le Sinus de
Pangle droit, refte 33333 Sinus d'unangle de 19
degrez 28 minutes 5 d'ot nous connoiffons que
l’angle A vaut outre l’angle droit , 19 ngI'CZ 28
minutes , & que par confequent il eft de 109 de-
grez 28 minutes,
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PROP. XIV.
On demande la valenr de Uangle A qui eft aign.
L E quarré ducdté B C oppofé ilangle A eft 36.
Le quarré de la difference des coftez AB, AG
clt 4.
Quatre fouftrait de 36 , refte 325 & cing nuls
ajolitez font 3200000. ,
Les cotez AB, A C multipliez I'un par l'aucre,
produifent 8o , dont le double cft 160.
Les 3200000 divifez par 160,
donnent 20000, lefquels fouftraics A
du Sinus total 100000 , refte le \
Sinus 80000, lequel eftant trouvé
dans la Table de §3 degrez , fon |z =
fupplement §9995 qui eft le Sinus
vis d vis , eft celuy de langle A,
36 degrez g2 minutes.

Ufage des Logariti;me:.

PROP. XV.

Les angles A, B, & le cofté BC eftant connus,
trouver parles Logarithmes , la valenr du cofté A C.

"Ufage des Sinus & Tangentes Logarithmes,

diffcre de Pufage des autres Sinus & Tangen-
tes ; en ce que les analogies y font refolués {eulement
par additions & fouftractions : & fans qu'on y pofe
Jamais pour termes, aucune fomme detoifcs, pieds
oupouces. Cleft 4 dire que de
méme qu’on met un Sinus ou
une Tangente Logarithme pour
le nombre des degrez & minu-
tes d'nn angle, on met avffiun
Logari:hnie pour le nombre dzs
toifes , picds ou pouces qi'unc ligne pent valoir,

M ij
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Les nombres & leurs Logarithmes font pat co-
JIomnes dans les Tables qui fuivent celles des Sinus.
On cherche dans les nombres celuy qui eft donné
pour la valeur d'une ligne, &4 c6té fe trouve fon
Logarithme.

Ayant donc trouvé dans les Tables , les Sinus
Logarithmes 977946 , 991857 , pour les an-
glesA & B: & le Logarithme 138021 pourle cb-
t¢ CB de 24 toifes, il faur faire la Regle de pro-
portion f{uivante. '

Sile Sinns Logarithme de langle 4, 977946
donne le Logarithme dn cofté BC, 138021
gue donnera le Sinns Logarithme de I'angle B,

. . 991857.

Ajotitez le deuxiéme terme de I'analogic au troi-
fiéme , & de leur fomme 1129878, Otez le pre-
mier , le refte fera le Logarithme
demandé, 191932,

Cherchez ce  Logarithme
dans lesTables des Logarithmes,
& l'ayant trouvé a coté dulnom-
bre 3 3 ; dites que eft la va-
leur33u coté ?‘\C?3

On peut examiner par ces calculs certaines Propofitions
qui font [ansprenves , & qui [emblent eftre juftes dans la pra-
tigue, telles que font les Propofitions 13, 14, ¢ 25 du troi-
fiéme Chapitre, que je way avancé quwa deffein den faire
Pevamen en cer endroit.

PROP. XVIL

Nous difons que Uarc D F conpé fuivant la 2.3 Pro-
pofition dn 5 Chapitre, eft & penprés la feptiéme
partie de la circonference dn cercle 5 & on yens
Jtavoir en gunoy confifte cet a pen prés.

T Irez les droites AD, BD, le triangle ABD

fera ¢quilateral (parla 12 du3,) & fes angles
eltant égaux, ils feront chacun de 60 degrez.
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Pofez BC pour Sinus toral 100c00, langle B
qui eft de 60 degrez donnera 200000 pour la
Secante BD, & 173205 pour la Tangente CD.

Les droites AD, AF qui font égales 4 la Secan-
te BD, feront donc chacune de 200000, & DF
que nous avons coupé égale 4 la Tungente CD,
ferade 173205.

Les trois cbtez du triangle ADF eftant connus,
cherchez la valeur de l'angle D AF (par fa 14) el-
le fe trouvera de 51 degrez 19 minutes.

L'angle au centre d'un Epragone eft de g1 de-
grez 2§ minutes & quelques {ccondes ( par /a 18
dn 3.) Donc l'arc DF eft trop petit de 6 minutes
& quelques fecondes.

D

F
B

Examen de la Propofition »4 du 3 Chapitre.
PROP. XVIL
On dit que Larc D H conpé [nivantla 2.4 dn 3,
eft & pen prés la nenviéme partie de fon cercle , &
nous wvonlons [favoir s'il eft plus grand on plus
petit, & de combien.
LE triangle EFG eft équilateral , ainfi T'angle

GEF cftde 60 degrez, & l'angle droit AEF
M iij
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luy eftant joint, 'angle GE A eft de 150 degrez.

La ligne GE coupée égale aurayon AB eft dou-
ble de fa moitié AE , & fuppofant AE valoir un
certain nombre dc parties égalcs , par exemple 200,
GE fera de 400.

Les denx cotez GE, AE eftant connus , avec
I'angle d’entre-deux AE G, l'angle G AE fe trou-
vera valoir 20 degrez 6 minutes ( [#ivant la 9.)

Oftcz I'angle GAE de l'angle DAE; je veux
dire , otez 20 degrez 6 minutes de 60 degrez ,
reftera 39 degrez §4 minutes pour I'angle DA H.

L’angle du centre dans 'Encagone eft de 40 de-
grez s donc l'angle DA H, ou fonarc D H eft trop
petit de 6 minutes.

Examen dela 25 Propofition du 3 Chapitre.
PROP. XVIIL
Suppof¢ le fegment de cercle A G B décrit furla droi-
te AB [nivant la 2 dn 3 2 On vent [favoir la
difference gn'il y a entve langle AF B & le vray
angle , an centre dun Eneagone regulicr.

S Uppofé les droites AD, BD, BE, AF: l'an-
gle ABD cft de 60 degrez , {a moitié DBE de
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03 & 30 6tez de 180 , valeur des trois angles

du triangle ifocele DBE; reftc 150, ou Plﬁtétyg
pour chacun des angles ED B, DEB.

Quec fi vous fuppofez BD valoir 100000 par-
ties égales, la droite DE ou fon égale DF ferade
§1763 (parlaz.)

De plus, I'angle BD C cft de 30 degrez, & fon
fupplement BDF de 150 (parla18 du ».)

La valeur de DB, de DF, & de l'angle BDF
eftant connué, I'angle BF C fe trouvera de 19 de-
grez §2 minutes (parlag,) & le double AFB de
39 degrez 44 minutes.

L'angle du centre dans I'Eneagone eft de 40
degrez; donc 'angle A F B eft trop petit de 16 mi-
autes.

M iiii
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GRP R TRIIRITIR T I R IR IR

Cuaritre NEruviZME.

Des Corps ou Solides.

DEFINITION L

] E Corps eft unc quantité étenduc enlongueur ;
largeur , & profondeur.
2.

Le Corps cft regulier quand une moitié eft fem-
blable & égale 4 Faurre: & il eft regulicr en tous

fens, lors que toutes fes parties {font égales & fem-
blables.

On compte (enlement fix Corps parfaitement veguliers s le
Tetrazidve, U'Exaedre , I'Oftaédre, le Dodecaédre , U 1cofzédre
& la Sphere , dans laquelle lvscing premiers font i foriptibles,

3.

Le Tetracdre eft terminé par quatre triangles ¢
quilateraux de méme grandeur.

L’Exaédre ordinairement nommé Cube, ou Dé;
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CHAPITRE IX. 18
eft borné de fix plans ou furfaces quarrées & égales.

HEE

L'O&addre eft contenu fous huit triangles égaux
& équilageraux.

60

Le Dodecatdre eft compris fous douze Penta-
gones reguliers , & égaux.

L'Icofaédre cft de vingt furfaces triangulaires , é-
gales & équilaterales. '

E

Les figures 4, B,C, D, E , montrent comme o8 pént ¢on-
Yer de la carte pour faire en velief ces cing premiers corps,
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8

La Sphere eft comprife fous yne feule furface
vers laquelle toutes les lignes tirées du centre font
égales.

9.

Le diametre furlequel la Sphere tourne eft nom-

mé Axe ou Effjcu.

A
Les autres Corps que les Geometrs
confiderent particulierement , font le Pa-
vallebipipede , le Prifme , la Piramide
& le Spheroide.
B

I0.

Le Parallclipipede eft un Corps compris fous
fix parallelogrammes , dont les oppofez font paral-
leles & égaux.

11.

Le Prifme eft un Corps regulicrement & égale-
ment compris entre deux furfaces femblables , pa-
ralleles & égales.

I2.
Le Prifime eft dit triangulaire , quadrangulaire,
pentagonal . &c. fuivant la figure des Plans A & B,
entre Tefqucls il eft compris.

par la Bibliotheque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1




CHAPITRE IX. a8y

13,

Le Prifine eft appellé Cylindre lors qu'il eft rond

en maniere de colonne.
14.

Si un cylindre pofé fur un plan de niveau fe
trouve d plomb comme A B, il cft compris entre
deux cercles : mais s’il fe trouve incliné comme E F,
il eft compris entre deux Ovales.

15.
L’Axe du Cylindre eft une ligne qui paffe parles
centres des plans oppofez A, B, & fur laquelle ce
corps eft fuppofé tourner, QU pouvoir fourncr.

16.

La Pyramideeftun Corps dont les parties ens'é-
levant fur une bafe, vont fc réunir a un point quon
nomme {ommet,

17.

La Pyramide prend auffi une dénomination de fa
figure de fa bafe: on la nomme triangulaire , qua-
drangulaire, ou pentagonale; fifa bafe eft un trian-
glc, un quarré, ou un pentagone.

==
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18,

Le Cone eft une Pyramide qui a un cercle pour
bafe lors qu'il eft droit fur fon plan, ou unc Elipfe,
il eft incliné comme le Cone B.

19.

Le Corps Spheroide, eftune Sphere alongée oa
oblongue.
20

Le Spheroide Eliptique eft dela figure d’un eeuf

Tous entres Corps [ont compofez des precedens.
21,

Le Devis Geometrique ou Perfpe&if d'un Corps,
eft une defcription qu'on fait de toutes fes dimen-
tions & mefures; ou par le moyen de deux def-
feins, le premier nommé Plan ou Ichnographie; &
le deuxiéme Elevation ou Ortographic ; ou par us

{eul appcllé Senographie.
22,

Le Plan ou I'Ichnographie , eft une ﬁgurc plane

Document numerisé par la Bibliotheque universitaire Pierre et Marie Curie - UPMC - Cote : PB 670 1



CHAPITRE 1IX. 139
qui reprefente les dimentions horifontales du Corps.

Comme sne figure A B, qui [eroir produite fur le pavé C D
par les & plombs abaiffées de tountes les parties du Corps L.

23.

L’Elevation ou I'Ortographie eft la figure plane
qui reprefente les dimentions verticales, je veux
dire, les hauteurs du Corps.

Comme [eroit une figure E , décrite par des paralleles horia
fontales conduites de toutes les parties du Corps L, Jnfqwan
plan on furface verticale C D,

24+

Une Elevation eft donnée quelquefois en deux
defleins, I'un appellé Face, & l'autre Coupe. Les
parties anterieures du Corps fe voyent dans [¢
Premier , & les intericures dans le deuxicme,
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25.

On appelle Profil , Ic contour oules extrémitez
d'une Coupe.

DEF; Face. GNM, Coupe. HIKL M, Profil.

16.

La Senographie eft un deffein qui reprefente le
Corps enticr avec toutes {es dimentions, hauteurs s
largeurs, & profondeurs.

Ce deflein eft Geometrique , fi toutes fes lignes
peuvent eftre mefurées avec une échelle commune::
& Peifpectif fi elles ne peuvent P'eftre que par des
€chelles de Perfpective, le Corps eftant reprefenté
tel qu'il cft veu d’un coup d’ceil, ou comme il fe-
roit apperceu d’un feul endroit.

N. Cube Geo-
metrique.

O. Cube Perf-
pe&if.

27.

Talu, eftlapente qu'on donne & un Corps pour
le folitenix, Comme la pente L M.
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28.

Lever le plan d'un Corps, d’une Tour par exemt
ple, ceft décrire la figure du terrain qu'clle occu-
pe fur le niveau de fes fondemens.

T b T

L

Du Toifé des Solides.

N mefure les Solides par toifes cnbes, & par
parties de toifes cubes.

La toife cnbe est un parallelipipede reftangle gus
a fix picds de hautenr , fix pieds de largenr, & fix
pieds de profondenr.

Ses parties font le pied, le ponce, ¢ la lz'gne Jo--
lide ; fur toife, [ur pied @& [ur ponces guarrez. Le
pied, le pouce & la ligne [olides courant fur toifz,
Jur pied, ¢& fir ponce. Le pied s le ponce , & la li-
gne cube.

Le pied folide fur toife quarrée, eff un paralleli-
Pipede d'nn pied d'épaiffear fur une toife gnarrée.

Le pied [olide cowrant [ur roife , eft nn paralleli
Pipede d'une roife de longuenr , compris entre denx
Plans chacun d'un pied quarré.

Six pieds folides [ur toife quarrée, font une toif cube.

Six pieds folides conrant fur toifc fout un pied fo-
lide fisr toife guarrée.

S:x pieds cubes font un pied folide conrant fur toife,

Denx cent & feize pieds cubes font nue toife cnbe.
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192 TRAITE DE GEOMETRIE.
Le ponce folide [ur pied guarré , eft un paralleli
pipede dun ponce d'épaiffenr [ur un pied guarré.
Le ponce folids conrant [ur pied eft un paralleli-
pipede dun pied de longuenr , compris entre deux
plans chacun d'un ponce quarré.
Donzeponces folides [ur pied quarré font un pied cube.
Donze ponces folides conrant [ir pied , font usn ponce
Sfolide fur pied gnarré,
Donze pouces cubes , font un ponce folide conran
Sur pred.
Mil fept cent vingt-huit posces cubes font un pied enbe.
La ligne folide fur ponce qnarré eft un parallelipi-
ede d'une ligne d épaiffenr [ur un ponce quarré.
La ligne folide courante fur pouce , eft une paral-
lelipipede d'un ponce de lomguenr , compris entre
denx plans chacun d'nne ligne quarrée.
Donze lignes folides fuur ponce quarré font un ponce
cnbe.
Douze lignes folides conrantes fur ponce , font une
ligne folide fur pounce qunarré.
Donze lignes cubes, font une ligne folide conrame
Jur ponce.
Al fept cent vingt-buit lignes cubes , font un pon-
ce cnbe.

¢

D ¥

' 1” ’ IR
1

A B, douze lignes folides fur pouce quarté, faifant un
pouce cube.
CD:;
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€D, douze lignes folides courantes fur pouce , faifant une
ligne folide (ur pouce quarré.

E F, douze lignes cubes faifant une ligne {olide courante
fur peuce.

G, unc ligne cube.

OBSERVATIONS.

Es [urfaces multiplies par des lignes produifent
des folides.

Des toifes guarrées maltipliées par des roifes fim-
ples, produifent des voifes cubes.

Des roifes fimples mnltipliées par des pieds con-
vant furtoifes; om des roifes guarrées mulr.pliées par
des pieds fimples , produifent des pieds [olides (wr
toifes quarrées.

Des toifes fimples multipliées par des pieds quar-
rez produifent des pieds folides conrant fisr toife:.

Des pieds fimples mnltipliex par des pieds conrant
Jur roifes 5 produifent anfli des pieds folides conrant
[nr toifes.

Des pieds fimples mnltipliez par des pieds quar-
vez , produifent des pieds cubes.

Des pieds fimples multipliex par des ponces con-
rant [ur pieds, produifent des pouces [olides fisr pieds
guarrez.

Des pieds gquarrez multipliex par des pouces fim-
ples 5 produifent anfli des pouces folides fur pieds
guarrez..

Des pieds fimples multipliez, par des ponces guar-
rez, , produifent des ponces Jolides courant fur pieds.

Des pouces fimples multipliez par des ponces qunar-
rez, , produifent des ponces cubes.

La méme chofe eft des ponces P Pégard des lignes.

N
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PROPOSITION 1.
Mefurer un Cube , on nn Parallelipipede.

I L faut multiplicr toute la bafe par la hauteut
du Corps. Exemple.

Multiplicz la bafe BD , ou la furface oppofée
fon égale AC, par la perpendiculaire AB; g pieds
quarrez par trois pieds fimples: le produit 2 pieds
cubes, fera le requis.

£ —ZTE
E o] ¢ i
P it
A ‘_F%,‘ 5
UD
B ~l g | {

Les 9 pieds quarrex de la furface AE CF, ont chacun fous
foy une colomne compoféede 3 pieds cubes (o trois fois g, font'27,

Pour avoir le contenu du Parallelipipede GH,
il faur multiplier comme cy-deflus , les” parties de
la furface GI, par les partics de la perpendiculai-
re GN, 32 par §: & le produit 160 pieds cubes
fera le requis.

Si le parallipipede L M avoit fa hauteur LN de¢

3 toifcs, fa longueur OM de 2 o M
toifes 2 pieds, & fa largeur NO
de 2 toifes 5 il faudroit mulu- [ ¥

Plier M O par ON, 2 toifes 2
pieds, par 2 toifes ; le produit
feroit 4 toifes quarrées, 4 pieds
fur roifes, pour la furface N M.

Multiplier cette furface NM
par la hauteur LN, 4 toifes quarrées , & 4 picds
fur toifes, par 3 toifes. Le produitferoic 12 toir

L
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{es cubes, & 12 pieds folides fur toifes quarrées,
qui feroient encore 2 toifes cubes, lefquelles eftant
jointes aux 12, le Corps LM fe trouveroit conte-
nir 14 toifes cubes.

Toifes quarrées. pieds fur toifes.
4 4
3
I2 12

Mais fi AB eftoit de 4 pieds, BC de2 pieds 3
pouces, & CD de 3 pieds 4 pouces. Il faudroit
premierement trouver le contenu dela furface BD
qui feroitde 6 piedsquarrez, 177 pouces fur pieds,
& 12 pouces quarrez. Puis

Mulciplier les 6 pieds de la furface, par les 4
de la hautcur, le produit feroit 24 pieds cubes,

Multiplicr les 177 pouces de la {urface par les 4
pieds de la hauteur , le produic feroic 68 pouces
folides fur pieds quarrez.

c D
pieds quar- pouces far pouces
rez. pieds. quarrez.
6—-17 —- 12
4
N T 2 68 =48
>\| pieds cu- pouces fo- pouces fo-
4 bes. lides fur lides cou.
\ ; ‘ pieds quar- rane fur
\ i rez. pieds.
it i
A |

Multiplier encore les 4 pieds de la hauteur pat
les 12 pouces quarrez de la furface , le produit fe-
roit 48 pouces folides courant fur pieds, Ceft &
dire , 4 pouces folides fur pieds qua;\ticz.? lefquels

y
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eftant jointsaux 68 feroient 72, c'eft 4 dirc 6 pieds
cubes, qui avec les 24 feroient 30 pour leconte-
nu du Corps AD.

Pour avoir le .contenu 0
du parallelipipede LO qui T\
a {2 furface MO de 4 toi- S S

{cs quarrées, 10 piedscou- N |IIM
ran? {ur toifes ,P6 pieds \u
quarrez ; & fa hauteur LM N
de 3 toifes 2 pieds, il A
faudroit
Multiplier les toifes par
Ics toifes, 4 par3; le pro-
duit feroit 12 toifes cubes.
Multiplier les toifes par L 4
les pieds, 3 par 103 & 4 par 2: Icslproduits fe-
roient 30, & 8 picds folides fur toifes quarrées.
Mulaiplier Ies 2 pieds par les 10, le produit fe-
roit 20 pieds folides courant fur toifes.
Multiplier les 3 toifes par les 6 pieds quarrez,
Ie produit feroit 18 picds folides courant fur toifes.
Muluiplier les 2 pieds par les 6 , le produit
feroit 12 pieds cubes.
- Enfin additionner tous ces produits , & le
Corps L O fe trouveroit coritenir 19 toifes cubes,
2 pieds folides fur toifes quarrées, c’eff & dire, un
tiers de toile cube, & 4 pieds folides courant fur
toifes, ou 24 pieds cube

4 10 6
3 2
12 30 - 20
8 ———18 12
—
19 — -2 -4 (o]
teifes cubes. pie:is tulides pieds tolides picds
{ur toites courant fug cubss.
quarrées, toifis,
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Si on avoit encore 4 mefurer le parallelipipede
AD qui a fa hauteur AB d'une toti,z pieds, 3
pouces ; fa longueur B C de 2 toifes, 2 pieds, 2
pouces 3 & fa largeur BE de 4 pieds 3 pouces; il
faudroir reduire les toifes en pieds, & comprer 8
pieds 3 pouces pour AB, 14 picds 2 pouces pour
BC. Puis

Multiplier BC par BE; la furface BCDE fe
trouveroit contenir §6 pieds quarrez, §O pouces
courant fur picds, & 6 pouces quarrez.

Multiplier le contenu de certte furface parla hau-
teur AB, & le Corps {e trouveroit avoir 496 pieds
cubes, 8 pouces folides fur pieds quarrez, 7 pou-
ces folides courant fur pieds , & 6 pouces cubes;
ces trois efpeces de pouccs faifant 1242 pouces
cubes.

§6—50—6
8-—-3 .
1 k7 N
448 —168—150—18 N Bl
400 48 o
48 — 16 -—- 1 A
496 8 ~ 6

ue fi enfin on trouvoir trop de difficulté 4 ces
fractions, on pourroit réduire aufli les picds vn pou-
ces pour nm'avoir qu'une forte de partic. BC auroit
170 pouces, BE g1, & ces deux cotez multipliez
Pun par l'autre produiroient 8670 pouces quarrcz
pour la furface B D ; laquelle eftant multipliée par
la hauteur AB de 99 pouces, le produit feroit
8 5 83 30 pouces cubes, qui eftant divifez par 1728,
valeur d’un pied cube, le quotien donneroit pour I
contenu du parallelipipede A D, comme cy-deflus,
Ceftd dire, 496 pieds & 1242 POIL:ICCS cubes.

1
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PROP. 1L

Mefurer le Prifme triangulaire B F.

SUppofé que l'angle DEF foit droit, & lescé.
tez DE , EF, chacun dc quatre pieds. Multi-
plicz D E par lamoiti¢ de EF, 4 par 23 le produit
8 pieds quarrez fera laire du triangle DEF.

Multipliez ce triangle par la hauteur D B, § par
35 le produit 24 pieds cubes fera le contenu du
Prifme propofé.

Les 6 quarrez entiers du triangle DEF | ¢ les 4 demy

quien font encore 2 entiers, ont chacun fous foy une colomne
de 5 pieds cubes, ¢ 3 fois 8 font 2 4.

Vous mecfurercz le Prifme VT de la meme ma-
nicre, ceft a dire , en multipliant laire dela furfa-
¢¢ ST par fa hauteur SV.

DRE

Le contenu du Prifme AE fc trouvera en mul-
tipliant le plan A par la longucur AE, 4 par 10,

A 10 E A 10

Suppofé¢ auffi le Prifine CE , on lc mefurera en
multipliant fa bafe, c’eff 2 dire , le retangle ABCD
par la moitié de la hauteur BE; ou la moitié du
rectangle ABCD par la hauteur BE: 6o par 2,
ou 30 par 4. Le produit 120 fera le méme que
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CHAPITRE IX. 195
fi Pon avoit multiqlié le triangle ABE par la lon-
gueur AC, 12 par 10.

PROP. IIL

Mefurer le taln d'un Rampar.
L E talu CE confideré feparément du Corps du

Rampar, & terminé par deux triangles acm,
abc, qui font paralleles entr’cux, eft proprement
un Prifme triangulaire: Ainfi on le mefurera parla
precedente, ou comme s’enfuit.

Suppofé la longueur AE de 20 picds, égale &
lalongueur CD. Elevez du milieu de lapente AG,
Paplomb FG , puis mefurez A G, qui par exem-
ple fera de 4 pieds.

Multipliez ces 4 pieds par les 20 dcla longueur
AE, lc produit fcra 8o.

Multipliez ces 8o par les 8 de la hauteur AB,
le produit 640 pieds cubes fera le folide du talu
propofé.

Supposé le vedangle abgh , il ef égal au triangle abc;
car ac eftant coupe en denx égalemens por g b, le triangls
lll]
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200 TRAITE DE GEOMETRIE.
agfeft égal antrivngle cfh ( fuwivant la s9dw2; ) douil
fait que le Parallelipipedc b i, ¢ le Pri'me on taln ad effant
de méme longuenr ae , jont égaux ( fuivant la precedente )
winfi mefurant "un on mefuve P ausve.

Maulepliant ae par ag, nous avons enlaive du redangle
a4 f; & maultipliant ce veitangle par la bantenr a b, nons
avons trouvé le contenu du parallelipipede bj, ¢ par confe-
quent 5 au Prifme ou talu propofé mbcde.

PROP. IV.

Soit anffi propof¢ de mefurer le Prifme C H dont les
plans rellangles ABCD , GHIK font
paralleles entr enx.

Uppofé qu'A B foit dc 4 toifes , AD de ¢
SHI de 8, &BI de 3. Lc rectangle AC fera
de 24 toifes quarrées , le reGtangle GHIK de
48, & lacoupe ABIH de 18 (fuivantla4duy.y

Additionncz les deux rectangles AC, GI; & de
leur fomme 72 , prenez la moitié 36 que vous
multiplierez par les 3 de Ia hauteur BI; Le pro-
duit 108 toifes cubes , fera le
contenu du Corps propofé: ce
que vous verifierez (par la 2 )
en multipliant les 18 toifes ,
& la coupe ABIH par les 6
de lalongueur AD qui produi-
ront les mémes 108 toifcs cubes.

Vous trouverez de méme le contenu du Prifme
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ou Rampart AG cnmultpliant la moitié de la fom-
me des deux re¢tangles ABCD , EFGH par la
hauteur B1l.

PROP. V.

Mefurer le Corps D F, compofé dun parallelipipede
& de dens: Prifmes.

Efurez ces trois parties {eparément I'une de
M Pautre , vous trouverez §40 pieds cubes
pour le parallelipipede CI5 450 pour le Prifme
AIL; & 90 pour le Prifme AIF.

Faites addition de ces trois fommes, & vous
aurez pour le contenu du Corps propofé 1080.
pieds cubes. Antrement.

Mefurcz les trois reétangles AC, EG, KH;le
premier fera de 4§ picds quarrez, le deuxiéme de
60, le troifiéme de 75, & les tois enfemble fe-
ront 180 pieds quarrez.

Prenez la moitié de cette fomme 180 , & la
multipliez par la hauteur A1, Jeft 4 dire, 90 par
12, ﬁ: produit 1680 fera égal au precedent.
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8i on tronve quelque difficulté & mefurer les deux refangles
EG, KH, fiparément Uun del'antre, on aura la valenr des
denx enfemble comme s’enfuir.

Mefurez tout le rectangle FGLN qui fe trou-
vera de 160 pieds quarrez.

De cette fomme, otez les 2§ du petit reGtangle
EK, car EI multiplié par IK , § par §, donnera
25, & le refte 134 fera la valeur des deux rean-

gles.

PROP. VL
Mefurer une Pyramide.
MUltipIicz la bafe ou plan BCD, par lc tiers

de la perpendiculaire AE, & vous aurez le
requis. Autrement.
Multipliez la hauteur AE, par le tiers de la ba-
fe, ou enfin multipliez toure Ya hauteur par route
la bafe, & le tiers du produit fera le requis.

3 ¢ B ¢

Que le [olide dune Pyramide [s trouve en multipliant le
tievs de la bauteur parla bafe je le démontre.
Suppofé que les fix faces dun cube BH 5 foient lés bafes
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dautant de Pyramides qui ayent leurs fommets au centre 4 ,
ces fix pyramides dent le cube [era composé, ferontégales.

2, Suppofé que le cofté
BC foit de 12 pouces , tou-
tela bafe BCDE ferade
14 4 pouces quavrez | [ui-
vantla xdu 7 ) & toutle
enbe BH waudra 1728
ponces cubes ( fuivantla )
dont la fixiéme part-e 288
fera le contenu de chaque
pyramide.

Or tont le cube ayant 12 pouces de hawt, la hantenr de la
pyramide ABCDE [era de 6, ¢ le tiers de 6, multiplié par
la bafe BCDE, ceft adire 2, par 144 ; produira les mémes
288 pouces cubes que nous avows trouvé que valsit chaque py-
vamide. Donc le contenn d’nue pyramide [e trouve en mulis-
pliant tontela bafe par le tiers de la hantenr,

PROP. VIL

Mefurer le refte dune Pyramide 5 dont la furface fu-
perienre eft parallele a la bafe.

T Rouvez le fommet de la Pyramide, puis mul-
tipliez la bafe CDEF, par lc tiers de la per-
pendiculaire AB, & vous aurez le contenu de la
Pyramide enticce BCDEF, ( fwivant la precedente. )

Multiplicz auffi la furface fuperieure HOT, par
le tiers de la hauteur BO, pour avoir la valeur de
la partie perdué BH O, laquelle eftant fouftraire
de celle de la Pyramide enticre, reftera lavaleur de
Ia partic proposée CI,
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PROP. VIIL

Mefurer [ Exaidre irregulier A G, dont les furfaces
opposées ¢ paralleles ABC D, EFGH, font
denx reftangles infganx & diffemblables.

U’AB, foit de 20 pieds , AC de 8, EF de
15, EH de 3, &lahauteur IK de 12.

Multipliez EF par
EH, 15 par 3 ; le pro-
duit 44 pieds quarrez
{era la valeur du reétan-
gle EFGH.

Mulripliez auffi AB
par AC, 20 par S, )
le produit 160 fera la A 20 B
valeur du re&angle ABCD.

Mettez ces deux fommes 4§, 160,¢en une 20¥%.

Prencz la difference descotez EH, AC, quicft

§ > & la difference des cotez EF, AB qui eft en-
core ¢.
Maultiplicz ces deux diffcrences I'une par lautre,
¢ par § , & le produit 2§ pieds quarrez , eftant
fouftrait de la fomme precedente 207 , reftera 180
pieds quarrcz.

Prenez la moitié de ces 180 pieds quarrez, qui
eft 9o, & la multipliez par la hauteur 1K, c’ciﬂ:
d dire par 12, le produit fera 1080 pieds cubes.

Multipliez le produit des deux differences parle
tiers de la hauteur 1K , 2 par 4; & le produit
100 pieds cubes, joint au precedent 1080 , fera
la valeur requife 1180 pieds cubes.

Suppofé que PExnédre ait quatre parties, fgavoir un pavalle-
lipipede F G HID OK P, dux Prifmes IK N BF P,
IKLCHO, ¢ #ne pyramide 1 AN KL ; ces parties eflant
mofurées , le parallelipipede fe trouvera contenir 540 pieds en-
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CHAPITRE IX. 203
bes ( fwivant la 1) le premier Prifme aso , le denxiéme 90
(fuivantla 1) la Pyramide 100 ( furvant la precedente ) &
les quatre [ommes jointes enfemble feront les 1180 pieds cubes
gue mous avons dit eftre le contenu de PExaédre.

Mais fuppo(é que IExaédre ayant les mémes mefures foit
compofé de nesf parties , d'un Parallelipipede | de quatre rrif-
mes , ¢ de quatre Pyramides : en mefurant auffi ces parties
chacune & part , ow trouwvera encore les mémes 1180 pieds
enbes,

Ceux qui venlent mefurer cet Exaedre en multipliant o mos-
ti¢ de la fomme des deux rectangles FH, BC, par la hauteny
1K, pewvent voir qu’ils e trompent confiderablement ; car an
lien de 1180 pieds cubes qui font le jufte contenn de ce Corps,
$ls en trouvent 12350 : & Perreur vient Ae cequ'ils le mefurent
comme un Corps compesé [eulement de Prifmes ¢ de Paralleli-
pipedes ( fnivant la 4 ) ne confiderant pas qu'il ticntdela py-
vamude , ¢p ywii faut mefurer fes parties pyramidales [eparé.
ment du vefie s la maniere de les mefurer en effant differcnte
& ceft ce que nous avons fait en mulripliant & part les 1
preds du vectangle A N K L par letiers dela bautenr 1K, pour
avoir le contenn de la partie pyramidale AN K1 L. )

PROP. IX.

Mefurer un canal ou foffé AC 5 ponr ffavoir la

qmmtz’te’ de terve gu'on en a tiré,

Efurcz ce canal comme fi ceftoit un Prifine;
(;’qﬂ‘ a dive 5
Mefurczlaconpe ADFH (parlag duy ) & la
multipliez par la longueur AB, 38 par 200, le pro-
duit 7600 pieds cubes fera le requis. ox bien
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Maultipliez lalargeur AD par la longueur AB,
200 par 20; le produit 4000 toifes quarrées fera
pour la partie fuperieure du Canal ABCD.

Multipliez ces 4000 toifes , par la profondeur
EI quieftde 2 ; & du produit 8000 toifes cubes,
retranchez le folide des deux talus AE, DG, lef
quels eftant chacun de 200 toifes cubes ( frivane
la 2 ) reftera 7600 toifes cubes pour le requis.

Autrement. Prenez la moitié des deux largeurs
AD, FH, ceft 4 dire 19, &la multipliez par les
200 dela longueur A B; puis multipliez le produit
3800 par les 2 de la profondeur, & vous trouve-
rez les mémes 7600 toifes cubes.

(it /2 -
]’?‘ﬂf R ST i
PROP. X.

Mefurer la Maffonnerie qui fait le tonr on le bord
d'un Baffin de Fontaine.

S Oit propofe de mefurer le bord du Baffin Exa-
gonal AB, composé de fix Prifmes égaux.
Mefurez unde ces Prifmes (par la 2) comme A en
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CHAPITRE 1IX. 207
multipliant lafurface fupericure par la hauteur C D;&
fuppofé qu’il fe trouve eftre de 1§ pieds cubes, mul-
tipliez ces 15 pieds par le nombre des Prifmes , c’eft
adirc par 6, le produit 9o feralerequis.

PROP. XL

Mefurer le bord d'un Baffin vond.

M Efurez laire du grand cercle AB, & celuy
du petit CD (par 148 dn 7.)

Defalquez de l'aire du grand cercle, celuy dupe-
tic , Paire qui reftera fera la difference des deux
cercles, qui fait la furface ou partie fupericure du
bord du baflin.

Multipliez cette difference AE B, par lahauteur
EF, & le produit fera la valeur requife.

PROP. XIIL

Mefuver le folide dun talu AF gui fait un angle
dioit rentvant B H L.

Onfiderez ce talu comme un folide compofé
de deux Prifmes ABCDE, DFGIK.
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108 TRAITE DE GEOMETRIE.
Mefurez ces Prifimes ( par la 3 ) & fuppofé que
le premier fe trouve eftre de 300 pieds cubes,
le jcuxiéme de 400 ; les deux enfemble feront 7oo.
Retranchez de cette fomme la valeur dela Pyra-
mide DC HIK qui cft commune aux deux Prif-
mes, le refte fera le contenu du talu.

D
.: \‘\
® R\™.0
) R
A B

PROP. XIIL
Mefurer le taln de Pangle faillant CE G.

COupez DH égale a BC, FI égale 4 BG,
puis confiderez le talu propofé comme un fo-
lide compofé de trois parties, deux Prifmes CH,
1G; & une Pyramide ABHEL

Mefurez les Prifmes par /s 3) & la Pyramide

(parla 6.)

PROP.
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PROP. XIV.
Mefurer le folide en talu ABE.

E fuppofe quAD, B C font paralleles, & que

Iangle BAD eft droit, comme il paroift par le

lan Geometral ab cd.

Coupez FI égale 4 BC, puis regardez le foli-
de comme un corps composé de deux parties; d’'un
Prifme ABCIF, & dune Pyramide CDEIH,
dont le quarré DEIH en eft la bafe , & e point
C le fommet.

Mefurez le Prifme ( fuivant Iz 2, ) il fe trou-
vera avoir 36 pieds.

Mefurez aufli la Pyramide ( fuivant la 6 , ) elic
fe trouvera en avoir 48 ; & la fomme de.ces deux
pattics, c’eft 4 dire 84, fera la valeur requife.

U

3

PROP. Xv.

Mefurer le taln de Uangle rentrant DL F qui eft
obtus.

P Renez DC égaled BN, EF égaled BG, puis
fuppofant que les parties ABL , BLF, font
Q
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compofées chacune d'un Prifme & d’une Pyrami-
de, vous trouverez le folide du talu propofé parla
precedente; Ceft d dire en mefurant les deux Prif~
mes BD, GE, &les deux Pyramides BLH, BLK.

F

PROP. XVIL
Mefurer le Dodecacdre regulier A.

Es furfaces du Dodecagdre font comme les ba-
fes d’autant de Pyramides égales qui ontleurs
fommets au centre de ce Corps. dinfi
Mefurez une de ces Pyramides ( parla6 , ) &
fupposé qu'elle {e trouve eftre de 10 pieds cubes,
multipliez ces dix pieds par le nombre des Pyrami-
desqui eft 12, le produit 120 fera le requis:

PROP. XVIL
Mefurer une Sphere.

I L faut multiplier le diametre parla circonferen-
ce de fon cercle , le produir fera la furface de
la Sphere ( frivant Archimede ) multiplicr enfuite
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Ie tiers de cette furface par le rayon ou demidia-
metre , & on aura le requis. Exemple.

Supposé que le diametre A B foit de 14 pouces,
la circonference de fon cercle de 44 5 multipliez
ces deux valeurs l'une par Pautre , & le produit
61 6 pouces quarrez , {cra la valeur de la furface
de la Sphere.

Prenez letiers de ces 616 pouces quarrez, qui
eft 205 3, & le multipliez par 7, moitié du dia-
metre; le produit 1437, fera le contenu demandés

Sé on [uppofe que les 616 ponces quarrez de la furfice de
cette Sphire , [ont les bafes d autant de Pyramides égales qui
ont leurs [ommets an centre; il eft évident, que mult pitant le
tiers de ces bafes (comme fi toutes wen faifvient quwunc ) parla
hantenr des Pyramides 5 qui eft le demidiametre de L Sphere ,

on 4 [uivant la 6 ) le contenis des 616 Pyramides, ¢ par
sonfequent le contenu dela Sphere qui eneft composée.

PROP. XVIIL
Mefurer le contenn d'un Tonnean.

MEfm‘ez Paire d’un de {osfonds AB, & celuy
du plus grand cercle CD pris en dedans,
puis multipliez la moitié de la fomme de ces deux
cercles par la longueur du tonncau EF. Ze m'expli-
ne.
Si le diametre AB eft dc 14 pouces, Ie diame-
tre CD dc 16, leurs cercles fcront ; le premier de

L0 N
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I§4 pouccs quarrez, le deuxiéme de 201 1 ;
(fuivant a8 && 9 dn 7, ) & les deux enfemble feront
35§ pouces quarrez .

De cette fomme prenez la moitié 177%, & Ia
multipliez par la longueur EF de 24 pouces ; le
produit 4261 pouces cubes £ fera d peu prés le
contenu demandé.

1l ne faut pas Simaginer, comme font quelques-uns , que
par cette Regle le Tennean n’eft mefuré que comme un V aiffeass
composé de deux partiesde Cones T OV P, car le produii dela
multiplication de la longuenr O P, par la moitié de la fomme
des cercles des deux diametres LN 5 Ty, donne plus que la
walenr dun vaiffean tel quefft T OV P, fuivant ce que nous
avons fait voir dans 1a 8. Prop. ¢ ce plus wa & pes prés pour
Ia courbure Au tenneas.

PROP. XIX.

Mefurer une certaine quantité de lignenr proposée.

L faut avoir un Bacquet fait bien a 'Equiere,
I & la liqueur y eftanc verfée, la mefurer comme
on mefureroit un Parallelipipede.

Exemple. Suppofé que le Bacquet ait en dedans
8 pouces delong, 4 de large, & qu'eftant biende
niveau la liqueur y foit haute de 2.

Multipliez la longucur par la largeur, 8 par 4,
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& le preduit 32 , par la hauteur 2, le requis fc
trouvera de 64 pouces cubes.

OBSERVATION I

Es Parallelipipedes & les Prifmes de méme hau-
teur, font entr’eux comme leurs bafes.

Suppofé que le premier Parallelipipede , le denxiéme ¢ le
Prifme [uivant ayent lewrs bafes doubles Pune de Lautre 5 je
weux dire 5 que lapremiere bafe [vit double de la deuxiéme 5 &
celle-cy donble dela troifiéme s la premiere ayant 8 ponces quay-
vez , lndeuxiéme en aura 4, ¢» la troifiéme 2 i Et fila bau-
teur de ces Corps eff de10pouces, le premier Parallelipipede [era
de 80 pouces cubes, le denxiéme de 40 5 moitié de 30, ¢ le
Prifme de 20, moitié de 40 ( fuivant la1 ¢plar. ) Maisla
bafe du Cilindre eftant de 6 pouces quarrez , le Cilindre anuré
60 pouces cubes ; ¢ comme la bafs dun Cilindrej}rué{» bafe
du Prifme , 6 & 2; le Cilindrefera an Prifme. o9 4 20,

11 s’enfuic aufli que

2.

Les Pyramides de hauteurs égales , font en mé-
me raifon que leurs bafes.

ey,

Q iij
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2.

Un Prifme & une Pyramide de méme hauteur &
de bafes égales , font en raifon de 3 4 15 ceffa
dire, que le Prifme eft triple de la Pyramide.

Suppofé que le Prifme A ¢ la Pyramide B, ayent 4 pieds de
hausenr fur des bafes de o pieds quarrez 5 le Prifme ( fuivant
lax) fera de 36 pieds cubes, ¢ la Pyramide feulement de 11
{ juivantla 6. )

La méme chofe doit s'entendre du Cilindre C & Uégard du
Cone D,

4,

Un Prifme & une Pyramide de m&me hauteur
font en meme raihp , quela bafe duPrifine eft au
tiers de la bafe de la Dyramide; ou que la bafe du
Prifme prife trois fois ; ~ft 3 la bafe entiere de la
Pyramide.

Exemple. Que le Prifme A , ¢ la Pyramide » foient de
méme banteur; ¢ quela bafe de la Pyramide [oit div.cie en
trois parties egales, CH, 1K , LD; le Prifme A, eft a s
Pyramide B; comme [a bafe EF , eft & CH , troifiéme partic
de ln bae C D.
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Ou bien. Supposé le plan E G trois fois anffi grand que la
ba[e EF ; le Prifme eft & la Pyramide, comme le plan EG eft
& labafe CD: de [orte que fi leplan E G eft double outriple
dw plan ou bafe CD, le Prifme eft donble ou triple dela Py~
vamide; ce qui eft ¢vident par la precedente,

[

Les Corps femblables , par exemple , A & B,
font en raifon triplée de leurs bafes: ou ce quieft
la méme chofe , ils font entr’eux comme les cubes
de lcurs cotez homologues.

Que CD,EF, GH, 1K , foient continuellement propor-
tionnelles: la raifon de CD & I K, eft triplée de la raifon ds
CDAREF (parla 66du1.) Orcomme le c6té CD d'unpied,
& IK de huit; on le cube CD d'un pied an cube EF de buit ;
auffila Pyramide A eft & la Pyramide B, comme un & huit.

De méme, laSphere L eft 4 laSphere M, comme lecube N,
eft au cube Oz ou bien ce qui eft la méme chofe , la Sphere L,
ot & laSphere M, comme fon diametre PP, eft & la quatrié-
me proportiopnelle T T,

G'
%

——t

8 X

e la Pyramide A, [oit & la Pyramide B en raifon d'un
% buit 5 je le démontre.

Puifque les Pyramides A, R, font femblables, ¢ que C D
eft d'un picd oude 12 ponces; ¢p EF, de deux pieds on de 2.4
pouces 3 la hauteur AV eftant de 21 pouces  la hanteur BX ,
ferade 42y car comme EF eff double de C D ; BX doit auffi
eftre double de AV, De plus, les bafes CDGI, EFHK,
eftant des quarrez parfaits, ia premiere fera de 144 ponces
guarrez & la deuxiéme de (576 [uivant la 1 du 7.) cela

lll‘
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connu, fi on mmitiplie ln premiere bafe 144 , par 7, tiers de
la bauteuy BX 5 le produit 1008 , fers le contenn de la Py~
yamide A : ¢& fi on multiplie la deuxiéme bafe 576 , par 14,
tiers d e la hautenr BX ; le produit 8064, octuple du precedent
1008 7 fera le contenu de la Pyramide B, Donc la Pyramide
A eft 4 la Pyramide B, comme un & huit.

La méme demonfiration (e fera des dens Spheres.

6.

1l S'enfuit que pour faire un Corps femblable
i un autre , mais plus grand ou plus petit ; par
exemple , un cube double ou triple du propofé A :
il faut prendre une ligne 1K double ou triple du
c6té CD; puis trouver entre ces deux longueurs
CD, IK , deux moyennes proportionnelles EF ,
GH, (parlag4dus:) & la feconde EF fera lc
c6té d’'un cube double outriple du propofé.

+3 : _

CDE F G H I K
7.

Si on vouloit faire une fuite de Corps fembla-
bles, de Boules, par exemple , qui fuffent quadru-
ples 'une de I'autre dansune proportion continuée 5
la premiere A eftant donnée de 16 lignes de dia-
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metre, il fandroit prendre le diametre P Q de qua-
tre; puis trouver les deux diamctres moyens LM,
NO (par la 54 du3, ) & les boules A, B,C,E,
feroient quadruples 'une de I'autre.

Pour en ajolter une cinquiéme , il n’y auroit
qu'a trouver fon diametre TV proportionnel aux
deux diametres P CQ NO, (fsivant la 49 dr 3 ,)
& faire lameéme chofe™pour une fixiéme, une feptié-
me, &c.

Suivant la precedente , la boule A [eroit quadruple de la
boule B comme le diametre I K le feroit du diametre P &) : Et
le diametre L M eflant au diametre TV comme IK a P g
par la raifon d’égalité, la boule B (evoit quadraple de la bou-
le C, comme le diametre LM [evoit quadruple du diamerre
T V. Et ainfi des antres boules,
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Cuaritre DixigMme.

PRATIQUE SUR LE TERRAIN,
O1 Pon enfeigne a lever des Plans, a en
tracer , & amefurer toutes fortes de di-
mentions inacceflibles.

N travaille fur le Terrain avec divers Inftru-
meens. Cenx dont onufe le plus font le Cordean, le
Demicercle , le Compas de proportion , & la Plan-
cherze.
Usace pu CorpeEAW

Le Cordeau peut eftre fimple & de telle longueur qu’on
voudra, mais eftant divifé , ileft de dix Toifes pour Ierdi-
raire , & les divifions y font marquées par des nacuds faics de
fix pieds en fix pieds, c'eft a dire, de toifes en toifes.

PROPOSITION I

Dun Piguet C, conduire furle Pré une ligne quifaffe
des angles éganx avec le mur A B.

:E Ichez prés du mur AB, deux Piquets E, F,
également éloignez du Piquer C, a ladiftance
d’environ deux ou trois toifes.

Prenez le cordeau par le milieu D, & faites por-
ter fes deux bouts, 'un au Piquet E, & lautre au
Piquet F, puis le tenant band¢ de part & d’aurre,
fichez le Piquet D, par lequel vous conduirez la
ligne demandée ( Foyex la g du 3. )
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PROP. IL

Tirer fur le Pré on Terrain, ¢& an Piguet B , une
Ligng qui fafle un angle dreit avec le mur A B.

Licz le Cordean en deux, & le tenant par le

milicu avec un Piquet C ; faites porter un de
fes bouts au Piquet B, & lautre 4 quelque diftan-
ce de la , par exemple au Piquet D, qu'on aura
fiché a volonté-contre le mur.

Plantez le Piquet C, tenant le Cordeau tendu de

art & d’autre , de maniere qu'il fafle un rriangle
ifocele BCD.

Levez le bout du Cordeau qui eft au Piquet B
& le portes en E, prenant garde que CE foitune
ligne droitcavec CD; puis menez BE qui feraun
angle droit avec AB, ( fuivantla sdn 3. )

PROP. 111
Couper angle ABC en denx également.
P Lantez deux Piquets G, H, en égale diftance

de la pointe de I'angle B.
Prenez deux parties égales de Cordeau HO,

GO, & BO , coupera l'angle en deux ( fuivans
la 3 dns. )

PROP. 1IV.

D# Piguet C 5 mener un Cordean parallele ot
mnr A B.

P Renez avec le Cordeau, la diftance BD égale
a la diftance A C (fwivant la 8 du 3.)
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PROP. V.

Leverle plan d'unmur A C biti furla defecente dune
montagne 5 ou plutolt , mefurer ce mur
ponr en avoir le plan.

Efurez {a longueur par la ligne de niveau

AB, ou par les trois AD , EF, GB; lef~
quelles prifes enfemble font égales 4 la feule de ni-
veau A O.

1l y a de la difference entre mefnrer un mur com-
me celny-cy ponr le toif¢ de la Maffonnerie ; & le
mefurer pour en lever le plan.

Dans le premier cas le muy doit eftre mefuré par
tonte [z langumr' A C; mais dans le fecond , il le fanr
mefurer [enlement par lalonguenr gu’il anvoit [ur des
fondemens pris fans ancune pente comme L M.

PROP. VI

Leyer le Plan de langle rentrant B, c'est 4 dire ,
décrive [ur du papier, nn angle égal & celny
des denx mmrs AB C.
P Lantez les Piquets D, E, 4 quatre ou cing toi-
fes de Ja pointe de l'angle B.

Mefurez la diftance qui eft entre les Piquets D,
E, puis faites fur du papierle triangle b d e fem-
blable au triangle BDE, (parla 30dn3,) & vous
aurez'angle b, ¢gal 4 l'angle B.

PROP. VIL

Lever le plan de angle faillant E F G.
A_ Trachez le Cordeau par un boutdl'angle F,

& le tendez vers H faifant une ligne droite
avec EF.
Prenez FH de § ou 6 toifes, & FI d’autant.
Mefurez la diftance des deus Piquets HI.
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Faites un triangle f i h femblable au triangle
FIH ( par la 30 dn3,) & l'angle extericur o f i
fera le requis.

PROP. VIIL

Tracer fur le terrain un triangle femblable an
propof¢ A B C.

Renez trois parties de Cordeau D, E, F, cha-

P cune d'autant de toifes qu’il y en a d'ecri-
tes fur les cotez du triangle ABC.

Les lignes f¢ tracent [ur le tevrain avec une béche

on guelgue antre inflrament propre & cowper la terre.

PROP. IX.

Lever le plan d'un mur compofé de plufienrs
angles 4, B, C, D.

Endez le Cordeau AI, & dans fon aligne-
ment , plantez les piquets G, H, L, &c.vis
a vis des angles B, C, D, &ec.

Mefurez les perpendiculaires GB, H C,LD,&
toutes les parties du cordeau Al

Tirez fur du papier uneligne a 1, & la divifez
par le moyen d'unc petite échelle , aux points g,
I, m, n; comme le cordeau AT eft divile par les
piquets G, L, M, N.

De tous ces points g, 1, m, n, élevgz des per-
pendiculaires gb , he , &c. & les terminez entre
elles fuivant les mefures des pcrpcndiculaires GB,
HC, &c. puis par leurs extremitez décrivez le plan
demandé a, b, ¢, d, i. .

Le ferpentement dune rivieve [e défignera de mé-
me, & le conrant de ean pent eftre marqué parnne
fleche A B, qis'on (gait aller toiljonrs la pointe devant.
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PROP. X.

Leverleplan d'unpré, on detelle antrepiece de terre
gn’on vondra.

Endez un cordeau tout au travers , par esem-~
ple delangle A i l'angle B.

De cette ligne, que nous appellons ordinairement
ligne maitrele , obfervez la fituation de tous les
angles du pré (par la precedente. )

Les lignes CE, CH, &c. penvent eftre condui-
tes & angles éganx [ur A B, par le moyen d'une
gmndﬁ Eguniere , comme la ﬁgure le fm"t Voir.

PROP. XI
Lever le plan d'un Chaftean par le dehors.

Nvironnez le Chaftcau par de grandes lignes
E mairrefles DEF G, & mefurez exatement leurs
longucurs , & Pouverture des angles qu’clles feront
entr clles.

Ces grands alignemens DEFG , [e feront on de
cordean , on [enlement de rayons vifuels; & ponrles
ngles, ontre guw'on en pent prendre les ostvertures
par les manieres precedentes, ils [e penvent anffime-
Surer par le Recipiangle , qui eft un inflrument com-
pof¢ de denx grandes regles de bois , qui somvrent
& fe [errent & la manieve d un compas.

De ces lignes maitrefles , obfervez tout le con-
tour du Chafteau ( par la precedente ) tenant un
memoire exaét de la valeur de toutes les lignes &
de tous les angles que vous mefurerez.

Uz plan (¢ commence fur les lienx par un fimple
bronillon qion frit & wveiie , Cefta dire , fans regle
& fans compas 5 mais g#'on charge par des chi,fre:,
delajufle valenr des lignes ¢ des angles qn'on me-
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Jure fur le terrain 5 & fur ce broiiillon on fait fon
plan on deffein an net lors qu'on eft de retour a la
maifon.

UsAce pu DEMICERCLE.

Le Demicercle dont on ufe fur le terrain 2 ur albidade ow
vegle mobile avec des pinules, c'eft & dirve des vifieres, ¢ an
pied an deffus duquel il fe meut ¢o fe tonrne & tonres [ortes de
biais par le moyen dune charniere o machine qu’ on nomme
genotisl,

PROPOSITION I
Mefurer une largenr de Riviere par exemple B C.

Renez fur e rivage une bafe A B, dedix, vinge
a trente toifes, ou plus, fi la riviere eft d’une
largeur confiderable.

Pofez le Demicercle en A, & mefurez Pangle
BAC en dirigeant les deux regles de I'Inftrument
Pune vers B, & lautre vers C.

Mefurez de la méme maniere Pangle ABC.

Tirez fur voftre papier une bafe DE, d'autant
de petites partics que vous aurez. donné de toifes
i la bafe AB, puis faites les angles D, E, égaux
aux angles A, B, (parlatt du3. ) & laligne EF
contiendra autant de petites parties del'échelle DE,
que la largeur B C contiendra de toifes ( fwivant
las3dn 2.)

PROP. IIL

Mefirer Langle rentrant ABC, gun'un foff¢ plein
d'ean rend inacceffible.

Ettez-vous fur le bord du foflé 3 quelque
Mendroit comme D, dou le mur AB {oit
P jj
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enfilé , & y plantez un piquet.
Plantez aufli le piquet E dans U'enfilade BC E.
Mecfurez avec le Demicercle les angles D, E qui
par exemple font I'un de 62 degrez, & lautre de

Faites addition de ces deux angles , puis tirez
leur fomme 120 de 180, le refte 6o ferala valeur
de l'angle B ( fi#tivant la 1 du 8.)

PROP. IIIL

Mefurer Pangle faillant A B C , duguel on ne pent
approcher.

P Lantez les piquets D, E, en ligne droite avec
les faces AB, BC. :

Mefurez les angles D, E, & fuppofé quele pre-
mier fe trouve de 40 degrez, le deuxiéme de 50,
le troifiéme B fera de 9o ( parla 1 du8,) & lan-
gle ABC dautant ( fwivant larg dn 2.)

PROP. 1IV.
Mefurer la conrtine AB , ayant le fo¢ EF

entre-denx.

Renez fur le bord du foffé, une bafe 2 volon-
té par exemple, CD de 30 roifes.

Des cxtremitez de cette bafe CD, dirigez avec
le Demicercle des rayons vers les points A & B cn
obfervant la valeur des angles BD A, BDC, com-
me aufli des angles ACB, ACD.

Décrivez la figure efgh femblable a la figure
ABCD (parlaz9 drs,) & la bafe e f, eftant
faite de 30 petites parties par rapport a la bafe
CD qui cft de 30 toifes, vous connoiftrez la lon-
gueur de la courtine AB par I: nombre des petites
partics qui fe trouveront comprilcs dani) laligne g h.

1ij
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Usacepu CoMrAas pE PRororRTION.

Le Compas de Proportion a pour jambes deux regles de cai-
wre fur lefqueiles il y a dordinaive quatre pairves de lignes
gravées y dont Uune quwon nomme des cordes, & qui eft defti-
née & la mefure des angles, eft celle qui fert fur le tervain.

Les denx lignes AB s AC qui font cette paire, font divifées
thacuneen 180 parties qui répondent par ordre aux 180 degrez
de leurs demicercles, comme il paroift par la figure AB QG

Aux extremités de ces denx lignes | [ont des pinules qui fervent
& diviger les vayons vifuels, ¢ le Compas eft monté [wr un pied
avec un genoiiil [emblable i celuy du Demicercle.

PROP. I

Faire un angle de telle onverture gu'on vondras Par
exemple [oir propof¢ de faire un angle de 40

,degzrez, an point L.

P Renez avec un Compas commun la corde AD
de 40 degrez. Ounvyrez le Compas de propor-
tion tant quc les cordes de 6o degrez AE, AF
foient éloignées P'une de l'autre par leurs extremi-
tezE, F, d'une ouverture égale a celle des pointes
du Compas commun; c'eft a dire, ouvrez le Com-
pas de proportion jufqud ce que la corde de larc
EF, fc trouve égale 4 la corde AD, & I'angle
EAF fera de 40 degrez.,

Si on vent faire un angle de 50 on 6o degrez , il
fant onvrir le Campas de proportion jufques a ce gue
EF, foit égal a la corde de 50 degrex. A0 , o# &
celle de 60 AE , ¢& ainfide rous antres ﬂngles.

PROP. IL

Mefurer Uangle 1G H.

P Ofez le Compas de proportion 4 trois ou quas
tre pieds de Fangle G, par exemple enL, puis
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tendez des cordeaux LM, LN, paralleles aux deux
murs GH, GI, afin d’avoir l'angle MLN , égal
a langle IG H.

Accommodez les jambes du Compas de propor-
tion, ou pour mieux dirc, dirigez leurs lignes des
cordes fur les cordeaux LM, LN; & le Compas
cftant ainfi ouvert, d’'un angle égal au propofé, Ie
nombre des degrez de fon ouverture fe trouvera
comme s’enfuir.

Prenez avec un Compas commun , la diftance
EF, qui eft cntre les points de 6o degrez.

Portez cette ouverture de compas commun fur
une des lignes des cordes, & trouvant qu’elle em-
braffc la corde AD de 40 degrez , concluez que
Pangle cft ouvert de 140 degrez.

——

UsAGE PE LA PLANCHETTE.

Za Planchette eft un ais d'environ donze ou quinze ponces
en quarré, montée [ur un pied 4 trois byanches.

On travaille fur cette FPlanchette consme [ur une petite table,
Be papicr y oft arrésé avec un chaffi qui s'emboite au bord , ¢
les lignes gquon tire deffus , [e divigent par des épingles
guwon fuit firvir de wvifieres ¢ de per.ts piguets.

PROPOSITION L

Tirer une ligne fur le terrain qui réponde & laligze
A B propofée [ur la Planchette.

Ichez fur laligne propoféc AB, deux cpingles,
I'une a Pextremité A, & Vautre al'extremité B.
Plantez dans le terrain un piquer P, dire¢tement
au deffous de I'épingle A.
Atrachez le cordeau par un bout a ce piquet P,
& quclqu’un portant autre bout avec un piquet C,
faites diriger le cordeau P S, fous la ligne AB, je
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veux dire, faites planter le piquer C dansle rayon
vifuel ABC , & le cordeau eftant bien tendu fera
la ligne demandée.

PROP. II,

Un angle A B C eftant propof¢ [ur la planchette , en
aligner un femblable fur le terrain.

Endez f{ur le terrain, les cordeaux BD, BE,
précifement fous les lignes BA, BC ( par la
precedente. )

PROP. IIL

D point O, donné fur la plﬂnchette > tirer une ligne
vers quelgue endyroit propofé . par exemple
wvers le clocher F.

Ichez unc ¢épingle bien 2 plomb au point O,
& regardant le clocher F, par lc basde cette
épingle, plantez dans le rayon vifuel OF, & vers
le bord dela planchette, uneautre épingle H, puis

tirez la ligne demandée O H.
PRQOP. IV.

Mefurer une large;fr inacccj]][;le , par exemple , celle
d'un marais A B.

Lacez la plancherte a quelque endroit comme C,

d’ott vous puifficz aller en lignes droites vers
les buts A & B ; & d'un point C pris fur la plan-
chette , dirigez les rayons, fcavoir CD vers A,
& CE vers B.

Mefurez les longueurs C A, CB, & les racour-
ciffez proportionnellement fur la planchette par le
moyen d'une petite échelle : par exemple, i CA
eft de 36 toifes & GB de 30 ;3 prenez fur I'échel-
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le GH 36 petites partics pour CD , 30 pour
CE ; & le nombre des petites parties de la ligne
DE vous fera connoiftre combien il y aura dertoi-
fes du point A au point B ( frivantla§8 du2.)

PROP. V.

Eftant donné un plan furla planchette, en tracer un
Semblable [ur le terrain.

P Ofez Ia planchette dans le milicu du terrain ot
vous avez d executer le plan propofé, qui par
exemple eft d'un petit Fort, dont la longucur de
chaque rayon eft connuc par les chiffres qui font
écrits deflus.

Dirigez avec le cordeau , des rayons furle ter-
rain qui répondent 4 ceux du plan donné fur la
planchette , (paria1) par exemple, le rayon O A
eft chiffié de 124 toifes , prenésle cordeau DE de
124 toifes, & ainfi du refte. (Poyez a6 du6.)

PROP. VL

Leverle plan d'une place, & premierement du
baftion D E D.

I) Ofez laplanchette dans la gorge du Baftion, 4
I'endroit A, d'ott vous pourrez enfiler les deux
courtines BC, BC.

Du point A pris fur la planchette , dirigez des
rayons vers tous les angles du Baftion.

Mefurez les rayons AB, AD, AE, &c.

Racourciflez ces rayons proportionnellement fur
la planchette , par lIe moyen d'une échelle IL.

Menez FG, GH, HG, &c. & vous aurez le
plan du Baftion propofé.

Mettez une autre feiiille de papier fur la plan-
chete , puis faites le plan du Baftion fuivant, &
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paflez ainfi de Baftion en Baftion jufqu’au dernier,
en obfervant la longueur des courtines.

Tous les Baftions de la Place eftant tracez avec
leurs courtines fur autant d¢ morceaux de papier,
vous les aflemblerez fur une table, & fi la clofture
du Plan ne fe trouve pas jufte, je veux dire, fi aflt
{emblant ces parties , la premicre ne fe rapporte pas
tout-a-fait avec la derniere , il faudra regagner ce
deffaut en ouvrant ou refferrant tant foit peu cha-
que angle de la figure.

PROP. VIL

Lever la [itnation de plufienrs Villages en méme
temps ; par exemple , des trois Villages 4, B, C.

C Hoififlez un terrain ot vous puifliez avoir une
+ bafe de cinq ou fix cent toi(gs, & plus s'ileft
poflible, & quedefes extremitez E, G, on décou-
vre les Villages propofez.

A T'une dcs cxtremitez de cette bafe comme E,
& du point E , pris fur la plancherte, dirigez des
rayons vers les clochers ou licux plus apparens de
ces Villages 5 & un autre rayon vers le piquet G,
( fiivant la 3. )

De ce dernicr rayon, faites une bafe fur laPlan-
chette, qui répondea celle que vous avez Prife {ur
le terrain, & écrivez fur chaque rayon Iec nom du
Village ot il eft dirigé.

Tranfportez la planchetteen G, & la tournez de
forte que la bafe e g que vous avez tiré deflits,
fe trouve au deflus de celle du terrain E G. Puis

Du point G pris fur la planchette , dirigez aufli
des rayons vers lcs Villagcs, A, B, C, &lespoints
a, b, ¢, ou ils couperont les rayons de la (Prcrnim
re ftation , feront en diftance avec leur bafe ¢ ¢,

comme les trois Villages A, B, C, avec leur bafc EG.
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En dirigeant les rvayons vifuels, il fant avoir foin
gne la Planchette [oit todjonrs de nivean , & jamais
inclinée ; cette circonftance eft abfolument nece(fuire
ponr bien renffir.

PROPDP. VIIL

Conduire du point A , une ligne parallele i la mu-
raille C D , de laguelle on ne pent approcher.

1) Lantez la Planchette B, 3 quelque endroit af-
fez éloigné du point A.

Du point B, dirigez fur la Planchette desrayons
vers les points A, C, D.

Tranfportez la Planchette en A, & Ia pofez de
telle forte que lerayon A1, faffe partie du rayon A B.

Du point A, dirigez les rayons AC, AD, &
par les points ou ils couperont ceux de la premiere
ftation , menez EF, laquelle fera parallele 4 CD.

Menez fur la Planchette, la ligne A O parallele
A EF, & fous cette ligne , tirez {ur le terrain la
demandée AL ( par la 1.)

PROP. 1IX.
Tirer une ligne vers un lien quon ne Vot pas.

SUppo{'e' que la montagne M , empéche quon
voye du point B, le lien A verslequel ondoit
tirer une ligne.

Avancez en quelque endroit C, d’ott vous puif-
fiez découvrir les deux points A & B.

En ce lieu, & dupoint C pris fur la Planchetre,
dirigez des rayons vers A & B, & un troifiéme vers
un autre point comme D, d'ou I'on pourra auflidé-
couvrir les mémes points A & B.

Tranfportez la Planchette en D, & Ia plantez de
maniere que le rayon D G pris fur la Planchette, fe
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trouve {ur le rayon D C; puis dupoint D , dirigez
les feconds rayons DA, DB.

Des points E , F, ot ces rayons couperont les
premiers, menez la ligne EF, & enfin faitcs (par
la 2) l'angle H B I c¢gal 4 'angle DEF , & BI
fera dirigée vers le lieu propofé A.

PROP. X

Divifer le Pré BF en denx parties égales par nne
ligne droite menée dn point G.
L Evez un plan du Pré propofé.
Divifez ce plan HI en deux ¢galement par la

ligne LM ( fuivant la 12.dus. )

Mefurez cxaCtement OM, M1, puis coupez R F
en S, comme OI T'eft en M, & la ligne G S fera
le partage demandé. -

PROP. XIL

Mefurer labautenr d'nn Baftiment AB , qui eft &
plomb firr un pavé bien de nivean A G.
P Ofez ia Planchette bien 4 plomb en quelque
lieu commode ;5 par exemple en C.
Tirez fur ccrre Planchette la parallele D H.
Du point D tirez le rayon DF vers I'extremicé
du Baftiment B.
Prolongez ce rayon jufques fur Ie pavé en G.
Voyez lc nombre de pieds quil y a entre A &
G, & coupez DH, d’autant de pcti'tes parties.
Elevez la perpendiculaire HF, elle contiendra au.
tant de petites parties delaligne D H, que la hau-

teur A B contiendra de pieds D(ﬁu'wm las3 dn 2.)

PROP. XII
Mefurer la hantenr A B, de laguelle on ne [fanvoit
approcher.

Irez {ur la Planchette, une bafe ¢ d.
A la hauteur dc cette bafe, tendezun il NM
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CHAPITRE X. 227
par le moyen de deux bitons comme il parolt par
cette figure.

Sur ce fil marquez une longueur CD de fept ou
huit pieds ou plus, laquelle fervira de bafe pourle
terrain.

Du point d, dirigez furla Planchette deux rayons,
Pun vers A, & l'autre vers B. ‘

Tranfportez la Planchette en E , & lajuftez de
maniere que le point ¢ {e trouve furle point C, de
méme que labafe cd far la bafe CD.

Tirez dupoint ¢ deux autres rayons versles points
A & B, & lespoints ou ils couperont les premiers
rayons, donneront la hauteur o s qui fera a la pe-
tite bafe cd, comme A B eft 4 [a grande bafe CD.

PROP. XIIIL

Mefurer fur le terrain inégal &5 penchant F H, une
bantenr inacceffible A B.

A pratique de cette Propofition eft femblable
a la precedente, & la difference de terrain ne
change rien dans Poperation.

PROP. XIiV.
Mefurer la bantenr de la montagne A B.

P Ofez la Planchette bien 4 plom au pied de fa
montagnc.

Dirigez un rayon G D par le cofté fuperieur de
Ia planchette.

Tranfportez la planchette en D, & i, dirigez
un autre rayon de niveau GE.

Continuez la méme chofe jufqu’au fommer A,
& le nombre des ftations donnera la hauteur AB,
car fuppofé dix ftations, la j)lanchcttc ayant 4 pieds
de haut , ce fera 40 pieds pour la hautewr de la
montagne.

Par la méme pratique on connoiftra Ia defcente

QU
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A C &ladiftance BC, en mefurant les rayons G D,
GE, GA, &c.

PROP. XV.
Mefurer le talu du rampar A B.

P Renez une pique, & attachez au bout un plomb
_ qui defcende au bas du foffé.

Tenez cette pique couchée fur le haut du ram-
par , & l'avancez julqu’d ce que le plomb tombe fur
Ie deffaut du talu B, {4 faillie AD dans le foflé,
fera égale 4 lamefure demandée C B (fivant la 38
dn 2. )

PROP. XVIL

Mefurer la hantenr desérages , feneftres , portes, &
antres parties de la face d'une maifon.

\

Lacez-vous & quelque diftance de la maifen,
par exemple en A, & vous tenant arréeé, fer-
me, & fans mouvoir latefte; marquez fur uneregle
ou cane O G qu'on tiendra droite devant vous, le
affage des rayons vifuels par lefquels vous verrez
ﬁ:s hauteurs 4 mefurer; & les partiecs BFIKG fe-
ront cntr’elles comme les partics DEHL C.
Mefurez enfuite avec un pied ou une toife, Ia
partie inferieure du Baftiment DE , qui vous eft
acceffible, & fuppofé velle fe trouve cfire de 8
pieds , divifez BF en 8 parties ¢gales, cette divi-
fion fera une échelle pour mefurer les parties FIK G.

FIN-
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